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Syllabus for Semester – I 

 
Name of the Course 

MICRO ECONOMICS-I 
Semerster-I                                                                                                                         Credit- 4 

 
Sr. 
No. 

Heading Particulars 

1 Description of the Course: This course is designed to introduce the students to elementary 
concepts in microeconomics, economic theories, and their 
application. The student should be able to use  these concepts 
to understand the relevance of microeconomics to the real world. 
The learners should be able to build on these concepts in the 
future to develop a deeper understanding of the Economy and its 
relevance in decision-making. 
 

2 Vertical: Mandatory Major Course 

3 Type: Theory 

4 Credit:  4 Credits 

5 Hours Allotted: 60 Hours 

6 Marks Allotted: 100 Marks 

7    Course Objectives:  
 
The objective of this paper is to develop an understanding of the basic microeconomic theory that has 
applications in other areas of Economics. At the end of this course, students are expected to be familiar 
with basic microeconomic theory and acquire analytical skills to analyze problems of economic 
policy. Examples and exercises would be for strengthening the understanding. 

8 Course Outcomes 
CO1 Enables students to get knowledge on Consumer Behavior 

CO2 Create an understanding of Theory of Competitive Markets , production, cost and supply.                                                             

CO3 Provides an understanding of the General Equilibrium and Welfare Economics. 
 

9  (This Course is also applicable to the students of the Institute of Distance & Open Learning 
(IDOL) of the University of Mumbai) 

 
 



 
Name of the Course 

MICRO ECONOMICS-I 
Semerster-I                                                                                                                         Credit- 4 

 
 
Module 1: Consumer Behavior                                                                               (15 Hours) 
 
Preference ordering, the feasible set, Consumption decision, Comparative statics: price and income 
effects, Slutsky equation, Measuring the benefits of price change, Utility maximization problem, 
Indirect utility function, Expenditure function. 
 
Module 2: Production, Cost, and Supply                                                                  (15 Hours) 
 
Production function: properties and types, Cobb-Douglas, CES and Translog, Elasticity of substitution, 
Variations in scale, Variations in input proportions, Cost: Cost minimization: long run and short run, 
Cost function, Relation between long run and short run costs, Supply: Profit maximization and firm 
supply, long-run supply function, Profit function, Relationship between long and short run profit 
maximization. 
 
Module 3: Theory of Competitive Markets                                                               (15 Hours) 
 
Market demand and market supply curve, short run market equilibrium, Stability of equilibrium: 
Walrasian and Marshallian approaches, long run market equilibrium, Stability of long-run equilibrium.  
 
Module 4: General Equilibrium and Welfare Economics                                       (15 Hours) 
 
Walrasian general equilibrium of a competitive economy, Edgeworth exchange theory, Pareto criterion, 
First and Second theorems of welfare economics, Externalities, and market failure. 
 
References:  

1. Das, S.P. (2007): Microeconomics for Business, Sage, New Delhi.  
2. Gravelle H. and Rees R. (2004): Microeconomics, 3rd Edition, Pearson Edition Ltd, New 

Delhi. 
3. Jehle, G.A. and P.J. Reny (2006): Advanced Microeconomic Theory, 2nd Edition, Pearson 

Education, New Delhi.  
4. Tandon, P. (2015): A Textbook of Microeconomic Theory, Sage, New Delhi.  
5. Varian H (2000): Intermediate Microeconomics: A Modern Approach, 8th Edition, And W.W. 

Nortonand Company.  
6. Varian, H.B. (1992): Microeconomic Analysis, 3rd Edition, W.W. Norton and Company. 
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ह े�करण  िशक�यानंतर तु�ही खालील संक�पना समजावून सांगू शकाल 

 �ाधा�य �म 

 �यवहाय� संच 

 उपभोग िनण�य 

 तलुना�मक आकडेवारी: िकंमत आिण उ�प�न �भाव 

१.१  ��तावना  

�ाहका�ंया वत�नाचे आिथ�क �ा�प अगदी सोपे आहे: लोक �यानंा परवडतील अशा 
सव��म गो�ी िनवडतात जेथे, परवडतील आिण सव��म गो�ी या अटी खूप मह�वा�या 
आहेत. 

 आपण �ाहका�ंया पसतंी�या उपभोग व�तूसमहुा�या व�तू पाहतो. िनवडी�या सम�येम�ये 
गुतंले�या व�तू आिण सेवांची ही सपूंण� यादी आह.े "पूण�" हा श�द यावर भर देतो क� जे�हा 
आपण �ाहका�या िनवडी�या सम�येचे िव�ेषण करतो, ते�हा आपण हे सिुनि�त केले 
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पािहजे क� आपण उपभोग व�तूसमहुा�या �या�येम�ये सव� यो�य व�तूंचा समावेश केला 
आहे. 

जे�हा  आपण �ाहका�ंया िनवडीचे िव�ततृ �तरावर िव�ेषण करतो, ते�हा  आपण �ाहक 
वापरत असले�या व�तूंची केवळ सपूंण� यादीच घेत नाही तर ते कधी, कुठे आिण कोण�या 
प�रि�थतीत उपल�ध होतील याचे वण�न देखील करतो . शेवटी, लोक �या�ंयाकडे उ�ा 
िकती अ�न असेल तसेच आज िकती अ�न आहे याची काळजी घेतात. अटलािंटक 
महासागरा�या म�यभागी असलेला तराफा सहारा वाळवटंा�या म�यभागी असले�या 
तरा�यापे�ा खूप वेगळा आहे. �याच�माणे, पाऊस पडत असताना छ�ी हे सूय��काशा�या 
िदवशी छ�ी वापर�यापे�ा  खूप वेगळे असते. वेगवेग�या िठकाणी िकंवा प�रि�थत�म�ये 
उपल�ध असले�या “समान” व�तू गो��चा वेगळा व�तू �हणून िवचार करणे अनेकदा 
उपय�ु ठरते, कारण �ाहक �या प�रि�थत�म�ये व�तू गो��ना वेग�या �कार ेमह�व देऊ 
शकतात. 

तथािप, जे�हा  आपण आमच ेल� एका सा�या िनवडी�या सम�येवर मया�िदत करतो, ते�हा 
सबंंिधत व�तू सामा�यतः अगदी �प� असतात.  आपण अनेकदा फ� दोन व�तू 
वापर�याची आिण �यापैक� एकाला “इतर सव� व�तू” �हण�याची क�पना �वीकारतो 
जेणेक�न  आपण एक व�तू आिण इतर सव� गो��मधील �यापारावर ल� क� ि�त क� शकू. 
अशा �कार ेआपण अनेक व�तूंचा समावेश असले�या उपभोगा�या पया�याचंा िवचार क� 
शकतो आिण तरीही ि�िमतीय आकृ�या वापरतो. 

सव��िमकरण: �ाहका�या िस�ातंातील म�यवत� गिृहतक सव��िमकरण आहे: उपभोग 
व�तूसमहुचा �यवहाय� सचं पाहता, िनवडलेला व�तूसमहु �ाहक पसतं करतो. िस�ातंाचा 
उ�ेश पिहला उ�े�य �हणजे िनवड�या जाणा�या माला�या व�तूसमहुाचे वैिश�्य दश�वणे 
आिण दसुर े�हणजे �यवहाय� सचंामधील बदला�ंया �ितसादात इ�तम िनवड कशी बदलेल 
याचा अंदाज लावणे. �ाहका�ंया इ�तम िनवडीचे िव�ेषण करताना,  आपण तीन 
चरणामं�ये पढेु जाऊ.  आपण �थम उपभो�ा�या पसतं�चे �ा�प  तयार करतो, जे 
आ�हाला उपभोग व�तूसमहुा�या उपभो�ा�या �ाधा�य �माचे  काही गणुधम� नमूद 
कर�याची अनमुती देते. �यानतंर  आपण उपभोगा�या व�तूसमहुाचा  �यवहाय� सचं 
�ाहका�ंया उ�प�ना�या (िकंवा अिधक सामा�य �ा�प म�ये व�तूंचा  �ारिंभक बंदोब�त) 
या�ंया सयंोगाने व�तूं�या िकमती कशा ठरवतात याचे परी�ण करतो. शेवटी, �यवहाय� 
सचंावर  �ाहका�ंया पसतंी �माचे �ा�प  लागू क�न,  आपण इ�तम िनवडीची वैिश�्ये 
िनधा� �रत कर�यात स�म आहोत. 

१.२ �ाधा�य �म 

उपभोग व�तूसमहु वे�टर�ार े  / सिदश�ार े �हणजे प�रमाण व िदशा असणा�या राशी�ार े 
दश�िवला जातो: X = (X1, X2, .., Xn), जेथे Xi ,i =1, 2, . . . , n, व�तूसमहुमधील 
ithचागंले आह.े ��येक Xi गैर-नकारा�मक आह े अस े गहृीत धरले जाते - �ाहक ��येक 
व�तूचे फ� शू�य िकंवा सकारा�मक �माण वाप� शकतो - आिण ते देखील पूण�पणे 
िवभा�य मानले जाते . 
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‘�ाधा�य’ आिण ‘ समव�ृी या श�दाचंा अथ� समज�या�माणे घेतला जातो;  आपण हे गहृीत 
धरतो क�, ‘मी याला �यापे�ा �ाधा�य देतो’ िकंवा ‘मी या आिण �याम�ये  समव�ृी 
/सारखाच समाधानी  आहे’ या िवधानाचा अथ� काय आह ेहे सवा�नाच ठाऊक आहे. आपण 

असे गहृीत धरतो क� �ाहक िवधाने क� शकतो जसे क�, ‘मी x′ ते x″ वापर�यास �ाधा�य 

देतो’ िकंवा, ‘मी x′ आिण x″ म�ये  समव�ृी    आहे. अिधक औपचा�रकपणे,  आपण 
'�ाधा�य आहे िकंवा  समव�ृी    आह'े, िकंवा 'िकमान िततके चागंले आहे', िकंवा '�यापे�ा 

वाईट नाही' असे वाचलेले िच�ह सादर करतो, �हणजे x′ x″ �हणजे �ाहक x′ मानतो. 

िकमान x″ इतके चागंले. या िच�हाला �ाधा�य- समव�ृी व� सबंंध �हणतात. 

वापरकत� वापरा�या व�तूसमुहाला �यवहाय� संचाम�ये पसंती�मानसुार �ाधा�य देतात  
आिण �याला सवा�त असे एक िनवडतात. या �ाधा�य �मवारीला �ाधा�य-उपभोग 
व�तूसमहुा�या लागोपाठ जोड्याशंी सबंंिधत  समव�ृी�या वारवंार उपयोजाना�ार े �ा� 
झाले आहे असे मानले जाऊ शकते. आम�या िस�ातंा�या उ�ेशाने, आ�हाला �ाधा�य 
�मवारीत िविश� गणुधम� हवे आहेत, जे �यास िविश�, उपय�ु रचना देतात. �थम 
�ाधा�य- समव�ृी व� सबंंधाबं�ल आिण नतंर �ाधा�य �मवारी�या काही पैलूंब�ल, 
�यानंा ते वाढवते अशी अनेक गहृीतके क�न  आपण हे गणुधम� तयार करतो. 

�ाथिमक �हणून, समजा �ाहकाने आ�हाला सािंगतले क� x′ x″ आिण x″ x′. 

श�दामं�ये असे �हणता येईल िक  'x′ हे x″ पे�ा �ाधा�य िकंवा समव�ृी आहे, आिण 'x″ 

हे x′ पे�ा �ाधा�य िकंवा समव�ृीआहे.  आपण �याला मूख�पणाचे बोलणेअसा िवचार करतो 
. - '�ाधा�य' या श�दा�या अथा�चे उ�लंघन करणारा समजतो - जर �याने आ�हाला 

सािंगतले क� x′ ला x" आिण x" ला x′ वर �ाधा�य िदले जाते, तर याचा अथ� असा असावा 

क� x′ x ब�ल समव�ृी आहे. ″आपणx′ ~ x″ �हणून ‘x′ is indifferent to x″’ अस े

िलिहतो. समजा, पया�याने, �ाहकाने आ�हाला सािंगतले क�: x′ x″ आिण x″ x′ नाही. 

याचा अथ� असा असावा क� x′ ला x″ वर �ाधा�य िदले आहे आिण हे x′ > x″ िलिहले 
आहे. अशा �कार,े आप�याकडे �ाधा�य- समव�ृी व� सबंंधा�या अथा�चे प�रणाम आहेत: 

(a) x′ > x″ आिण x″ > x′ �हणजे x′~ x″ 

(b) x′ > x″ न�हे तर x″ > x′ �हणजे x′> x″.  

गृहीतक 1. पूण�ता. x′ आिण x″ व�तूसमहु�या कोण�याही जोडीसाठी, एकतर x′ x″ िकंवा 

x″ x′ (िकंवा दो�ही). हे गिृहतक �भावीपणे सागंते क� उपभोगा�या कोण�याही व�तूं�या 
जोडीला ते एकसारखे िकंवा समान  असले तरीही �ाहक �या�ंयाम�ये �ाधा�य िकंवा  
समव�ृी व� �य� कर�यास स�म आहे. हे सिुनि�त करते क� �ाधा�य �माम�ये 

कोणतेही ‘िछ�’ िकंवा पोकळी  नाही. ह े असेही सूिचत करते क�, काही व�तूसमहुx′ 
िद�यास, इतर ��येक व�तूसमहु तीनपैक� एका सचं  सचंामं�ये ठेवता येईल: 
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1. x′ साठी �ाधा�य िदलेला िकंवा समव�ृी व�तूसमूहाचा संच: x′ साठी 'उ�म सचं'; 

2. x′ साठी समव�ृी व�तूसमहुाचा सचं: x′ चा ' समव�ृी व� संच'; 

3. व�तूसमहुाचा सचं �यासाठी x′ ला �ाधा�य िदले जाते िकंवा  समव�ृी  आह:े x′ साठी 
'खराब सचं'. 

हे सचं, आिण िवशेषतः सचं 2, पढुील गो��म�ये मह�वाची भूिमका बजावतात. 

गृहीतक 2.स�ंमणशीलता. कोण�याही तीन हाx′, x″, x′″, जर x′ > x″ आिण x″ x′″ 

तर x′ x′″. 

ही �ाहकासंाठी सात�याची आव�यकता आहे. पिहली दोन िवधाने िद�यास, जर ितसर े

धारण केले नाही, �हणजे x′″ > x′, आ�हाला वाटेल क� �ाधा�यामं�ये िवसगंती आह.े 
नकु�याच प�रभािषत केले�या ' समव�ृी व� सचंा ं 'साठी गहृीतकाचा एक मह�वाचा अथ� 
आहे; �यात असे सूिचत होते क� कोणतेही व�तूसमहु अशा एकापे�ा जा�त सचंाचे असू 

शकत नाही. समजा क� x′ ~ x″, �हणजे x″ हा x′ �या उदािसनता संचाचा आहे; आिण 

तसेच, ते x″~ x′″, �हणून x″ हा x′″ �या  समव�ृी व� सचंाशी सबंंिधत आहे. जर x′~ 

x′″ असेल, तर कोणतीही अडचण नाही, कारण ित�ही व�तूसमहु समान समव�ृी व� 

सचंामं�ये आहेत. पण समजा x′″ > x′. नतंर x″ दोन समव�ृी व� सचंाम�ये असणे 

आव�यक आहे, x′ आिण x′″ �या. पण नतंर आप�याकडे x′ ~ x″ आिण x″~ x′″ पण 

x′″> x′ आहेत, जे स�ंमणा�या गहृीतकाचे उ�लंघन करते. अशा �कार ेहे गहृीत धरले 
असता, कोणतेही व�तूसमहु एकापे�ा जा�त  समव�ृी व� सचंाशी सबंंिधत असू शकत 
नाही: स�ंमंणशीलता गहृीतक असे सूिचत करते क� समव�ृी व� संचांना कोणतेही 
छेदनिबंदू नाही. 

गृहीतक 3.परावत�तता . x′ x′. श�दात, कोणताही व�तूसमहु �वतःला �ाधा�य िकंवा  
समव�ृी    आह.े आपण नातेसबंंधा�या दोन बाजूचंी अदलाबदल क� शकतो, या 
गिृहतकाचा अथ� असा आहे क� एक व�तूसमहु �वतःब�ल  समव�ृी    आहे, जे ��ुलक 
स�य िदसते. तथािप, �याचा अथ� कमी ��ुलक आहे: हे सिुनि�त करते क� ��येक 
व�तूसमहु कमीत कमी एका  समव�ृी   ते�या सचंाशी सबंंिधत आहे, �हणजे �यात �वतःच 
समािव� आहे, इतर काहीही नस�यास. 

�ाधा�य- समव�ृी व� सबंंधाचे हे तीन गणुधम� सूिचत करतात क� ��येक व�तूसमहु 
(पूण�ता) एका  समव�ृी व� सचंामं�ये (�र�लेि�सि�हटी/ परावत�तता) ठेवली जाऊ शकते 
आिण एकापे�ा जा�त  समव�ृी व� सचं (�ाि�झिटि�हटी/ स�ंमणशीलता) नाहीत .      

अशा�कार,े  आपण उपभोग व�तूसमहुचा कोणताही सचं, सबंंधाचा वापर क�न, नॉन-
इंटरसेि�टंग इि�डफर�स सचंाम�ये िवभािजत क� शकतो, जे आ�हाला िविश� �ाधा�य 
�म दश�िव�याचा एक उपय�ु माग� �दान करतात.  समव�ृी व� सचं �या�ंयाम�ये 
असले�या व�तूसमहु�या रिँकंग�या आधारावर �ाधा�य �माने �ाधा�याकृत केले जाऊ 
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शकतात. �ाहका�ंया �ाधा�याबं�ल  आपण खालील गहृीतके बनवतो ते म�ुयतः या 
सचंानंा िविश� रचना दे�यासाठी / आरिेखत  केलेले आहते. 

गृहीतक 4.अत�ृता. वापर व�तूसमहुx′ ला x″ ला �ाधा�य िदले जाईल जर x′ म�ये 

कमीत कमी एक चागंले असेल आिण इतर कोणतेही कमी नसेल, �हणजे x′ > x″ 
अस�यास. 

हे गिृहतक व�तूसमहुामधील व�तूंचे �माण आिण �ाधा�य �माम�ये �याचे �थान 
या�ंयातील सबंंध ��थािपत करते – ��येक व�तूम�ये िजतके अिधक चागंले असेल िततके 
चागंले. िशवाय, व�तूसमहुामधील मालाची स�ंया िकतीही जा�त असली तरी हे खर ेमानले 
जाते, �हणून ‘नॉन-सॅिटएशन’ �हणजे अत�ृता ही स�ंा �हणजे - �ाहक कधीही व�तूंनी त�ृ 
होणार नाही असे मानले जाते. ह े गिृहतक आप�याला दोन बाब�म�ये करणे आव�यक 
असून �यापे�ा जा�त मजबूत आह.ेहे गहृीत  �थम सूिचत करते क� कोणतीही एक व�तू 
व�ततुः 'वाईट', व�तू नाही 

जसे क� कचरा िकंवा िवमानाचा आवाज �याम�ये कमी असणे पसतं असेल. दसुर,े अस े
गहृीत धरले जाते क� �ाहक कधीही कोण�याही व�तू गो�ीत त�ृ होत नाही.  आपण काही 
व�तूंना वाईट मानून आिण िस�ातंा�या  िन�कषा�म�ये  कोणतीही गो� न बदलता, 
कमीतकमी एका व�तूम�येच त�ृता न मानता सामा�यीकरण क� शकतो . साधेपणासाठी, 
तथािप,  आपण येथे मजबूत गिृहतक �वीकारतो. 

आकृती 1.2.1 

 

त�ृता नसले�या गहृीतकाचे  समव�ृी व� सचंा�ंया �व�पाचे दोन मह�वाचे प�रणाम 
आहेत, जे भौिमितक प�तीने उ�म �कार े �य� केले जातात.  आकृती 1.2.1 म�ये X1 

आिण X2  व�तू आहेत आिण x′ =( x′ 1 , x′ 2 ) एक उपभोग व�तूसमहु आह.े गहृीतक 4 

मळेु, �े� ब मधील सव� व�तूसमहु (x′ िशवाय 1सीमांसह) x′ ला �ाधा�य िदले पािहजे 

आिण �े� W मधील सव� िबंदू (प�ुहा x′ वगळता सीमासंह)x1 पे�ा खाल�या पातळीवर 
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असणे आव�यक आहे. गहृीतकाचा पिहला प�रणाम असा आहे क� x′ साठी सचं केले�या 

समव�ृी ि�थतीतील िबंदू (x′ �यित�र� काही अस�यास) A आिण C भागात असणे 
आव�यक आहे.दसु�या श�दांत, जर आपण  समव�ृी व� सचंातील व�तूसमहु दर�यान 
िफर�याची क�पना केली तर, आपण केवळ व�तू बदलून िकंवा खरदेी क�न असे क� 
शकतो - एकापे�ा जा�त व�तू दे�यास व  समव�ृी व� सचंाम�ये राह�यासाठी इतर काही 
व�तू काढून घेणे आव�यक आहे. . दसुरा प�रणाम असा आहे क�  समव�ृी व� सचं 
कधीही एका िबंदूपे�ा 'िव�ततृ' नसतो - �याचे भूिमतीय �ितिनिध�व कधीही �े� िकंवा गट 
असू शकत नाही, जरी तो एकल िबंदू, िबंदूचंा एक असबं� सचं िकंवा व� असू शकतो. 

समजा x′ हा एका समव�ृी सचंाम�ये समािव� होता जो एक गट  होता. मग �याब�ल  
समव�ृी ि�थती  असलेले काही व�तूसमहुB आिण W म�ये असले पािहजेत, जे गहृीतक 4 

चे उ�लंघन करते.अशा�कार े गिृहतकाचा अथ� असा होतो क� समव�ृी  संच x′ िबंदूवर 
िकंवा, िवतक�  वाढवून, �यात समािव� असले�या कोण�याही िबंदूवर जाडअसू शकत नाही . 

आ�ापय�त केले�या कोण�याही गिृहतकाचा अथ� असा नाही क� एका  समव�ृी व� 
सचंाम�ये एकापे�ा जा�त िबंदू असले पािहजेत, िकंवा जर एकापे�ा जा�त िबंदू असतील 
तर ते एक सतत रषेा िकंवा व� बनवतात. उदाहरणाथ�, या �करणा�या प�रिश� 1 म�ये 
दश�िव�या�माणे, तथाकिथत ले�सो�ािफक ऑड��रगं �हणंजे कोशलेखन �म 1 ते 4 
पय�त�या गिृहतकांचे समाधान करते, परतं ु�याची  समव�ृी व� ि�थती ��येकाम�ये फ� 
एक िबंदू असते.आ�हाला मािहत आहे क� सव��िमकरण सम�या सोडव�या�या 
��ीकोनातून, सात�य ही एक अितशय मह�वाची मालम�ा आहे आिण कारण  आपण 
�ाहका�ंया सम�येचे �ा�प  बनिव�यासाठी  समव�ृी व�  

सचं (िकंवा दोन-व�तू बाबतीत �याचें भौिमितक �ितिनिध�व:  समव�ृी व� व�) वापरणार 
आहोत. , ही एक मालम�ा आहे जी�या�ंयाकडे असणे आव�यक आहे. �हणून  आपण 
सात�य गहृीत धरतो. 

गहृीतक 5. सात�य.  समव�ृी व� सचंाचा आलेख हा एक सात�य असणारा  प�ृभाग 
असतो. याचा अथ� असा होतो क� प�ृभाग, िकंवा व� दोन िमत�म�ये, कोण�याही िबंदूवर 
कोणतेही अंतर िकंवा खडं नाही. �ाहका�या आवडी�या वत�ना�या ��ीने, �या�या 
उपभोगा�या व�तूसमहुाम�ये दोन व�तू िद�यास, �या�याकडे असले�या एका व�तूची 
स�ंया आपण कमी क� शकतो आिण ही कपात िकतीही कमी असली तरी, आपण इतर 
व�तूंम�ये वाढ क�  शकतो �यामळेु �याची तंतोतंत भरपाई होईल, �हणजे उपभो��याने 
जर एक उपभोग व�तू समूह िनवडला असेल तर �याने दसुरा व�तू समूह सोडून �ावा . 
वाचकाने आकृतीबंधाने प�ुी केली पािहजे क� हे केवळ ते�हाच श�य आहे जे�हा  समव�ृी 
व� प�ृभाग सव�� सतत असेल. 

 आपण आता  समव�ृी व�ाचाप�ृभाग िकंवा व�ा�ंया आकारावर काही िनब�ध ठेवू 
इि�छतो. गहृीतक 4 व�न आ�हाला आधीच मािहत आहे क� ते ऋणा�मक उतार  असले 

पािहजेत आिण आता  आपण �या�ंया व�तेब�ल काहीतरी �हणतो. िबंदू x′ �या व�तू 
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सचंाची पूव�ची �या�या आठवा,  व�तू समूहाचा सचं �याला x′  साठी �ाधा�य िदले जाते  
िकंवा  समव�ृी असते . मग  आपण गहृीत धरतो: 

गहृीतक 6.  काटेकोर बिहव��ता .. कोणतेही उपभोग व�तूसमहुx′ िद�यास, �याचा उ�म 
सचं काटेकोरपणे बिहव��  आह े

आकृती 1.2.2 

 

आकृती 1.2.2 दोन-व�तूि�थतीसाठी �प� करते. िबंदू x′ साठी उ�म सचं हा  समव�ृी 

व� I′ वरील आिण छायािंकत भागात असले�या िबंदूचंा सचं आहे आिण हे काटेकोरपणे 
बिहव�� �हणून काढले जाते. हे गिृहत धर�यामागे एक मह�वाचे तािं�क कारण आहे: 
आ�हाला मािहत आहे क�, �यवहाय� संच  बिहव��   आहे हे दखेील ल�ात घेऊन, �ाहकाचा 
इ�तम िबंदू एक अि�तीय �थािनक - आिण �हणून साव�ि�क  - इ�तम असेल, आिण जे�हा  
आपण �यवहाय� सचंातील बदलानंा �ाहका�ंया �ितसादाचें िव�ेषण करतो त��हा हे उपय�ु 
ठरते . 

आिथ�क वत�ना�या सदंभा�त गहृीतकालाही एक आधार आह.े ते दोन �कार े �य� करता 

येते.  आकृती 1.2.2 व�न हे �प� आहे क�, जर आपण िबंदू x′ व�न  समव�ृी व� व� 
बाजूने उपभो��याला डावीकडे हलवले, X1 चे �माण लहान, समान �माणात कमी केले, 
तर �याला  समव�ृी व�ावर ठेव�यासाठी आप�याला �यालाX2 ची मोठी आिण मोठी वाढ 
देऊन भरपाई करावी लागेल. दसु�या श�दातं, व�ता सूिचत करते क� X1 ची स�ंया  
िजतक� लहान असेल आिण X2 ची स�ंया  �ाहका�ार ेजा�त असेल, X2 मधील सीमातं 
बदला�ंया तलुनेत X1 मधील सीमातं बदल अिधक मौ�यवान असतील.हे �ाहका�ंया 
�ाधा�याचें एक �शसंनीय वैिश�्य आहे.व�ता तक� सगंत कर�याचा दसुरा माग� 

खालील�माणे आह.े  आकृती 1.2.2,म�ये  x′ ~ x″. या दोन िबंदूनंा जोडणारी सरळ रषेा 

िवचारात �या. या रषेेवरील कोणताही िबंदू, उदाहरणाथ� X ̅, x′आिण x″ चे  बिहव�� 
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सयंोजन आहे, �याम�ये तो X ̅ = kx′ + (1 - k) x″ 1 ≥ k ≥ 0 �हणून �य� केला जाऊ 
शकतो [अ.१] 

�हणजे व�तूसमहुX̅म�ये kx′1 + (1 − k)x1″ �ार ेिदलेली X1 ची स�ंया आिण kx′2 + 

(1 − k)x″2 ने िदलेली x2 ची स�ंया आहे. तर, उदाहरणाथ� , जर k = 1/2, X̅रषेे�या 

अ�या� बाजूला असेल आिण �यात x′1 चा अधा� अिधक x1″ चा अधा� आिण x′2 चा अधा� 

अिधक x″2 चा अधा� असेल. अशा  बिहव�� सयंोगाला आपण x′ आिण x″ चे िम�ण 
�हणतो. 

रषेेतील कोणतेही सयंोग x′ आिण x″ ला �ाधा�य िदले जाईल (खर ं तर व�तू सचंा�या 
कठोर  बिहव��  तेची ही औपचा�रक �या�या आह)े. अशा�कार,े �ाहक नेहमी दोन उपभोग 
व�तूसमहु�या सयंोगास  �ाधा�य देतो जे एकमेकापंासून  समव�ृी असतात . प�ुहा, असा 
यिु�वाद केला जातो क� सयंोगासाठी  हे �ाधा�य �ाहका�ंया वत�नाचे सामा�यपणे पािहलेले 
पैलू आहे. गिृहतका 6 पे�ा एक कमकुवत बिहव�� गिृहतक केले जाऊ शकते:  आपण असे 
गहृीत ध� शकतो क� उ�म सचं  बिहव�� आहे परतं ुकाटेकोरपणे बिहव�� नाही. 

आकृती 1.2.3 

 

याचा अथ� असा आहे क�  आपण  समव�ृी व�ामं�ये रखेीय िवभागां�या श�यतेला 

परवानगी देतो, जसे क�  आकृती 1.2. 3 �प� करते. x′, x″ आिण x′″ िबंदूसंाठी अन�ुमे 
सव��कृ� सचं ��येक बिहव�� आहेत परतं ु कोणतेही काटेकोरपणे बिहव�� नाहीत. काही 
�ेणीवरील  समव�ृी व�मधील रषेेचा अथ� असा होतो क�, या �ेणीम�ये, एका व�तू सापे� 
सीमातं घटीचे मू�याकंन दसु�यामधील सीमातं वाढी�या सापे�तेने ि�थर राहते - एका 
व�तू�या स�ंयेतील सलग समान कपातीची भरपाई �मशा इतर व�तूं�या  समान वाढी�ार े
केली जाते.  
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वैकि�पक�र�या, दोन समव�ृी असणा�या व�तूसमहुाचे संयोग �या अथा�ने फ� प�रभािषत 
केले आह,े �या दोघानंा �ाधा�य दे�याऐवजी  समव�ृी आहे. अशा रखेीयतेला कठोर 
बिहव��ता गहृीतकाने वगळ�याचे कारण �हणजे, जसे आपण पाहणार आहोत, �ाहका�ंया 
सम�येचे िनराकरण हा एक अनोखा म�ुा आहे आिण असीम अनेक िबंदूचंा सचं नाही. 

या सहा गिृहतकाचंा प�रणाम �हणून,  आपण उपभो��या�या पसतंी�या �माचे �ितिनिध�व 
सतत  बिहव��  -ते-उ�पि� व� िकंवा प�ृभागां�या संचा�ारे क� शकतो, जसे क� ��येक 
उपभोग व�तूसमहु �यापैक� एकावर असतो. िशवाय, गहृीतक 4 चा प�रणाम �हणून आपण 
असे �हणू शकतो क� उ�च  समव�ृी    प�ृभागावरील व�तूसमहु खाल�या बाजूस �ाधा�य 
िदले जातात. अशा �कार,े उपभो��यासाठी सव��कृ� उपभोग व�तूसमहु ह ेश�य ितत�या  
समव�ृी   ते�या प�ृभागावर पडलेले आहे. �यामळेु �ाहका�ंया िनवडी�या सम�येचे 
िनराकरण कर�यासाठी आव�यक असले�या िव�ेषणा�मक साधनाचंा  भाग आप�या कडे 
आहे. 

१.३   �यवहाय� सचं 

स�ुवातीला  आपण असे गहृीत धरतो क� �ाहकाला िदलेले पैसे उ�प�न M आहे, �याला 
उपयोिगता फलनामधील सव� व�तूं�या िकंमती ि�थर असतात आिण कोण�याही व�तूचे 
नकारा�मक �माण वापरता येत नाही. कोण�याही पया��ीकरण सम�येचा एक आव�यक 
भाग �हणजे िनण�य घेणा�यासाठी कोणते पया�य उपल�ध आहेत याचे तपशील. उपल�ध 
पया�यां�या सचंाला '�यवहाय� सचं' �हणतात. मग या गिृहतकानंी प�रभािषत केलेला 
�ाहकाचा �यवहाय� संच �हणजे समाधानकारक व�तूसमहुाचा सचं होय . 

P1X1 + P2 X2 + ... +PnXn = ∑ PiXi ≤ M     [1.3.1] 

X1 ≥ 0, X2 ≥ 0, . . ., Xn ≥ 0 

जेथे Pi ही व�तूची िकंमत आह ेi. 

 आकृती १.३.१ 
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दोन-व�तू�यवहाय� ि�थतीतील सचं िच� 4 म�ये ि�कोणी �े� Ox 0 1 x 0 2 �हणून 
दश�िवला आह.े x 0 1 =M/P1 ही X1 ची कमाल स�ंया आहे जी P1 �या िकमतीत M 
उ�प�नासह खरदेी केली जाऊ शकते. x 0 2 समानतेने प�रभािषत केले आह.े या दोन-

व�तू �करणात अंदाजप�कमया�दा P1X1 = P2 X2 ≤ M आहे, िकंवा: 

X2 ≤ (M − P1X1)/P2        [१.३.२] 

जे X 0 1 ते X0 2 पय�त B रषेेवरील िकंवा �याखालील सव� िबंदू�ंार ेसमाधानी आह.े B, 
�यवहाय� सचंाची  वरची सीमा, �ाहकाची अंदाजप�करषेा �हणून ओळखली जाते आिण �ारे 
प�रभािषत केली जाते 

X2 = (M − P1X1 )/p2         [1.3.3] 

अंदाजप�कलाइनचा उतार आहे 

= − P_1/P_2 M ि�थराकं        [1.3.4] 

िजथे डा�या बाजूला असलेली नोटेशन आप�याला आठवण क�न देते क� हाच दर आह े
�यावर ि�थर उ�प�न असलेला �ाहक X1 ची X2 साठी बाजारात देवाणघेवाण क� 
शकतो. X1 �या खरदेीम�ये एक-एकक   कपात के�याने खच� P1 ने कमी होतो, आिण 
�हणून, X2 �या 1 एककची िकंमत P2 अस�याने, �ाहक X2 चे P1/P2 अित�र� एकक   
खरदेी क� शकतात. �हणून X1 चे 1 एकक  X2 �या P1 /P2 यिुनट्ससाठी ए�सच�ज 
करते. इ�तम उपभोग िनण�या�या िव�ेषणासाठी �ाहका�या �यवहाय� सचंाम�ये अनेक 
गणुधम� असतात.हे आहे: 

(a) खाली पासून Xi वर गैर-नकारा�मक बंधने आिण व�न अंदाजप�कमया�दा�ंार े
बाधंलेले, जर M मया�िदत असेल आिण कोणतीही िकंमत शू�य नसेल. जर, उदाहरणाथ� , 
P1 = 0, तर X02 =M/P2 

िबंदू�ार े X1 अ�ा�या समातंर रषेा असेल आिण �यवहाय� सचं उजवीकडे अमया�िदत 
असेल: कारण X1 हा �ाहकांसाठी िवनामू�य व�तू असेल. �याला पािहजे िततके वापरता 
येईल . 

(b) बंद आह,े कारण अंदाजप�करषेा B िकंवा प�रमाण अ�ावंर कोणतेही व�तूसमहु 
उपल�ध आह;े 

(c) बिहव��, कारण �यवहाय� सचंातील कोणतेही दोन व�तूसमहुX′ आिण X″ साठी, 

�या�ंयाम�ये सरळ रषेेवर असलेला X ̅व�तूसमहु देखील �यवहाय� संचात असेल. X ̅हा X′ 

आिण X″ म�ये अस�याने आिण ते दोघेही गैर-नकारा�मक बंधने पूण� करतात, X̅देखील या 

मया�दा देखील पूण� करले. X ̅ची िकमत X′ आिण X″ दर�यान असले�या �ाहका�या 

उ�प�नापे�ा जा�त नाही.  परतं ु ′�यवहाय�सचंाम�येअस�यामळेुX̅असणे आव�यक आहे. 

�हणून X ̅�यवहाय� सचंाम�ये आह;े 
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(d) �रकामे नसलेले: जर M > 0 आिण िकमान एक िकंमत मया�िदत असेल तर �ाहक 
िकमान एक व�तू खरदेी क� शकतो. 

आकृती 1.3.2 

 

M आिण Pi मधील बदलाचें �यवहाय� संचावर होणार े प�रणाम िवचारात �या, �ाहका�ंया 
इ�तम िनवडीवर �याचें प�रणाम तपासा. जर पैशाचे उ�प�न M0 ते M1 पय�त वाढले तर,  
आकृती 1.3.2 �माणे अंदाजप�करषेा �या�या �ारिंभक ि�थतीसह समातंर बाहेर सरकत 
असताना �ाहकाचा �यवहाय� सचं िव�तारतो. M = M0 सह अंदाजप�करषेा B0 चे x1 
आिण x2 अ�ावंर अन�ुमे M0 /P1 आिण M0 /p2 आहेत आिण M = M1 सह ते M1 
/p1 आिण M1 /p2 आहेत. उदा . M चे द�ुपट करणे, इंटरसे�टचे मू�य द�ुपट करले, 
कारण  

M1 /p2 = 2M0 /p2 जे�हा M1 =2M0. अंदाजप�क रषेेचा उतार -p1 /p2 आहे आिण M 
मधील बदलामंळेु �भािवत होत नाही. 

िच� 1.3.2(b) म�ये दश�िव�या�माणे p1 म�ये पढुील वाढ िवचारात �या. M आिण p2 
अप�रवित�त अस�याने अंदाजप�करषेेम�ये x2 अ�ावर समान M/p2 इंटर से�ट असेल. 
p1 मधील वाढीमळेु अंदाजप�क रषेा M0/p2 ब�ल ती� उताराची  होईल आिण p1/p2 

मोठे झा�यामळेु अिधक ितरपे होईल.  आकृती 1.3.2 (b) म�ये p1 ते p′1 मधील वाढ x1 

इंटरसे�ट M0 /p1 व�न M0 /p′1 वर हलवते िजथे M0 /p1 > M0 /p′1 p1 <p′1 
पासून. 

सव� िकंमत�म�ये समान �माणात वाढ झा�यामळेु अंदाजप�करषेा आकृती�या 1.3.2 (c) 
�माणे मूळ िदशेने सरकते. समजा p1 आिण p2 p1 आिण p2 व�न kp1 आिण kp2 
पय�त वाढतात जेथे k > 1. मग नवीन अंदाजप�क रषेेचा उतार अप�रवित�त आहे: - kp1 
/kp2 = −p1 /p2 , आिण नवीन इंटरसे�ट M/kp1 M/p1 आहेत. आिण M/kp2 M/p2 . 

शेवटी, सव� िकंमती आिण M समान �माणात बदल�यास अंदाजप�करषेा अप�रवित�त 
असते. सव� िकमत�नतंर ithअ�ावरील इंटरसे�ट आिण M घटक k ने बदलतो kM/kpi 
=M/pi �यामळेु इंटरसे�ट अ�भािवत आहे, उतारा�माणे, जो −kp1 /kp2 = −p1 /p2 
आहे. 
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१.४  उपभोग िनण�य 

मागील दोन िवभागाचंी  गहृीतके ल�ात घेता, उपल�ध असले�यापैंक� सवा� िधक पसतंीचे 
व�तूसमहु िनवड�याची �ाहकांची सम�या औपचा�रकपणे असे �हणता येईल. 

 
[१.४.१] 

दोन-व�तू ि�थतीतील  आरखेन िव�ेषणा�ार े या सम�येचे िनराकरण कर�यासाठी �या 
अटी पूण� के�या पािहजेत �या  आपण िमळवू शकतो.  आपण या िवभागा�या उ�राधा�त 
अिधक काटेकोर  प�ती वाप�न आम�या प�रणामांची थोड�यात प�ुी करतो. 

िवभाग A �या गिृहतकावं�न  आपण उपभो��या�या आवडीिनवडी एका उपयोिगता 
फलना�ार ेदश�वू शकतो �यात िच�.1.4.1 �माणे  समव�ृी व� व� िकंवा �परषेा आहेत. 

आकृती १.४.१ 

 

सव� व�तूम�ये सकारा�मक सीमातं उपयोिगता  आहे असे गहृीत धरले जाते जेणेक�न 
खालील बाजूस असणा�या समव�ृी व�ांवर असले�या व�तूसमहुाला �ाधा�य िदले जाते. 
या गिृहतकाचा अथ� असा आहे क� �ाहक �याचे सव� उ�प�न खच� करले कारण तो 
सकारा�मक सीमातं उपयोिगतेसह काही व�तू गो�ी खरदेी क� शकला तर तो उपयोिगता 
जा�तीत जा�त क� शकत नाही. �यामळेु �ाहक �या�या अंदाजप�करषेा B वर एक 
व�तूसमहु िनवडेल. 

आकृती 1.4.1 म�ये एक �पिश�क उपाय आहे जथेे इ�तम व�तूसमहुx* असे आह े क� 
सव��च �ा�य  समव�ृी व� व� I1अंदाजप�करषेेला �पिश�क आहे आिण �ाहक दो�ही 
व�तूंपैक� काही वापरतो.  समव�ृी व� व�चा उतार इ�तम अंदाजप�करषेे�या 
उताराइतका आह:े 
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 समव�ृी व�ा�या उताराचा ऋण �हणजे �ित�थापन MRS21 चा सीमातं दर; आिण 
अंदाजप�क रषेे�या  उताराचे ऋण �हणजे x1 आिण x2 �या िकमत�चे गणुो�र. �हणून 
उपभो��याची समतोल ि�थती अशी िलिहता येईल 

 MRS 21 = u_1/u_2 = p_1/p_2       [1.4.2] 

�ाहक समतोल ि�थतीत असतो (इ�तम व�तूसमहु िनवडताना) जे�हा तो बाजारातील एका 
व�तूसाठी दसु�या व�तू गो�ीला बदलू शकतो तो दर �या दरा�या बरोबरीचा असतो �या 
दराने तो एका व�तू�या जागी दसु�या व�तूसाठी समाधानी असतो. 

इ�तम िनवडी�या या मालम�ेचे  आपण काही वेग�या �कार े अथ� लावू शकतो. जर 
�ाहकाने x1 वर अित�र� पैसे खच� केले तर तो x1 चे 1/p1एकक   खरदेी क� शकेल. 

u1∆x1 हा x1 �या अित�र� ∆x1 यिुनट्समधून उपयोिगतेम�ये िमळणारा फायदा आहे. 
�हणून u1 /p1 �हणजे x1 वर अित�र�  

एकक पैसे खच� कर�यापासून होणारा फायदा. u2 /p2 ची एक समान �या�या आहे. �हणून 
जे�हा �ाहक �याचे उ�प�न x1 आिण x2 दर�यान वाटप करतो ते�हा तो जा�तीत जा�त 
उपयोिगता  वाढवतो जेणेक�न x1 वरील खचा�ची सीमातं उपयोिगता x2 वरील खचा��या 
सीमातं उपयोिगतेइतक� असेल: 

 u_1/p_1 = u_2/p_2         [१.४.३] 

हीच ि�थती [C.1.4.2] �या दो�ही बाजूनंा u2 /p1 ने गणुाका�न िमळते. जर �ाहकाचे 
उ�प�न थोड्या �माणात वाढले असेल तर तो x1 िकंवा x2 वर खच� कर�याम�ये  समव�ृी    
असेल: दो�ही बाबतीत उपयोिगता u1 /p1 = u2 /p2 ने वाढेल. �हणून, जर आपण 
उपभो��याची उपयोिगता  �या दराने उ�प�न वाढते �हणून उ�प�नाची सीमातं उपयोिगता 
वाढते �याला uM�ार ेदश�िवलेले दर �हटले तर, आप�याकडे आहे. 

u_1/p_1 = u_2/p_2 =u_m       [1.4.4] 

जे�हा अनेक व�तू असतील ते�हा एक अिधक �शसंनीय इ�तम कॉन�र पॉइंट सो�यूशन 
असेल, जेथे इ�तम व�तूसमहुx* म�ये सव� व�तूंचे सकारा�मक �माण नसतात, जसे 
िच�.1.4.1 म�ये जेथे x2 खरदेी केले जात नाही. या ि�थतीत x* वरील  समव�ृी व� 
अंदाजप�करषेेपे�ा जा�त आह,े �हणजे एक कमी उतार आहे (ल�ात ठेवा क�  समव�ृी 
व� आिण अंदाजप�करषेा नकारा�मक�र�या उतार आहेत). �यामळेु 

     {1.4.5] 
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आकृती 1.4.2 

 

आिण �हणून 

 

            
[१.४.६,७] 

व�तू खरदेी केले�या खचा�ची सीमातं उपयोिगता , x1 , x2 वरील खचा��या सीमातं 
उपय�ुतेपे�ा जा�त आहे, खरदेी न केले�या व�तू. x2 �या तलुनेत x1 वरील खचा��या 
उ�च सीमातं उपय�ुतेमळेु �ाहक x2 �या जागी x1 �या जागी आणखी खाली जाऊ 
इि�छतो परतं ु x2 �या नकारा�मक रकमेचा वापर श�य नाही या व�तिु�थतीमळेु तो 
�ितबंिधत आहे. 

अिधक औपचा�रक िव�षेण 

�ाहकाची �ाधा�ये गिृहतके पूण� करत अस�याने, वरील [१.४.१] सम�येतील व�तिुन� 
फलन िनरतंर आिण काटेकोरपणे अध�-बिहव��  आहे. सम�ये�या �यवहाय� सचंामंधून, 
अंदाजप�कआिण गैर-ऋणा�मकता मया�दा�ंार े प�रभािषत, �र�, बंद, ब� आिण बिहव�� 
आहे. अि�त�व, �थािनक-जागितक आिण िविश�ता �मेयामंधून, �ाहका�ंया पया��ीकरण 
सम�येचे एक अि�तीय समाधान आहे आिण तेथे कोणतेही गैर-वैि�क �थािनक उपाय 
नाहीत. 

सकारा�मक सीमातं उपय�ुतेसह िकमान एक चागंले अस�याने �ाहक सव� उ�प�न खच� 
करतो आिण �हणून अंदाजप�कमया�दा समानता मया�दा �हणून िलिहली जाऊ शकते: 



 

 

�ाहक वत�न - I 

15 

M − ∑ pixi = 0. जर आपण असे गहृीत धरले क� उपाय असा असेल क� सव� व�तूंपैक� 
काही व�तू वापर�या जातील (x*i>0 (i = 1, ... , n) जेथे x*iही xi ची इ�तम पातळी 
आहे), तर गैर- नकारा�मकता बंधने बंधनकारक नसतात आिण आ�हाला एक सम�या आह े
�यासाठी Lagrange प�त लागू केली जाऊ शकते. 

[C.1] पासून �ा� झालेले लॅ��ज फलन = u(x1 , . . . , xn ) + λ[M − ∑ pixi ] [1.4.8] 
आहे. 

आिण [C.1] �या समाधानासाठी पिह�या �माकंा�या अटी आहेत 

dL/d_xi = ui − λpi = 0 i =1, . . . , n      [१.४.९] 

dL/dλ= M − ∑ pix*i – 0        [1.4.10] 

जर [१.४.९] प�ुहा ui = λpiअसे िलिहले असेल आिण व�तवुारील  ि�थती iला व�तू j ने 
भागले असेल तर भागली असेल तर आप�याकडे  ( ui)/( uj ) = ( pi )/( pj )   

     [1.4.11] 

िकंवा: दोन व�तूंमधील �ित�थापनाचा सीमातं दर वरील ि�थती [१,४.३] �माणे �या�ंया 
िकंमत��या गणुो�रा�माणे आहे. वैकि�पक�र�या, [१.४.९] दे�याची पनुर�चना केली जाऊ 
शकते 

 

जो पूव� �ा� केले�या ि�थतीचा n-व�तू िव�तार आहे [1.4.4]. 

Lagrange गणुक λ चे मू�य �हणजे �या दराने मया�दा मापदडं  वाढते �हणून व�तिुन� 
फलन वाढते. या �करणात उि�� फलन हे उपयोिगता फलन  आहे आिण मया�दा मापदडं  

हे �य��चे पैशाचे उ�प�न आह ेजेणेक�न λ हा दर आह े�याने पैशाचे उ�प�न वाढते �हणून 
उपयोिगता  वाढते: 

 

           [१.४.१३ 

Lagrange गणुक हे पैशा�या उ�प�नाची सीमातं उपयोिगता �हणून �या�या केली जाऊ 
शकते. 

हे �प�ीकरण [१.४.१२] �ार े समिथ�त आह,े कारण  आपण वर यिु�वाद के�या�माणे, 
ui/pi हा दर आहे 

�यावर व�तू गो��वर अिधक पैसे खच� के�यामळेु उपयोिगता  वाढते i. 
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१.५  तुलना�मक आकडेवारी (�ाहक वत�नाची) 

�ाहका�ंया पया��ीकरण सम�येचे िनराकरण �ाहका�ंया पसतंी, िकंमती आिण पैशाचे 
उ�प�न यावर अवलंबून असते. िकंमती आिण पैशा�या उ�प�नाचे फलन �हणून  आपण 
उपाय िलह� शकतो, �याला  आपण व�तूंची मागणी �हणतो: 

[१.५.१] 

�यवहाय� सचंांचे गणुधम� आिण व�तिुन� फलन आ�हाला मागणी काया��या �व�पावर 
िनब�ध घाल�यास स�म करतात. �थम, p, M मया�िदत आिण सकारा�मक अस�यास, 
पया��ीकरण  सम�येचे समाधान असणे आव�यक आहे, कारण अि�त�व �मेय�या 
आव�यकता पूण� के�या आहेत. दसुर,े  समव�ृी व� व�ाचंी िभ�नता आिण बजेट�या 
मया�दाचंी रखेीयता सूिचत करते क� िकंमती आिण उ�प�नातील बदला�ंया �ितसादात 
इ�तम व�तूसमहु सतत बदलत असेल आिण मागणी काय� िभ�न आहेत. ितसर,े 
िविश�ते�या �मेया�या अटी समाधानी आहेत आिण �हणून मागणी सबंंध जेथे  ��येक (p, 
M) सयंोजनावर एक अि�तीय व�तूसमहु िनवडला जातो. 

आपण आता �ा�प �या तलुना�मक ि�थतीशील गणुधमा�चा िवचार क�.  आपण अंतजा�त 
चला�ंया समतोल मू�यावंर (मालासंाठी �ाहकाचंी मागणी) ए�सोजेनस �हे�रएब�स �हणजे 
(िकंमती, पैशाचे उ�प�न) मधील बदलाचें प�रणाम तपासतो. इ�तम व�तूसमहुx* = (x*1 , 
x*2 , . . . , x*n )= (D1 , D2 , . . . , Dn ) जसे �यवहाय� सचं बदलतो �याचे काय होईल 
याचा आ�हाला अंदाज �यायचा आहे. 

 आपण �ाहका�ंया पैशा�ंया उ�प�नातील बदलाचंा �थम िवचार करतो.  आकृती 1.5.1 
म�ये, B1 ही �ारिंभक अंदाजप�करषेा आह,े x* �ारिंभक व�तूसमहु िनवडले आहे. M 
मधील वाढ, p1, p2 ि�थराकंासह, अंदाजप�करषेा �वतःसह बाहेरील समातंर हलवेल, 

जेथे x′ िनवडले आहे तेथे B2 ला �हणा. M मधील आणखी वाढ अंदाजप�क रषेा B3 वर 

हलवेल िजथे x″ िनवडले आहे. 

आकृती 1.5.1 
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उ�प�नाचा उपभोग  व� हा शोधून काढले�या इ�तम गणुाचंा सचं आहे कारण उ�प�न 
अशा �कार े बदलते, िकंमत ि�थर असते. उदाहरणाम�ये x1 आिण x2 दो�ही सामा�य 
व�तू आहेत, �यासाठी पैशाचे उ�प�न वाढते �हणून मागणी वाढते. तथािप, िभ�न 
�ाधा�यासंह �ाहकाने x 0 िकंवा x + वर B2 िनवडले असावे. जर x 0 िनवडला गेला 
असता ( I 2 नाही तर I 4 हा उ�भो��याचा समव�ृी व� झाला असता ) तर पैशाचे उ�प�न 
वाढ�याने x1 ची मागणी कमी झाली असती. x1 नतंर िनकृ� व�तू �हणून ओळखली  
जाईल. M मधील वाढीमळेु वाढ, घसरण िकंवा व�तू�या मागणीत कोणताही बदल होऊ 
शकतो. �ाधा�या�ंया �ानािशवाय, एखादी िविश� चागंली गो� िनकृ� असेल क� सामा�य 
असेल हे सागंता येत नाही. उपभो��या�या वत�ना�या िस�ातंाची चाचणी M मधील 
बदला�ंया एका व�तू�या  मागणीवर होणारा प�रणाम ल�ात घेऊन करता येत नाही, कारण 
कोणताही प�रणाम िस�ातंाशी ससुगंत असतो. 

तथािप, िस�ातं असे भाक�त करतो क� सव� व�तू िनकृ� असू शकत नाहीत. उ�प�न 
वाढ�यावर जर �ाहकाने सव� व�तूंची मागणी कमी केली तर तो िवसगंत वागेल. ह े
दाखव�यासाठी, x* हे M1 �या स�ुवाती�या पैशा�या उ�प�नासह िनवडलेले व�तूसमहु 

असू �ा आिण जे�हा पैशाचे उ�प�न M2 पय�त वाढते ते�हा x′ िनवडलेले व�तूसमहु असू 

�ा. जर x′<< x* �हणजे सव� व�तूंची मागणी कमी झा�यास, x′ ची िकंमत x* पे�ा कमी 

असणे आव�यक आहे कारण िकमती ि�थर ठेव�या जातात. �हणून x* िनवड�यावर x′ 
उपल�ध होते. 

पण जे�हा x′ िनवडला गेला ते�हा x* अजूनही �ा� कर�यायो�य होता (पैशाचे उ�प�न 

वाढले होते). �यामळेु �ाहकाने M1 �या पैशा�या उ�प�नासह x* पे�ा अिधक x′ आिण 

पैशा�या उ�प�नासह x′ x* पे�ा  

अिधक M2 > M1 ला �ाधा�य िदले. �हणून तो िवसगंत आहे: �याचे वत�न िवभाग A �या 
स�ंमणा�मक गहृीतकाचे उ�लंघन करते आिण आपले�ा�प  नाकारले जाईल. 

 आपण आता �ाहका�ंया मागणीवरील िकमतीतील बदला�ंया प�रणामाकंडे वळतो. 

आकृती 1.5.2 
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आकृती 1.5.2 पैशाचे उ�प�न ि�थर ठेवून x1 �या िकंमतीतील घसरणीचे प�रणाम दश�िवते. 
B1 ही �ारिंभक अंदाजप�करषेा आह,े x* �ारिंभक इ�तम व�तूसमहुआहे .p1 म�ये 

घसरण, p1 ते p′1 असे �हणा, अंदाजप�क रषेाB2 कडे सरकते. x′ हा B2 वरील इ�तम 

व�तूसमहु आह,े x″ हा B3 वरील इ�तम व�तूसमहु आह,े �याचा प�रणाम p1 म�ये p′1 
व�न p1 वर आणखी घसरण होतो. िकंमत उपभोग व� (पीसीसी) इ�तम व�तूसमहुाचा 
सचं �हणून शोधला जातो कारण p1 बदलतो. या �करणात p1 कमी झा�यामळेु दो�ही 
व�तूंची मागणी वाढते.तथािप, िभ�न �ाधा�यासंह इ�तम व�तूसमहुx 0 िकंवा x + B2 वर 

असू शकते. जर x 0 हे p1 = p′1 सह इ�तम व�तूसमहु असेल तर x1िह िगफेन व�तू  
असेल, �याची मागणी जसजशी �याची िकंमत कमी होते तसतसे कमी होते.  आपण असा 
िन�कष� काढतो क� �ाहकासंमोर असले�या िकंमतीतील बदलामळेु व�तूची मागणी कमी 
होऊ शकते, वाढू शकते िकंवा अप�रवित�त राह� शकते. प�ुहा एकदा �ा�प ब�ल कोणतेही 
िनि�त (नाकार�यायो�य) अंदाज येत नाहीत 

 एकल अंतजा�त चलातील  (चागंली  मागणी)एका बदला�या दसु�या अंतजा�त चलावर 
होणा�याप�रणामाब�ल िन�ीत अंदाज बाधंता येत नाही .(M म�ये बदला�या बाबतीत 
वापर�या जाणा�या कारणा�माणे) क� िकंमतीतील घसरणीमळेु सव� व�तूं�या मागणीत घट 
होणार नाही आिण वाचकाने यिु�वाद परुवला पािहजे. 

1.5 A. उ�प�न आिण �ित�थापन �भाव 

�ाहका�ंया मागणीवर (इ�तम िनवडी)िकंमतीतील बदला�ंया प�रणामा�या िव�ेषणाने असे 
सचुवले आहे क� जे�हा व�तूची िकंमत वाढते ते�हा �याची मागणी वाढू शकते, कमी होऊ 
शकते िकंवा अप�रवित�त राह� शकते; दसु�या श�दातं काहीही होऊ शकते. अिधक िनि�त 
(नाकार�यायो�य) अंदाज बाधंणे श�य आहे क� नाही हे पाह�यासाठी  आपण आता व�तू 1 
�या िकंमतीतील बदला�या प�रणामाचे अिधक तपशीलवार परी�ण करतो.  आपण एक 
वैचा�रक �योग क�न पढेु जाऊ. िकमतीतील बदलानतंर मागणी केले�या �माणातील 
बदल हे आपण ��य�ात पाह� शकतो. तथािप,  आपण एक का�पिनक िव�ेषण क� शकतो 
जे एकूण मागणी बदल दोन घटकामं�ये िवघिटत करते. �यानतंर  आपण �ाहका�ंया 
वत�नाब�ल अिधक िनि�तपणे सागं�यासाठी या िवघटनाचा वापर करतो. 

आकृती .1.5.3A 
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आकृती .1.5.3A म�ये  आपण �यानसुार x1 �या मागणीतील बदल याम�ये मोडतो: 

(A) उ�प�नाचा प�रणाम, जो केवळ वा�तिवक उ�प�नातील बदलामळेु होणारा बदल आह,े 
सापे� िकंमती ि�थर ठेव�या जातात; आिण 

(b) �वतःचा �ित�थापन �भाव, �याचा प�रणाम केवळ p1 मधील बदलामळेु वा�तिवक 
उ�प�न ि�थर आहे. 

x* आिण x′ हे p1 , B1 आिण B2 मधील सबंंिधत अंदाजप�करषेा पड�यापूव� आिण नतंर 
इ�तम व�तूसमहु आहेत. पैशा�ंया उ�प�नात भरपाई देणारा फरक �हणजे M मधील बदल 
जो िकमतीत घट झा�यानतंर �ाहकाला पूव��माणेच िनराश करले. दसु-या श�दात 
सागंायचे तर, िकमती घसर�यानतंर M म�ये काही कपात होईल ज े वा�तिवक उ�प�न 
नफा ‘र�’ करले आिण �ाहकानंा �ारिंभक  समव�ृी व� I1 वर परत करले. 
अंदाजप�करषेा आतील बाजूस हलवली जाते (M कमी करते). या अंदाजप�क रषेेचा  
सामना करणार े�ाहक व�तूसमहुx 0 िनवडतील. x* आिण x 0 मधील फरक वा�तिवक 

उ�प�न (उपयोिगता) ि�थर ठेवले�या सापे� िकमत�मधील बदलामळेु आह.े x 0 आिण x′ 
मधील फरक हा सापे� िकमती ि�थर ठेवले�या पैशा�ंया उ�प�नातील बदलामळेु आह.े 

x*1, x′1 आिण x 0 1 हे x*, x′, x 0 आिण व�तूसमहुाम�ये समािव� असले�या x1 चे 
�माण आहेत 

(a) x 0 1 − x*1 हा �वतःचा �ित�थापन �भाव आह;े 

(b) x′1 − x 0 1 हा उ�प�नाचा प�रणाम आहे; 

(c) (x 0 1 − x*1) +(x′1−x 0 1 )= x′1−x*1 हा एकूण िकंमत प�रणाम आह े

का�पिनक नकुसानभरपाईम�ये हा �योग पार पाड�याचा उ�ेश हा आहे क� �वतःचा 
�ित�थापन �भाव िकंमत घसर�या�या बाबतीत नेहमीच सकारा�मक आिण िकंमत 
वाढीसाठी नकारा�मक असतो.  समव�ृी व� व� उताराचे प�रपूण� मू�य डावीकडून 
उजवीकडे कमी होते, �हणजे अिधक x1 आिण कमी x2 वापर�यामळेु व� सपाट होतो .p1 
मधील घसरण अंदाजप�करषेेचा उतार सपाट करते, आिण �हणून अंदाजप�करषेा B3 ही 
x* �या उजवीकडे I1 सह �पिश�का असणे आव�यक आह,े �हणजे अिधक x1 असले�या 
व�तूसमहुावर सरकाने आव�यक आहे . 

 आकृती 1.5.3A म�ये �प� केले�या िविश� ि�थतीत  उ�प�नाचा प�रणाम सकारा�मक 

आहे. x′ म�ये x 0 पे�ा जा�त x1 अस�याने उ�प�नाचा प�रणाम �वतः�या �ित�थापन 
�भावाला अिधक मजबूत करतो. जर x1 िनकृ� असेल तर िकंमतीतील घसरणीचा 
उ�प�नाचा प�रणाम नकारा�मक आिण �वतः�या �ित�थापन �भावा�या िव�� िदशेने 
झाला असता, जेणेक�न िकंमतीचा प�रणाम �वतः�या �ित�थापन �भावापे�ा कमी  
असेल. 
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 आकृती 1.5.4A (a) म�ये उ�प�नाचा प�रणाम �ित�थापन �भाव अंशतः भरपाई करतो 
परतं ु िकमतीचा प�रणाम अजूनही सकारा�मक आहे: p1 म�ये घट झा�यामळेु x1 ची 
मागणी वाढते.  आकृती 1.5.4A (b) म�ये नकारा�मक उ�प�नाचा प�रणाम सकारा�मक 
�ित�थापन �भावा�या बरोबरीपे�ा अिधक आहे आिण x1 हा िगफेन व�तू आहे. �हणून 
िनकृ�ाता  ही एक आव�यक आह,े परतं ु परुशेी नाही, पण व�तू िह िगफेन व�तू �हणजे 
िनकृ� व�तू असणे िह अट आहे . 

आकृती 1.5.4A 

 

िकंमत �भावा�या या िवघटनाने आणखी दोन अंदाज िनमा�ण केले आहेत: 

1. सामा�य व�तू  िगफेनव�तू  असू शकत नाही. �हणून, जर आपण पािहलं क�, जे�हा 
पैशाचे उ�प�न वाढते ते�हा (िकमती ि�थर ठेव�या जाणा�या इतर गो��सह) �ाहक एखा�ा 
व�तूची मागणी वाढवतो, तर  आपण असे भाक�त क� क�, जर �याची िकंमत कमी झाली 
तर �याला अिधक खरदेी करायची असेल. जर आपण असे िनरी�ण केले क�, जे�हा �याची 
िकंमत कमी होते ते�हा �याने व�तू व�तूची मागणी कमी केली (आिण इतर सव� िकंमती 
ि�थर असतात आिण �याचे पैसे उ�प�न �या�या मूळ पातळी�या अगदी जवळ असते), तर 
�ाहका�ंया वत�ना�या अनकूुल �ा�पाने चकु�चे भाक�त केले आहे. 

2. �वतःचा �ित�थापन �भाव नेहमी िकंमतीतील बदला�या िव�� िच�हाचा असतो. 
िकमती�या प�रणामाचे उ�प�न आिण �ित�थापन प�रणामाम�ये वरील िवघटन ह े
अप�रवित�त उपयोिगता �तर �हणून अप�रवित�त वा�तिवक उ�प�ना�या िह�सने केले�या 
�या�येवर आधा�रत आहे. �लट�क�ने ि�थर वा�तिवक उ�प�नाची पया�यी �या�या 
सचुिवली ती �हणजे िकंमत बदल�यापूव� खरदेी केले�या व�तूंचे व�तूसमहु खरदेी 
कर�याची �मता. या ि�थर �यश���या �या�येचा फायदा असा आहे क� �याला 
�ाहका�ंया  समव�ृी व�ा�या नकाशाचे तपशीलवार �ान आव�यक नसते. 

आकृती 1.5.5A ि�थर वा�तिवक उ�प�ना�या िह�स आिण �लट�क� �या�यामंधील 
सबंंध दश�िव�यासाठी काही जोडासंह आकृती 1.5.2 पनु��पािदत करते. अंदाजप�करषेा 
B4 �ाहकांना p1 �या कमी िकमतीत x*, स�ुवातीला इ�तम व�तूसमहु खरदेी कर�यास 
स�म करते.या अंदाजप�क रषेेचा सामना करताना, �ाहक ��य�ात x + िनवडतो. 
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िकमतीचा प�रणाम उ�प�न �भाव (x′1 – x+ 1 ) आिण �वतःचा �ित�थापन �भाव (x + 
1 −x*1 ) म�ये िवघिटत केला गेला आह.े  समव�ृी व� नकाशा�या �व�पानसुार 
उ�प�नाचा प�रणाम प�ुहा सकारा�मक, नकारा�मक िकंवा शू�य असेल. �ित�थापन 
प�रणाम, िहि�सयन ि�थतीम�ये  नेहमी �या व�तूंची िकंमत घसरली आहे �या�या मागणीत 
वाढ होईल. X+ हे B4 वर x* �या डावीकडे सरकू शकत नाही कारण याचा अथ� असा 
होईल क� �ाहक आता x+ िनवडत आहे जे�हा x* अ�ाप उपल�ध असेल, यापूव� x* �या 
बाजूने x+ नाकारले होते. अशा वत�नामळेु स�ंमणा�या गहृीतकाचे उ�लंघन होईल. 
Slutsky�या �या�येतून एक अंदाज (�ित�थापन प�रणामाचे िच�ह) िमळते जे उ�प�ना�या 
प�रणामास ‘र�’ कर�यासाठी �ाहका�ंया समव�ृी व�ा�ंया िविश� �ानािशवाय तपासले 
जाऊ शकते. 

�ा�पा�या तलुना�मक ि�थर गणुधमा��या आम�या  िवचारात असे िदसून आले आह ेक� ते 
िकंमत िकंवा पैशा�ंया उ�प�नातील सेटे�रस पॅ�रबस / ( इतर प�रि�थती कायम असताना ) 
बदलामंळेु वैयि�क व�तूं�या मागणीतील एकूण बदलाबं�ल खडंन कर�यायो�य अंदाज देत 
नाही. 

आकृती 1.5.5A 

 

 
दसु�या श�दातं, ��येक व�तू आिण िकंमतीसाठी. केवळ pjिकंवा M मधील बदलाचंा सव� 
व�तूंवर होणारा प�रणाम ल�ात घेऊन िकंवा pjआिण M मधील बदलाचंा एकाच व�तूवर 
होणारा प�रणाम ल�ात घेऊन िकंवा �ाहकां�या आवडीिनवड�ब�ल अिधक िविश� गहृीतके 
बाधूंन िनि�त अंदाज बाधंता येतात. 

तथािप, सव� िकंमती आिण M म�ये समान �माणात बदलाचें प�रणाम िवचारात �या. समजा 
M ने kM (k>1) आिण िकमती kp1 आिण kp2 पय�त वाढतात.  अंदाजप�क रषेेचा  उतार 
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अ�भािवत असेल. x1 अ�ावरील इटंरसे�ट M आिण िकंमत�म�ये बदल हो�यापूव� M/p1 
आिण बदलानतंर kM/kp1=M/p1 आह.े �यामळेु M मधील समान �माणात बदल आिण 
सव� िकमती अंदाजप�क रषेेवरील उतार िकंवा �य�यय बदलत नाहीत आिण �यामळेु 
�यवहाय� सचं अप�रवित�त आहे. जर �यवहाय� संच अप�रवित�त असेल तर इ�तम व�तूसमहु 
असेल. 

�हणून �ा�प भाक�त करते क� �ाहकाला पैशा�या �माचा �ास होणार नाही; �याची 
�यश�� आिण सापे� िकमती ि�थर रािह�यास, िकमती आिण पैशा�या उ�प�नाची पवा� न 
करता तो �या�या वत�नात बदल करणार नाही. अिधक औपचा�रकपणे, ��येक व�तूसाठी 
मागणी फलन Di हे िकमती आिण पैशा�या उ�प�नात शू�य अंश एकसमान असते, कारण 
आम�याकडे आहे 

     
       [१.५.२] 

मागणी व� 

 आपण उपयोिगता  कमालीकरण �ा�प मधून मागणी व� िमळवून तलुना�मक 
ि�थतीशीलतेवर हे िव�ेषण पूण� करतो. एखा�ा व�तूसाठी  �य��ची मागणी व� दश�वते 
क� �याची िकंमत बदलते, इतर िकंमती आिण उ�प�न ि�थर रािह�यामळेु �याची इि�छत 
िकंवा िनयोिजत खरदेी िकती बदलते. आपण पािह�या�माणे, ि�थर वा�तिवक आिण ि�थर 
पैशा�या उ�प�नाम�ये फरक केला जाऊ शकतो आिण ि�थर वा�तिवक उ�प�ना�या दोन 
सभंा�य �या�या देखील आहेत. 

 आकृती 1.5.6A 
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१.६ �� 

1. �ाधा�य �माची सकं�पना प�रभािषत करा आिण गिृहतकावंर चचा� करा. 

2. जर समव�ृीव�एकमेकांना छेदत असेल तर �ाहक िवसगंत आहे हे दश�वा. 

3. �यवहाय� संचावर �प�ीकरणा�मक टीप िलहा. 

4. �ाहकाचा �यवहाय� संच काढा आिण �प� करा. 

5. उपभोग िनण�याचे �करण �प� करा. 

6. �ाहक अंदाजप�करषेे�या वर आिण खाली िबंदू का िनवडणार नाही हे �प� करा 

7. िकमतीतील बदलाचे प�रणाम उ�प�न आिण �ित�थापन प�रणामामं�ये िवघिटत करा. 
आपण िकमतीचा प�रणाम उ�प�न आिण �ित�थापन �भावाम�ये का िवघिटत करतो 
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२ 
�ाहक वत�न - II 

�करण रचना : 

२.०  उि�� े

२.१  �लट�क� समीकरण 

२.२  िकंमतीतील बदलाचें फायदे मोजणे 

२.३  अ��य� उपयोिगता काय� 

२.४  खचा�चे फलन  

२.५  �� 

२.६ सदंभ� 

२.० उि�� े

आपण आता �ाहका�ंया वत�नाचा िव�ता�रत ��ीकोन िशकू. येथे आपण पढुील पैलू िशकू 

 �लट�क� समीकरण 

 िकंमत बदलाचे फायदे मोजणे 

 उपयोिगता कमालीकरण सम�या 

 अ��य� उपयोिगता काय� 

 खच� काय� 

२.१ �लट�क� समीकरण 

 Slutsky समीकरण मागणी काया��या गणुधमा�चे िव�ेषण कर�यात म�यवत� भूिमका 
बजावते. ते खालील�माणे �य�ुप�न केले आहे. जर आपण उपयोिगता कमालीकरण 
सम�येतील मया�दा �हणून खच� कमी कर�या�या सम�ये�या िनराकरणामळेु िनमा�ण होणारी 
खचा�ची पातळी घेतली (िकंवा समत�ुयपणे नतंर�या सम�येतील मया�दा �हणून गहृीत 
धरली तर आधी�या उपायां�या  प�रणामी उपय�ुतेची पातळी) तर उपाय x *iदोन 
सम�यासंाठी, माश�िलयन आिण िहि�सयन मागणी फलनाची मू�ये एकसारखी असतील. 
M=M (p, u) सचं क�न, आपण व�तूसाठी िलह� शकतो 
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हाय ( p, u) = Di ( p, m( p, u))      [2.1.1] 

[२.१.१] ही एक ओळख अस�याने आपण jthिकमती�या सदंभा�त फरक क� शकतो, 
�यामळेु उपयोिगता ि�थर ठेव�यासाठी, िमळिव�यासाठी आव�यक असले�या कोण�याही 
�कार ेखच� बदल�याची परवानगी देतो . 

[२.१.२] 

शेफड�चा लेमा वापरणे आिण पुनर�चना के�याने �लट�क� समीकरण िमळते 

 

            [२.१.३] 

i = j घेत�यास, िकमतीतील बदलाचा �या�या �वतः�या मागणीवर होणारा प�रणाम ल�ात 
घेता, आपण [२.१.३] व�न पाहतो क� माश�लीय मागणी काया�चा उतार दोन �भावाचंी 

बेरीज आह:े �ित�थापन �भाव, ∂Hi / ∂ pi ,जो िहि�सयन िकंवा भरपाई केले�या मागणी 

व�चा उतार आहे; आिण उ�प�नाचा प�रणाम, −xi∂Di /∂M आहे . अशा �कार,े 
�लट�क� समीकरण आधी�या भागा�या आकृतीबंध िव�ेषणा�या िन�कषा�चे अचूक िवधान 

देते.  आपण एका �णात दाखवतो क� ∂Hi /∂pi ≤ 0. नतंर [2.1.3], प�ुहा i = j सह, 

�थािपत करतो क� जर व�तू सामा�य असेल तर, जेणेक�न ∂Di /∂M>0, �या�या 

माश�लचा उतार मागणी व� ऋण आह.े जर व�तू िनकृ� असेल, �हणजे ∂Di /∂M ≤0, 
उतार हा ऋण, धन िकंवा शू�य आह,े िनरपे� मू�यां�या सापे� आकारावंर अवलंबून आह े

⎪∂Hi /∂pi⎪आिण ⎪xi∂Di /∂M ⎪. 

�लट�क� समीकरण लविचकता �व�पात �य� करणे उपय�ु आहे. प�ुहा i = j घेत�यास, 
[2.1.3] ने pi/xi ने गणुाकार के�याने आिण उ�प�नाची मदुत M/M ने िदली आहे. 

  [२.१.४] 

जेथे εiiही माश�लीय मागणी लविचकता आहे, σiiही िहि�सयन िकंवा भरपाई केलेली 

मागणी लविचकता आहे, ηiही मागणीची उ�प�न लविचकता आहे आिण si =pixi/M हा 
एकूण खचा�तील व�तूiचा वाटा आहे. अशा �कार ेव�तूसाठी िहि�सयन आिण माश�िलयन 
लविचकता यां�यातील फरक  

कमी असेल, �याची उ�प�नाची लविचकता िजतक� लहान असेल आिण �ाहका�ंया 
अंदाजप�काम�ये ते  कमी मह�वाचे असेल. i j सह, [2.1.3] 

होतो    
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जे यावर जोर देते क� छेदक -िकंमत माश�लीयन मागणी लविचकता भरपाई केले�या 
लविचकतेवर आिण खचा��या समभागा�ंार े भा�रत उ�प�ना�या लविचकतेवर अवलंबून 
असते. माश�िलयन छेदक -िकंमत लविचकते�या समानतेसाठी �ाधा�यावंर कठोर िनब�ध 
आव�यक आहेत. 

 आपण �लट�क� समीकरणाला िहि�सयन मागणी �य�ु�ननाचेn × n समीकरण [∂Hi 

/∂pj] �हणून प�रभािषत करतो. ह े शेफड��या लेमाचा सरळ िव�तार आहे आिण ह े
समीकरण हे शेफड��या लेमाचे समिमतीय, ऋण अध�िनि�त समीकरण आहे हे 
दाखव�यासाठी खच� काया�चे गणुधम� आहेत. 

   
 [२.१.6] 

मग, यगं�या �मेयाव�न आप�याला लगेच कळते क� ∂Hi /∂ pj = ∂Hj /∂ pi , आिण 

�हणून Slutsky समीकरण समिमत आह.े Slutsky समीकरण [∂Hi /∂ pj ]हे खच� 
फलना�या ि�तीय-�मा�या अंशाचें समीकरण आहे आिण खच� फलना�या बिहव�� तेचा 

अथ� असा आहे क� समीकरण ऋण अध�-िनि�त आहे. ∂2m/∂ p 2 i = ∂Hi /∂ pi ≤ 0 
अस�याने, नकारा�मक अध�-िनि�तते�या �या�येनसुार, िहि�सयन मागणी व�ाला 
सकारा�मक उतार असू शकत नाही. �ाधा�य आिण xi > 0 ची काटेकोर  बिहव��ता 

∂2m/∂p2i = ∂Hi /∂pi < 0 असा मजबूत प�रणाम �थािपत करते हे आपण आधी 
पािहले आहे. 

िहि�सयन मागणी �य�ुप�न ∂Hi /∂pjहे सहसा पूरक आिण पया�य प�रभािषत कर�यासाठी 

वापरले जाते. ∂Hi /∂ pj< 0 अस�यास दोन व�तू iआिण j यानंा िहि�सयन पूरक 

�हणतात आिण ∂Hi /∂pj> 0 अस�यास िहि�सयन पया�य �हणतात. या �या�येचा फायदा 
असा आहे क� समिमती हे सूिचत करते क� मालामंधील पूरकता िकंवा �ित�थापनाचे 

�व�प असू शकत नाही. ∂Hi /∂pjऐवजी ∂Hj /∂pi घेत�यास बदलू. माश�ल�या �य�ुप�न 
मागणी  सदंभा�त  आपण पूरक आिण पया�य प�रभािषत के�यास हे खर ेहोणार नाही. 

 आपण पािहले आह े क� िहि�सयन माग�यांवर िकंमतीतील बदला�ंया प�रणामाबं�ल 
िनि�त िन�कष� काढणे श�य आहे. तथािप, िहि�सयन मागणी काय� ��य�पणे पाह�यायो�य 
नाहीत कारण ती �ाहका�ंया उपयोिगता  �तरावर तसेच िकमत�वर अवलंबून असतात. 
दसुरीकडे, माश�ल मागणी फलनाचा अंदाज खरदेी, िकंमती आिण पैशा�ंया उ�प�नावरील 
मािहतीव�न लावला जाऊ शकतो. Slutsky समीकरण आप�याला िनरी�ण कर�यायो�य 
माश�लीयन मागणी फलना�या ��ीने िहि�सयन मागणी �श�स�या गणुधमा�ब�लचे अंदाज 
सधुार�यास स�म करते आिण अशा �कार े �ाहक िस�ातंातील चाचणी कर�यायो�य 
भिव�यवा�याचंा सचं िव�ततृ कर�यास स�म करते. 
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�हणून �य�ुप�न केले�या चाचणीयो�य प�रणामांचा  आपण साराशं देऊ शकतो 

( a ) माश�ल मागणी फलन हे िकमती आिण पैशा�या उ�प�नाम�ये शू�य �ेणीशी 
ए�जीनाशी असतात .(b)  माश�लीयान मागणी फलने “ जोडणे “ हा गणुधम� पूण� करतात . 

 (c) िहि�सयान �य�ुप�न मागणी समिमत िकंवा �लट�क� समीकरणे वापरतात . 

 ( d) �लट�क� समीकरणे ऋणा�मक अध�- िन�ीत आहेत . 

हे सव� माश�ल मागणी फलनाचे अंदाज आहते जे �ाहक �ाधा�य �वयामिस�ां�या आधार े
केले जाऊ शकतात. ( आपण िवभाग D आिण E म�ये पाहणार आहोत, अिधक 
तपशीलवार अंदाजासंाठी �ाधा�याचंी अिधक मजबूत आिण कमी सामा�य वैिश�्ये 
आव�यक आहेत.) या गणुधमा�सह मागणी फलनाची  �णाली एक उपयोिगता फलनाचे  
अि�त�व सूिचत करते क� �यातून मागणी फलने िमळिवता असती याला अखडंता सम�या 
�हणून ओळखले जाते. वरील गणुधमा�ची पूत�ता करणा�या माश�ल मागणी फलना�या 
सचंामधून खचा�चे फलन (�याचा वापर �ाधा�ये दश�व�यासाठी देखील केला जाऊ शकतो) 
पनु�ा�� कर�या�या समत�ुय सम�येचा िवचार क�न आपण पढुील भागात असे दश�वू. 

२.२ िकंमतीतील बदलांचे फायदे मोजणे 

एखा�ा व�तू�या िकंमतीतील बदलाचा �ाहकांना होणारा फायदा  आपण अनेकदा मोजू 
इि�छतो. िकंमतीतील बदलाचा प�रणाम, उदाहरणाथ� , आयात केले�या व�तूंवरील दरामं�ये 
िकंवा खरदेी करा�या दरातील बदलामंळेु होऊ शकतो आिण साव�जिनक धोरणा�या 
उ�ेशाने �ाहका�ंया क�याणावर होणा�या प�रणामाचा अंदाज लावू शकतो. आप�याला  
मािहत आहे क� िकंमतीतील बदलामळेु  सामोर े जाणा�या �यवहाय� संचात बदल होईल, 
व�तूंचा एक नवीन इ�तम व�तूसमहुउपल�ध होईल आिण �ाहक नवीन  समव�ृी व�ावर 
असेल.िकमतीत घट झा�यास �ाहकाला स�ुवाती�या व�तूसमहुापे�ा नवीन व�तूसमुह 
पसतं के�या�या अथा�ने अिधक फायदेशीर होईल. हा फायदा आपण कसा मोजू शकतो 
?एक सूचना �ाहकां�या उपयोिगता  पातळीतील बदलामळेु असू शकते. परतं ु
उपभो��या�या िस�ातंाम�ये  आपण वापरलेली उपयोिगता फलन  �मवाचक आहेत. 
�यामळेु उपयोिगता फरका�ंया आकाराला कोणतेही मह�व नाही, फ� �या�ंया िच�हाला 
जोडले जाते . याचा अथ� असा क� एक सामा�य उपयोिगता  उपाय अिनवाय�पणे अिनयिं�त 
असेल. िशवाय, अशा उपयोिगता  उपायाचंी वेगवेग�या �य��म�ये तलुना करता येणार 
नाही आिण  आपण सव� �ाहका�ंया एकूण फाय�ासाठी उपयोिगता  फरक जोडू शकत 
नाही. 
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आकृती 2.2.1: 

 

ही शेवटची सम�या टाळणारा उपाय �हणजे िकमतीतील बदलाचे �ाहकाचे �वतःचे आिथ�क 
मू�याकंन. मोजमाप पैशा�या सदंभा�त �य� केले जात अस�याने, वैयि�क उपाय कमीत 
कमी अनकूुल आहेत आिण व�तू�या सव� �ाहका�ंया एकूण फाय�ाचे मोजमाप 
कर�यासाठी त�वतः जोडले जाऊ शकतात. 

 आपण 'त�वतः' ताण देतो कारण जर एकूण चलनिवषयक उपाय धोरणा�मक उ�ेशासंाठी 
वापरायचे असतील तर, वैयि�क आिथ�क उपायाचंी बेरीज करता ये�याआधी एक मह�वाचा 
मू�यिनण�य करणे आव�यक आह.े हे असे आहे क� एखा�ा �य��ला िमळाले�या अित�र� 
£1 फाय�ाचे सामािजक मह�व सारखेच आहे जे कोण�याही �य��ला िमळते. िनण�यामंळेु 
काही �य��ना फायदा होतो आिण इतरानंा तोटा होत अस�यास खच�-लाभ िव�ेषणाम�ये 
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हे िवशेषतः मह�वाचे आहे. मग आप�याला मू�याचा िनण�य �यावा लागेल क� एका 
�य���या £1 फाय�ामळेु दसु�या �य���या £1 नकुसानाची भरपाई होऊ शकते. 

आकृती 2.2.1म�ये व�तू1 �या िकमतीत p01 ते p11 पय�त पैशा�या उ�प�नासह 
झाले�या घसरणीचा आिण व�तू2 ची िकंमत ि�थर ठेव�याचा प�रणाम �प� करते. 
�ाहकाचे �ारिंभक व�तूसमहुI0 वर A आहे आिण p1 म�ये घट झा�यानतंर िनवडलेले 
व�तूसमहुI1 वर B आहे. �ाहक चागंला आहे, परतं ुउपयोिगतेतील बदलाचे �याचे आिथ�क 
मू�याकंन काय आह?े एक उ�र �हणजे ज�ुया िकमती�या ऐवजी नवीन िकमतीत व�तू 1 
िवकत घे�या�या सधंीसाठी जा�तीत जा�त स�ंया दे�यास तो तयार असेल. हा भरपाई 
देणारा फरक (CV) उपाय आहे आिण �याची �या�या नवीन प�रि�थतीत �ाहकाकडून 
घेतली जाणे आव�यक असलेली स�ंया �हणून केली जाते जेणेक�न तो स�ुवाती�या 
प�रि�थतीत होता. हे िकमती�या प�रणामाचे उ�प�न आिण �ित�थापन प�रणामामं�ये 
िवघटन कर�यासाठी वापर�या जाणा�या पैशा�ंया उ�प�नातील भरपाई�या फरकासारखेच 
आहे. ल�ात �या क� येथे वापरलेली �या�या िकंमत वाढीला िततक�च चागंली लागू होते, 
अशा प�रि�थतीत भरपाई देणा�या िभ�नतेचे उलट िच�ह असते: �ाहक नाराज  होतो आिण 
�याला ज�ुया िकमत��माणे नवीन िकमत�सह चागंले बनिव�यासाठी पैसे िदले पािहजेत. . 

व�तूं�या िकंमतीतील बदलामळेु �ाहकानंा िमळणा�या न�यासाठी   भरपाई देणारी िविवधता 
मोजमाप हा एकमेव वाजवी आिथ�क उपाय नाही. समत�ुय तफावत (सममू�य िभ�नता ) ही 
स�ंया आहे जी �ाहकाला स�ुवाती�या िकमतीचा सामना करताना �ावी लागेल, �यामळेु 
�याला �या�या स�ुवाती�या उ�प�नासह नवीन िकंमतीला सामोर े जावे लागेल. प�ुहा, 
�या�येमळेु िकंमतीम�ये वाढ तसेच घट होऊ शकते.   भरपाई देणारी िविवधता आिण 
सममू�य िभ�नता दो�ही ल�णे एकाच वेळी एकापे�ा जा�त िकंमती बदल�याची परवानगी 
देतात, परतं ु आपण �वतःला एका िकंमतीतील बदलापरुते मया�िदत ठेवू. 

सममू�य िभ�नता आिण   भरपाई देणारी िविवधता  आकृती 2.2.1 (a) म�ये दाखवले 
आहेत.   भरपाई देणारी िविवधता �हणजे अंदाजप�क रषेा B2 व�न B3 वर हलव�यासाठी 
आव�यक असलेला M मधील बदल �हणजे िकंमत घसर�यानतंर �ाहकाची उपयोिगता  
पातळी पूव�सारखीच राहते. B2 आिण B3 �या x2 इंटरसे�टमधील फरका�या p2 पट 
भरपाई देणारी िविवधता समान आह.े सममू�य िभ�नता हा M म�ये बदल आहे ज े
अंदाजप�करषेा B1 व�न B4 वर हलव�यासाठी आव�यक आहे जेणेक�न स�ुवाती�या 
िकमत�ना त�ड देताना तो नवीन िकमत�सह उपयोिगता  पातळी गाठू शकेल. सममू�य 
िभ�नता हे B1 आिण B4 �या x2 इंटरसे�टमधील p2 पट फरक आहे. ल�ात �या क�   
भरपाई देणारी िविवधता सव�साधारणपणे सममू�य िभ�नतेसारखी  नाही. 

सममू�य िभ�नता आिण भरपाई देणारी िविवधता मधील फरक अ��य� उपयोिगता 
फलना�या ��ीने �य� केला जाऊ शकतो. स�ुवाती�या ि�थतीत �ाहकाला p 0 = (p0 1 
, ... , p0 n )उ�प�न M 0 सह िकंमत�चा सामना करावा लागतो आिण जा�तीत जा�त 
उपयोिगता u*( p 0 , M 0 ) =u 0 असते. नवीन िकंमती p 1 = (p11 , ... , p 1 n )आिण 
समान उ�प�नासह, जा�तीत जा�त उपयोिगता u*( p 1 , M 0 ) =u 1 होईल. भरपाई 
देणारी िविवधता �हणजे उपयोिगता �ा� कर�यासाठी आव�यक असले�या पैशा�ंया 
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उ�प�नात होणारा बदल होय .जे�हा �ाहकाला P 1 ला स�ुवाती�या उपयोिगता पातळी�या 
बरोबरीचा सामना करावा लागतो ते�हा �याला M0 �या उ�प�नासह p 0 चा सामना करावा 
लागतो. �हणून   भरपाई देणारी िविवधता या �ार ेप�रभािषत केले आहे..... 

   [२.२.१] 

सममू�य िभ�नता हा M 0 �या उ�प�नासह p 1 ला सामोर े जाताना उपयोगीते�या  
बरोबरीने p 0 समोर असताना उपयोिगता �ा�  कर�यासाठी आव�यक असलेला M मधील 
बदल आहे. सममू�य िभ�नता �हणून प�रभािषत केले आह े

    
 [२.२.२] 

 आपण खच� फलन वाप�न भरपाई देणारी िविवधता आिण सममू�य िभ�नता देखील 
प�रभािषत क� शकतो. �ारिंभक िकंमत वे�टर/ सिदश p 0 सह �ाहकाची �ारिंभक 
उपयोिगता  पातळी u0 सा�य कर�यासाठी आव�यक खचा�ची िकमान पातळी m( p 0 , u 
0 ) = M 0 आहे. जे�हा िकंमती p 1 म�ये बदलतात ते�हा ही �ारिंभक उपयोिगता पातळी 
सा�य कर�यासाठी आव�यक िकमान �तर m ( p 1 , u 0 ) आहे, जेणेक�न m( p 0 , u 
0 ) आिण m ( p 1 , u 0 ) मधील फरक �हणजे उ�प�नात बदल �हणजे उ�प�नातील 
बदल M0 सह p0 आिण p1 या िभ�न उ�प�नासह िकमतीब�ल �ाहकाची करणे समव�ृी 
आहे क� उ�प�न M 0 सह p 0 आिण िकमती p 1 िभ�न उ�प�नासह उ�प�नातील हा बदल 
केवळ भरपाई देणारा फरक आहे, जेणेक�न: 

  [२.२.३] 

जर फ� एकच िकंमत, जी p1 �हणा, p01 व�न p11 वर येते 

 

परतं ुआप�याला मािहत आह ेक� ∂m/∂p1 = x*1 = H1 (p, u 0 ) आिण �यामळेु 

[२.२.४] 

H1 ( p, u 0 ) हे x1 साठी िहि�सयन ि�थर उपयोिगता मागणी फलन आह,े आिण जर 
इतर सव� िकंमती ि�थर ठेव�या गे�या तर  आपण िच� 2.2.1(b) �माणे काढू शकतो, 
ि�थर उपयोिगता  मागणी व� h 0 1 दश�िवतो. p1 आिण x1 मधील सबंंध जे�हा u =u 0 
वर ि�थर असतो. िकंमत कमी कर�यासाठी भरपाई देणारी िविवधता हे �े� p 0 1acp1 1 
आहे. 
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तथािप, x1 साठी �ाहकांची बाजार मागणी व� ि�थर उपयोिगता  मागणी व� नसून सतत 
पैशा�ंया उ�प�नाची मागणी व�, D1 आहे. परतं ु�लट�क� समीकरणाव�न आपण पािहले 
क�, ि�थर उपयोिगता मागणी व�ामळेु िकंमत बदलाचा �ित�थापन �भाव आिण 
ि�थरपैशा�ंया उ�प�नाचा  मागणी व�ाचा   सपूंण� िकंमत �भाव (�हणजे �ित�थापन आिण 
उ�प�नाचे प�रणाम) दश�िवते,  आिण उ�प�नाचा प�रणाम शू�य असेल तरच दोन व� 
एकसमान असतील . समान रीतीने, आकृती 2.2.1(a) मधील उपभो��याचा समव�ृी व� 
अनलुंब समातंर असणे आव�यक आहे. 

जे�हा D1 आिण h01 एक�प होतात ते�हा भरपाई देणारी िविवधता हे �ाहकां�या बाजार 
मागणी व�ा अंतग�त p01 आिण p 1 1 मधील िकंमत रषेा असते. जर उ�प�नाचा प�रणाम 
शू�य नसलेला असेल तर �ाहका�ंया बाजारातील मागणी व� िकंमत रषेा दर�यानचे �े�   
भरपाई देणारी िविवधता �या बरोबरीचे असणार नाही. िवशेषतः जर x1 हा एक सामा�य 

व�तू (∂D1 /∂M >0) असेल तर D1 सव� p1 < p 0 1 साठी h0 1 पे�ा जा�त असेल 
आिण िकंमत रषेामंधील D1 व� अंतग�त असलेले �े�   भरपाई देणारी िविवधता पे�ा 
जा�त असेल, िच� 2.2. 1(b) �प� करते. 

 आकृती मधील िबंदू A, B, C 2.2.1(a)  आकृती 14(b) मधील िबंदू a, b, c आिण D1h 
0 1  ला a िबंदूत छेदतो. जर x1 हा िनकृ� दजा�चा असेल तर D1 हा p1 < p 0 1 साठी h 
0 1 �या खाली गेला असता आिण भरपाई देणारी िविवधता ला िकंमत रषेामंधील D1 व� 
अंतग�त �े�ानसुार कमी लेखले गेले असते. 

सममू�य िभ�नता साठी समान ��ीकोन वापरला जाऊ शकतो. खच� काया�चे मू�य 

M0=m(  1 , u 1 ) हा नवीन िकंमत बदलानतंरची उपयोिगता पातळी गाठ�यासाठी 
आव�यक असलेला िकमान खच� आहे आिण m( p 0 , u1 ) हा �ारिंभक िकमत�सह 
उपयोगीतेचा नवीन �तर गाठ�यासाठी आव�यक आह.े �यामळेु p0 1 व�न p1 1 पय�त 
िकंमत कमी झा�यास: 

    [२.२.५] 

 आकृती 2.2.1 (b) म�ये h 1 1 हा u= u 1 साठी ि�थर उपयोिगता  मागणी व� आहे 
आिण सममू�य िभ�नता हे h11 अंतग�त आिण p0 1, p 11 �या िकंमत रषेामंधील �े� 
आहे. उ�प�नाचा प�रणाम शू�य नस�यामळेु, h11 आिण D1 हे b म�ये छेदतात आिण 
िकंमत रषेामंधील D1 अंतग�त �े� सममू�य िभ�नता चे कमी लेखलेले आह.े 

आपण या चच�चा सबंंध �ाहक अिधशेषा�या क�पनेशी जोडू शकतो. �ाहक क�याणाचे 
उपाय मागणी व� अंतग�त असले�या �े�ाशंी जोड�या�या स�ुवाती�या �य�नामं�ये, 
डुपइुट आिण माश�ल यानंी असा यिु�वाद केला होता क� एखा�ा �य���या सतत पैशा�ंया 
उ�प�ना�या मागणीखालील  �े� (माश�ल) मागणी व�ात वापर�या जाणा�या 
प�रमाणापय�त�या उपभोगा�या लाभाचे मोजमाप देते . . या �े�ातून व�तूवरील खच� वजा 
के�याने व�तूपासून िन�वळ लाभ, िकंवा �ाहक अिधशेष िमळतो . आपण �ैत �ि�कोन 
वाप�न ही क�पना तपासू शकतो. 
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�ाहका�या अ��य� उपयोिगता काया�चा िवचार करा u*( p1 , . . . , pn , M ), आिण 
p01 आता सवा�त कमी िकंमत दश�वू �ा, �यावर उव��रत िकंमती p2 , . . . , pn , 
व�तूपिह�या व�तूसाठी (1 ) �ाहकाचंी मागणी फ� शू�य आहे. व�तू1 ची वा�तिवक 

िकंमत p11 ≤ p0 1 दश�िवली जाते. रॉय याचंी ओळख पढुील�माणे देतात . 

 
जेथे   ही उ�प�नाची िकरकोळ उपय�ुता आहे.  1 1',  'P P या दोन िबंदूमंधील अंतर 
एकि�त केले तर आप�याला खाली�माणे समीकरण िमळेल.  

   
 [२.२.६] 

जर आिण फ� जर p1 बदलते ते�हा λ ला ि�थराकं मानले जाऊ शकते. अशा �कार,े 
आम�याकडे आहे 

 
           [२.२.७] 

वरील इं�जी उता�याचे िव�ेषण पढुील�माणे देत आहे . 

डा�या बाजूस p01ते p11 मधील िकमतीतील बदलामळेु उपयोगीतेतील बदलाचे पैशात 
मोजमाप केले जाऊ शकते , तर उज�या बाजूस p01आिण p11िकमतीतील व�तू 1साठी 
माश�ल मागणी व� अंतग�त �े� आहे . 

ददु�वाने सव�साधारणपणे असे नाही िक �ाहकाची �ाधा�ये िह उपयोिगता फलना�या �ारे 
दश�िवली जाऊ शकतात . जसे िक पैशा�या उ�प�नाची सीमातं उपयोिगता जेथे िकमत 
बदलते तेथे ि�थर असते .  

 

 

pi �या सदंभा�त λ ि�थर राह�यासाठी आव�यक आिण परुसेे आहे. M/λxi ने गणुाकार 
क�न आपण ि�थती अशी �य� क� शकतो 

ηi = −ρ [२.२.९] 

जेथे ηiही व�तूi�या मागणीची उ�प�न लविचकता आहे आिण ρ ही उ�प�ना�या सीमातं 
उपयोिगतेची लविचकता आह.े �ाधा�ये िनिद�� करणे श�य आहे जे [२.२.८] िकंवा 
[२.२.९] पूण� करणा�या उपयोिगता फलना�ार े दश�िवले जाऊ शकतात. [२.२.८] िकंवा 
[२.२.९] �ाधा�य �म मोठ्या �माणात �ितबंिधत करतात �यासाठी माश�ल मागणी  व� 
Di ( p, M) अंतग�त p 0 1 ते p 1 1 पय�तचे �े�फळ पैशातील उपयोिगता  मोज�यासाठी 
वापरणे वैध आहे. p 1 म�ये p 0 1 व�न p 1 1 म�ये झाले�या एकापे�ा जा�त िकंमती 

[२.२.८] 
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बदल�यास क�याणकारी उपाय �हणून माश�ल मागणी व� अंतग�त �े� वापर�यात येणा�या 
अडचणी वाढतात.तथािप, आप�याकडे फाय�ांचे पैशाचे उपाय आहेत �यात अशा 
�ितबंधा�मक गिृहतकाचंी आव�यकता नाही, �हणजे भरपाई देणारी िविवधता आिण EV.  
आकृती म�ये 15(b), h0 1 आिण h11 िहि�सयन मागणी  व� आहेत जे  आकृती 15(a) 
मधील पूव� आिण नतंर�या िकंमतीतील  बदल उपयोगीतेशी  सबंंिधत आहेत आिण 
D1उपयोगीतेशी  सबंंिधत माश�ल मागणी आहेत. पूव��माणेच,  आपण दाखवू शकतो क� 
CV �े� p 0 1cp1 1 आिण सममू�य िभ�नता �े� p0 1dbp11 �ार े िदलेला आह.े 
�ारिंभक समतोल x1 = 0 म�ये फ� फरक आहे. 

िकंमतीतील बदलामंळेु फायदा िकंवा तोटा या िहि�सयन उपायामं�ये दोन सम�या आहेत 
असे िदसते. एक �हणजे ते अि�तीय नाहीत – सव�साधारणपणे   भरपाई देणारी िविवधता 
आिण सममू�य िभ�नता िभ�न आहेत, मग ‘यो�य’ कोणते? दसुर े�हणजे िहि�सयन मागणी 
फलन आकडेवारीव�न ��य�पणे पाह�यायो�य नाहीत, मग   भरपाई देणारी िविवधता 
आिण सममू�य िभ�नता कसे काया�ि�वत केले जातील? 

  भरपाई देणारी िविवधता आिण सममू�य िभ�नता मधील फरक �ाधा�यावंरील कठोर 
िनब�धांिशवाय अटळ आहे. जर उ�प�नाचा प�रणाम शू�य नसेल तर 'p 0 1 पासून p 1 1 
पय�त�या िकमतीत झाले�या घसरणीमळेु होणार े क�याणकारी नफा र� कर�यासाठी 
आपण �ाहकाकडून िकती उ�प�न घेऊ शकतो?' या ��ाचे उ�र वेगळे आह े या ��ाचे 
उ�र 'उपभो��याला p0 1 �या िकंमती�माणेच तो p1 1 �या िकमतीत िमळेल �हणून 
�याला िकती उ�प�न �ावे?' 

आकृती 2.2.2 
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भरपाई देणारी िविवधता िकंवा सममू�य िभ�नता कोणते माप यो�य आहे, जे�हा फाय�ाचे 
पैसे मोजणे आव�यक असते ते�हा सबंंिधत �� कोणता यावर अवलंबून असतो. 
उदाहरणाथ� , व�तूx1 ची िकंमत p 0 1 व�न p 1 1 पय�त कमी करणा�या साव�जिनक 
�क�पाला ��येक �ाहकावर एकरकमी करा�ार े िव�परुवठा केला जात असेल आिण 
��येक �ाहकाचा भरपाई देणारी िविवधता ितला भरावा लागणा�या करापे�ा जा�त असेल, 
तर ती ि�थती अिधक चागंली असणे आव�यक आहे .. आणखी एक उदाहरण �हणजे 
उ�पादकानंा व�तू1 ची िकंमत p 0 1 व�न p 1 1 पय�त कमी कर�यासाठी सबिसडी आहे. 
जर �ित �ाहक अनदुानाची िकंमत (�शासक�य खचा�सह) ��येक �ाहका�या सममू�य 
िभ�नता पे�ा जा�त असेल तर �ाहक ित�या सममू�य िभ�नता �माणेच ��येक �ाहकाला 
एकरकमी देयक  पसतं करतील, कारण समान उपयोिगता नफा एकूण कमी  खचा�त �ा� 
होतो. 

भरपाई देणारी िविवधता आिण सममू�य िभ�नता �या �या�या खचा��या काया��या 
मू�यामंधील फरका�ंया सदंभा�त देखील लागू होतात जे�हा अनेक िकंवा सव�, िकंमती 
बदलतात. [२.२.३] आिण [२.२.५] म�ये  आपण p0 आिण p1 हे मू�य �हे�टर/ सिदश  
आम�या इ�छेनसुार िभ�न असू देऊ शकतो. ��येक बाबतीत आप�याला िमळकतीतील 
बदल आढळून येतो �यामळेु �ाहक दोन िकंमती सिदशामं�ये समव�ृी होतो, CV �हणजे 
भरपाई देणारी िविवधता बदलापूव� उपयोिगता �तराशी आिण सममू�य िभ�नता �या बदला 
नतंर�या उपयोिगता �तराशी सबंंिधत असतो. 

मापनाची िनवड मोजमापा�या उ�ेशावर अवलंबून असते, परतं ु कोण�याही सदंभा�त CV  
िकंवा EV चे मोजमाप कसे करायचे? एक ��ीकोन असा असू शकतो क�, िहि�सयन 
माग�या ��य�पणे ल�ात घे�याजो�या  नस�यामळेु,  आपण �ाहका�ंया माश�लीय 
मागणी�या अंतग�त सबंंिधत �े�ास यो�य मापना�या अंदाजे �हणून घेतले पािहजे. जर 
व�तूसाठी उ�प�नाचे प�रणाम फारच कमी असतील, तर कोणीही असा दावा क� शकतो 
क� अंदाजे जवळपास असेल. तथािप,  आपण दाखवू शकतो क�, एखा�ा �य���या माश�ल 
मागणी फलनाचा आप�याला अंदाज अस�यास, असा अंदाज आव�यक नाही. जर ही 
फलने  �ाहक िस�ातंा�ार े िनिहत िनब�धाचंी पूत�ता करतात, तर खचा�चे फलन माश�ल 
मागणी फलनामधून 'पनु�ा��' केले जाऊ शकते आिण एकदा आम�याकडे खचा�चे फलन 
झा�यानतंर   भरपाई देणारी िविवधता आिण सममू�य िभ�नता उपायाचें थेट पालन केले 
जाते. 

अथ�शा�ातील अ�यासाचा दीघ� इितहास असले�या सम�ये�या आव�ृीचा िवचार क�न हे 
िस� केले जाऊ शकते, अखडंता सम�या, �याचे सामा�य �व�प खालील�माणे आहे. 
समजा आप�याकडे n आंिशक िवभेदक समीकरणांची िदलेली �णाली आह े

    
 [२.२.१०] 

िजथे giला फं�श�स िदलेली आहेत, y हे वा�तव चल आहे आिण x हा n  वा�तव चलाचा 
सिदश �हणजे प�रमाण व िदशा दश�िवणारी राशी आहे. �णालीचे समाधान हे फलन y =f(x) 
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आहे जे ओळख �हणून n समीकरणाचें समाधान करते, �हणजेच ते x �या सव� मू�यासंाठी 
धारण करतात. Hurwicz-Uzawaअखडंता ि�थती अस�यास असे फलन अि�त�वात 
आहे 

  [२.२.११] 

चला�या ��येक जोडीसाठी xi, xjसमाधानी आहे. 

खालील�माणे आप�या सम�येवर [2.2.11] लागू क� शकतो. समजा क�  आपण 
�ाहकासाठी माश�ल मागणी फलना�या �णालीचा अंदाज लावला आहे 

xi = Di ( p, M) i =1, . . . , n[२.२१२] 

u चे मू�य िनि�त मापदडं �हणून घेऊन आपण िलह� शकतो  

 [२.२.१३] 

िजथे  आपण शेफड�चा लेमा वापरतो. खचा�चे फलन m(p, u) अ�ात आह,े परतं ु ते 
शोध�याची सम�या तंतोतंत �कारची �णाली सोडव�याची आहे [२.२.१०], िकंमत सिदश 
p सह सिदश x, M  चल y �हणून ओळखले जाते. आिण m हे फलन f �हणून. अखडंता 
अट� [२.२.११] लागू क�न  आपण खच� काया�साठी [१३] सोडवू शकतो जर 

  [२.२.१४] 

pi ,pj�या िकंमत��या सव� जोड्यासंाठी (जेथे  आपण हे त�य वापरले आहे क� xi=Di ( p, 
M)). परतं ु�लट�क� समीकरणावं�न, आपण पाहतो क� [२.२.१४] ततंोतंत अशी ि�थती 

आहे क� ∂Hi /∂ pj = ∂Hj /∂ pi, �हणजेच �लट�क� समीकरण  समिमतीय असणे 
आव�यक आहे. ही समिमती िस�ातंा�ार ेिनिहत अस�याने,  आपण असा िन�कष� काढतो 
क�  आपण अंदािजत माश�लयन मागणी फलनामधून �ाहका�ंया खचा�चे फलन �ा� क� 
शकतो, जर ते �ाहक िस�ातंा�ार े िनिहत िनब�धांचे देखील समाधान करतात: ते िकंमती 
आिण उ�प�नाम�ये शू�य अंशानी एकसंध असले पािहजेत. Slutsky समीकरण, आिण 

∑ipiDi (p, M)= M अशी जोडलेली अट पूण� करा, जेणेक�न खच� कोण�याही िकमती�या 
सिदशवर उ�प�न सपंवतो . 

खचा��या फलनासाठी िदले�या माश�ल�या माग�याचें िनराकरण करणे ��य�ात �यवहारात 
सोपे नाही. अनभुवज�य मागणी िव�ेषणाम�ये एक सोपा माग� िनवडला जातो. खचा��या 
फलनासाठी (िकंवा समत�ुयपणे अ��य� उपयोिगता काय�) एक िविश� काया��मक �व�प 
गहृीत धरले जाते आिण �या �व�पाशी सबंंिधत माश�ली मागणी फलने अंदािजत केली 
जातात. �यानतंर अंदािजत समीकरणामंधून खच� फलन मापदडं पनु�ा�� करणे सोपे आह.े 
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म�ुय दोष असा आहे क� अंदाजे फलन  मानक सािं�यक�य अथा�ने आकडेवारीशी  उ�म 
�कार े जळुणारी असू शकत नाहीत. या िन�कषा�साठी एक मह�वाची चेतावणी आहे क� 
िकंमतीतील बदला�ंया फाय�ाचे अचूक उपाय, भरपाई देणारी िविवधता आिण EV, 
�ाहका�ंया माश�िलयन मागणी फलना�या  �ानाव�न काढले जाऊ शकतात, जेणेक�न 
माश�िलयन मागणी फलना�या अंतग�त असले�या �े�ानंसुार अंदाजे अनाव�यक असतील. 
ब�याच ि�थतीम�ये  जेथे  आपण धोरणां�या  फाय�ांचे मू�यमापन क� इि�छतो,  आपण 
वैयि�क �ाहक  

मागणी फलनाऐवजी केवळ एकूण  माश�िलयन बाजार  मागणी फलनाचा अंदाज लावू 
शकतो. वैयि�क िहि�सयन मागणी फलना�या मापदडंाब�ल काहीही अनमुान 
काढ�यासाठी याचा वापर करणे सामा�यतः श�य नाही. 

२.३ अ��य� उपयोिगता काय� 

अ��य� उपयोिगता फलन u (x1,….xn) pixi< Mआिण गैर – नकारा�मक बंधना�या 
अधीन असले�या �हाकंा�या सम�येतून �ा� झाले आहे .आ�ही िवभाग 2D म�ये पिहले 
आहे िक x1 जे इ�तम आहेत  या सम�येसाठी pi आिण M:x*1,…..x*=Di( P,M )ची 
फलने असतील .u(x1,….xn)=u ( x*1,….x*n ) चे कमाल मू�यहे देखील Pi आिण M 
चे फलन असेल . 

   [२.३.१] 

u* हे अ��य� उपयोिगता फलन �हणून ओळखले जाते कारण उपयोिगता अ��य�पणे 
जा�तीत जा�त �ि�ये�ार ेिकंमती आिण पैशा�ंया उ�प�नावर अवलंबून असते, उपयोिगता 
फलन u(x1 , ... , xn ) �या उलट जेथे u थेट xi वर अवलंबून असते.  आपण u* चा वापर 
�ाहका�ंया उपयोिगतेवर िकंमती आिण पैशा�ंया उ�प�नातील बदलाचें प�रणाम 
तपास�यासाठी क� शकतो. 

Lagrange गणुाकारा�या �या�येव�न, जा�तीत जा�त उपयोिगतेवर पैशा�या उ�प�नात 
वाढ हो�याचा प�रणाम 

       [२.३.२] 

u* वर pi मधील बदलाचा �भाव िलफाफा / वे�न  �मेयची आव�ृी �हणून देखील आढळू 
शकतो. pi �या सदंभा�त u* म�ये फरक करणे  

     [२.३.३] 

अथ�सकं�पातील मया�दा अजूनही समाधानी असणे आव�यक आहे जेणेक�न 
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आिण �हणूनच 

 

िकंवा  

 

याचे �ित�थापन आप�याला खालील�माणे रॉयची सकं�पना देईल : 

 

[२.३.४] 

[2.3.4] �या उज�या बाजूला असले�या अिभ�य��चे खालील अतं�ा�नी �प�ीकरण आह.े 
pi मधील वाढ �हणजे �ाहका�या पैशा�ंया उ�प�ना�या �यश��त झालेली घट M, आिण 
शेफड��या लेमा�ारे, पिह�या ऑड�रपय�त, ितची �यश�� −x*iदराने कमी होते कारण pi 

बदलते. λ ही पैशा�या उ�प�नाची सीमातं उपयोिगता आहे. λ आिण −x*iचे उ�पादन हे 
पैशा�या उ�प�नासोबत उपयोिगता बदलते असा दर आह,े �या दराने (ची �यश��) 
पैशा�या उ�प�नाचा दर pi सह बदलतो, आिण �हणून हे उ�पादन pi �या सदंभा�त 
उपयोिगते�या बदलाचा दर देते.  

λ >0 पासून, रॉय यांची मािहती असे  दश�वते क� �ाहक खरदेी केले�या व�तूं�या िकमतीत 
वाढ झा�यामळेु ितची (जा�तीत जा�त) उपयोिगता िकंवा राहणीमानाचा दजा� कमी होतो, 
ती िजतक� जा�त िततक� खरदेी करते. 

अ��य� उपयोिगता फलन आप�याला सागंते क� उपयोिगता , जा�तीत जा�त �ि�ये�ार,े 
�ाहका त�ड देत असले�या िकंमत-उ�प�न प�रि�थतीवर अवलंबून असते. ल�ात �या क� 
[२.३.२] हे सूिचत करते क� अ��य� उपयोिगता फलन नीरसपणे उ�प�नात वाढ होत 
आहे, M. अशा �कार ेआपण खच� फलन  

�ा� कर�यासाठी अ��य� उपयोिगता फलन u=u*(p, M) उलट क� शकतो M = m(p, 
u ). िदले�या िकंमती सिदशसाठी िदलेला उपाया�मक िबंदू िदले�या उपयोिगता पातळी�या  
अधीन असलेला खच� कमी करणे िकंवा िदले�या खचा��या पातळी�या अधीन असले�या 
उपयोिगतेला जा�तीत जा�त करणे या�या प�रणामी समत�ुयपणे पािहले जाऊ शकते. 
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आपण एकतर उपयोिगता मह�म कर�याची सम�या सोडव�यासाठी िनवडू शकतो, 
अ��य�उपयोिगता फलन िमळवू शकतो आिण खच� फलन  िमळव�यासाठी ते उलट क� 
शकतो िकंवा खच� फलन िमळवू शकतो आिण नतंर अ��य� उपयोिगता फलन  
िमळव�यासाठी ते उलट क� शकतो. दोन फलने  एकमेकाशंी दहुेरी असतात आिण 
�याम�ये मूलत: समान मािहती असते: फलनाचे �व�प आिण �याचें मापदडं मूळ (थेट) 
उपयोिगता फलना�या �व�पा�ार े पूण�पणे िनधा��रत केले जातात. परतं ु नतंर, या तीन 
फलनापैंक� ��येकाम�ये समान मािहती अस�याने,  आपण �ाहका�ंया पसतं�चे 
�ितिनिध�व �हणून �यापैक� कोणतेही एक िनवडू शकतो �यासह आ�हाला काम करायचे 
आहे. 

रॉय�या िव�ेषणाची नीट �य�ुप�ी दे�यासाठी �ैतचा वापर केला जाऊ शकतो. M=m(p, 
u) सचं करत आह,े अ��य� उपयोिगता फलन  �हणून प�ुहा िलहा 

U= u*(p, m(p, u)) [2.3.5] 

नतंर pi �या सदंभा�त फरक क�न, m अशा �कार ेबदलू शकतो क� u ि�थर ठेवता येईल, 
देते 

      [६] 

जे, शेफड�चा लेमा आिण [२] वाप�न, रॉय�या िव�ेषणाची  ओळख [४] थेट देते. 

अ��य� उपयोिगता फलन �मवाचक अस�याने आिण स�ंयावाचक नस�यामळेु,  आपण 
ते  बिहव��   िकंवा अवतल (�यय फलना�या िवपरीत) �हणून मया�िदत क� शकत नाही, 
परतं ु आपण दश�वू शकतो क� ते िकंमती आिण उ�प�नाम�ये आभासी - बिहव�� आह,े एक 
गणुधम� जी अनेक अन�ुयोगामं�ये उपय�ु आहे. .  

आकृती 2.3.1 

 

 

आकृती 2.3.1 िकंमती आिण उ�प�नाम�ये आभासी - बिहव��ता दश�वते. फलन  ह े
आभासी बिहव�� असते जर, �या�या (बिहल) �े�ाम�ये कोणताही िबंदू िद�यास, �या िबंदूचा 
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सवा�त वाईट सचं, �हणजे फलनाची  समान िकंवा कमी मू�ये देणारा िबंदूचंा सचं,  बिहव�� 
आहे. दोन व�तूंचे उदाहरण �या, िजथे अ��य� उपयोिगता फलन u*( p1 , p2 , M ) 
आहे. आकृती�या भाग (a) म�ये, p 0 = ( p01 , p0 2 ) हा काही अिनयिं�त िबंदू आह,े 
आिण  समव�ृी व� u 0 , िकंवा अ��य� उपयोिगता फलनाचा सव��च / समो�च आहे 
.�या िबंदू�ार ेफलन आरभं िबंदूकडे बिहव��आहे. अध�- बिहव��  . सवा�त वाईट सचं W( p 

0 ) = {( p1 , p2 ); u*( p1 , p2 , M0 ) ≤u*( p 0 1 , p 0 2 , M0 )} p 0 �या उ�र-
पूव�स ि�थत आहे (उ�च िकंमती कमी उपयोिगता  सूिचत करतात) आिण  बिहव��   आह.े 

आकृती�या (b) म�ये, समो�च 

u 0 हा िबंदू ( p 0 1 , M0 ) खालून बिहव�� आह,े कारण वाईट सचंW( p 0 1 , M0 ) = 

{( p1 , M); u*( p1 , p 0 2 , M) ≤u*( p 0 1 , p 0 2 , M0 )} िबंदू�या वाय�येस ि�थत 
आहे (उ�च िकंमत आिण कमी उ�प�न कमी उपयोिगता  सूिचत करते) आिण  बिहव��   
आहे. (या आराखड्याचें ऋणा�मक आिण धना�मक  उतार त�ुही अन�ुमे �प� क� शकता 
याची खा�ी करा.) �याच�माणे कोण�याही िबंदूसाठी ( p 0 2 , M0 ).अ��य� उपयोिगता 
फलन  िकंमती आिण उ�प�नाम�ये आभासी - बिहव�� आहे हे िस� कर�यासाठी, 

फलना�या �े�ातील  दोन िबंदू िनवडा, ( p 0 , M0 ) आिण ( p′, M′), जसे क� 

       [2.3.7] 

जेणेक�न ( p′, M′) ( p 0 , M0 ) �या वाईट सचंाम�ये आहे. आ�हाला हे दाखवायचे 
आहे क� या दोन िकंमती-उ�प�न सिदशांचे कोणतेही बिहव�� सयंोजन ( p 0 , M0 ): आहे 

.        [2.3.8] 

जेथे  

 

          [2.3.9] 

अथ�सकं�पाची मया�दा p m  िकंवा िदलेले p  व m  याचंी �या�या याचें समाधान 
सिदश x  करतो.  

  [2.3.10] 

एकतर हे ठेव�यासाठी 

                                                                                 [2.3.11] 
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िकंवा 

        [,2.3.12] 

िकंवा दो�हीही आता x  या असमानातेचे समाधान के�याने सबंंिधत अथ�सकं�पा�या 
मया�िदत उ�च उपय�ुतता िमळू शकत नाही. �हणूनच (2.3.7) सचुवते क� 

  0u pm u   आिण (2.3.8) सचुिवते क�   'u pm u   आिण एक िकंवा दो�ही 

(2.3.7) व (2.3.8) ठेवले गेले पािहजे व 0'u u  या गिृहतकानसुार आपण 

  0u pm u   िस� करतो.    

                                                                     [2.3.13]  

                                                              [2.3.14]  

हा 0B  �या B आिण अंतरछेद िबंदू 0 0
1 2( ,  )x x  मधून जातो आिण 1B  �याचे अनकुरण 

करतो. �यामळेु आप�याला पढुील�माणे समीकरण िमळते.    
   [2.3.15] 

Figure 2.3.2 

 

वरील आकृती 2.3.2 दश�वते क�, X  व�तूची िकंमत 1 अशी ठरवली तर, अ�ावरील 
अंतरछेद एकूण खच� दश�वेल आिण खच�बंधनाचा 1P  असेल. आकृतीतील 0B  खच�बंधन 

0 0
1 1 2P X X M   शी जळुणार ेअसेल. तसेच 1B  हे 1 1

1 1 2P X X M   शी जळुणार े

असेल व �याचे उपय�ुता 1 मू�य 0B  पे�ा कमी असेल. आकृतीत B  हे 

1 1 2P X X M   शी जळुणार े असेल िजथे 0 1
1 1(1 ) ,P kP k P    
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0 1(1 )m km k m     आहे. B  ची उपय�ुता िकंमत ही 0B  पे�ा कमी असेल. 
आप�याला खालील�माणे समीकरणे िमळतील.  

आिण  

                                                                   [2.3.16] 

आप�याला पढुील�माणे समीकरण िमळते. 

                                                                    [2.3.17] 

अशा�कार े  ', 'p m  व  ,p m  हे दो�ही  0 0,p m चा सवा�त वाईट सचं आहे आिण 

 ,p m  हा  0 0,p m  व  ', 'p m  चे बिहव�� सयंोजन आहे.  

२.४ खचा�चे फलन  

खच� फलन �हणजे एखादी व�तू िकंवा सेवा िविश� �माणात उ�पािदत कर�यासाठी 
उ�पादन स�ंथा िकंवा उ�ोग यानंी केले�या खचा�चे गिणतीय �ितिनिध�व होय . सू�म 
अथ�शा� आिण �यव�थापन लेखा या िवषयातील िह एक मलुभूत सकं�पना आहे . 

 खच� फलनाम�ये �ाम�ुयाने खालील बाब�चा समावेश होतो . 

ि�थर खच� :- असा खच� िक जी उ�पादन बदलत असतानाही समान राहतो .जसे िक भाडे 
िकंवा पगार . 

बदलता खच� :-- असा खच� हा उ�पादन बदलेल तसा बदलत जातो . जसे िक क�चामाल 
िकंवा �म यासारखे उ�पादनाशी थेटपणे बदलणार ेखच� . 

एकूण खच�  :-- असा खच� �हणजे ि�थर खच� आिण बदलता खच� या दो�हीची देरीज होय . 

खचा�चे फलन पढुील�माणे दश�िवले जाते . TC = FC + VC  िकंवाTC = FC + ( VC / 
Q ) Q 

खच� फलन खालील बाब�साठी वापरले जाते . 

1. पया�� उ�पादन पटली िन�ीत करणे . 
2. िकमान खचा�ची गणना करणे . 
3. उ�पादनातील बदलाचंा खचा�वरील प�रणामाचंा अ�यास करणे . 
4. िकमत आिण गुतंवणकु�बाबत िनण�य घेणे  
�यवसायांना �याचें उ�पादन पया�� कर�यासाठी, खच� कमी कर�यासाठी आिण नफा 
वाढिव�यासाठी खच� फलन समजून घेणे आव�यक आहे . 
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खचा�चे फलन उपभो��यासाठी उपयोिगतेची  िनिद�� पातळी गाठ�यासाठी आव�यक 
असलेला एकूण खच� कमी कर�या�या सम�येतून �ा� होतो: 

 

[२.४.१] 

जर सव� िकमती धना�मक असतील तर [१] मधील पिहली मया�दा �हणजे  समाधानाम�ये 
समानता �हणून समाधानी असेल, कारण जर u(x)> u खच� िनब�धाचे उ�लंघन न करता 
कमी करता येईल. जर असे गहृीत धरले क� सव� xi सो�यशुनम�ये / उपयामं�ये 
काटेकोरपणे धना�मक  आहेत, तर आपण सम�येसाठी Lagrange फलन  (µ ला 
Lagrange गणुक �हणून) िलह� शकतो. 

    
 [2.4.2] 

आिण िकमान L साठी आव�यक अटी, [२.४.१] �या समाधानासाठी आव�यक अटी 
देखील आहेत 

       
[२.४.३,२.४.४] 

�यानंा pi =µuiअसे िलिह�यास आिण xi वरील ि�थतीला xjवरील ि�थतीने भाग�यास 
िमळते 

         
 [2.4.5] 
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Figure 2.4.1 

 

िकमत�चे �माण �ित�थापना�या सीमातं दराशी समत�ुय आहे. हे आ�य�कारक नाही 
कारण  आकृती 2.4.1 मधील दोन-व�तूि�थतीची तपासणी सूिचत करते.  समव�ृी व� I0 
x1 आिण x2 चे सयंोजन दश�िवते जे u ची उपयोिगता  पातळी देतात आिण सम�येसाठी 
�यवहाय� सचं I 0 वर िकंवा �यावरील सव� िबंदू आहेत. m0 , m1 , m2 या रषेा आधी�या 
आकृ�या�ंया अंदाजप�करषेा�ंमाणेच iso खचा��या रषेा आहते. m0 ,उदाहरणाथ� , m0 ची 
िकंमत असलेले सव� व�तूसमहुिनद��  करा, �हणजे p1x1 + p2x2=m0 समीकरणाचे 
समाधान करणे. सवा�त कमी समखचा��या रषेेवर असले�या �यवहाय� सचंाम�ये िबंदू 
शोध�याची सम�या आहे. हे, येथे दश�िवले�या �पिश�क सो�यशुनम�ये,/ उपायामं�ये 
जेथेव� समव�ृी I0 समखच� रषेेला  m0 ला �पिश�का असेल तेथे असेल. उपयोिगता - 
महा�िमकरण करणा�या �ाहकानंा भेडसावणारी सम�या �हणजे सव��च  समव�ृी व� 
गाठेपय�त अंदाजप�क रषेेवर  जाणे. सवा�त कमी सम खचा�ची रषेा गाठेपय�त समव�ृी 
व�ा�या बाजूने पढेु जाणे ही खच�-कमी कर�याची सम�या आह.े 

सम�येतील इ�तम x*i [२.४.१] िकंमती आिण उपयोिगता  �तरावर अवलंबून असते: 

  
[२.४.६] 

आिण Hi ( p, u) हे xi साठी िहि�सयन  मागणी फलन आहे. ∑pixiमधील xi ची इ�तम 
मू�ये बदल�याने िमळते 
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 [२.४.७] 

m( p, u) हे खचा�चे फलन आह,े जे िकमत�चे फलन आिण आव�यक उपयोिगता पातळी 
आहे. �हणून िदलेली उपयोिगता  पातळी सा�य कर�यासाठी आव�यक खचा�ची िकमान 
पातळी दश�िवते. 

िह�सचे मागणी फलन �हणजे काय ते थोड�यात पाह� :-  िह स�ुमल�ी अथ�शा�ातील 
एक सकं�पना आहे . जॉन िह�स यांनी िह सकं�पना माडंली .िह सकं�पना व�तू िकंवा 
सेवेची मागणी �या�ंया िकमती आिण �ाहका�ंया उपयोिगता पातळीचे काय� �हणून दश�िवते 
एकूण उपयोिगता ि�थर असताना िदले�या िकमतीला चांगला �ाहक िकती खरदेी करले 
याचे वण�न कर�याचा एक माग� आहे .  

िह�सचे मागणी फलन �ाहका�या समव�ृी व� नकाशाव�न घेतले जाते आिण “ भरपाई 
मागणी फलन” िकंवा “ ि�थर उपयोिगता मागणी फलन “�हणून देखील ओळखले जाते . 
�ाहक वत�न आिण मागणी िस�ातं समजून घे�यासाठी िह एक मलुभूत सकं�पना आहे . 

   िह�स�यामागणी फलनाची वैिश�्ये पढुील�माणे आहेत . 

1. हे िकमत आिण उपयोिगता पातळीचे काय� आहे . 
2. ते ऋणा�मक उताराचे आह े�हणजे िकमत वाढली िक मागणी कमी होते . 
3. हा भरपाईचामागणी व� आहे , याचा अथ� �ाहकाची उपयोिगता पटली ि�थर ठेवली 

जाते . 
4. याचा वापर �हाकंा�या वत�नाचे िव�ेषण कर�यासाठी आिण िकमतीतील बदलण ं

�ितसाद माग�यासाठी केला जातो . 

िहि�सयन मागणीफलनाला भरपाई मागणी फलन देखील �हणतात. उपयोिगता ि�थर 

(आंिशक �य�ुप�न ∂Hi /∂pj (i, j = 1, ... , n)) असले�या मागणीवरील िकंमतीतील 
बदलाचा प�रणाम ल�ात घेता, आपण भरपाईसाठी खचा�त जे काही बदल आव�यक 
असतील ते आपोआप करतो. वा�तिवक उ�प�न िकंवा उपयोिगतेवर िकंमतीतील बदलाचे 
प�रणाम. हे  आकृती 2.3.2 म�ये �प� केले आह.े p2 ि�थर राहतो अस ेगहृीत धरले तर 
p1 समखच� रषेाचें एक नवीन कुटंुब दे�यासाठी येते, आकृतीमधील m3 शी सबंंिधत 
उतारासंह. x 1 हा नवीन खच� कमी करणारा वापर व�तूसमहु आहे आिण x* व�न x 1 
पय�तचा बदल हा u ि�थर ठेव�यासाठी m बदलून सापे� िकमतीत बदल कर�याचा 
प�रणाम आहे. इ�तम खचा�ची रषेा m0 ते m3 पय�त�या  समव�ृी व� व�भोवती सरकते 
कारण इ�तम व�तूसमहुx* व�न x 1 म�ये बदलते. x2 अ�ावरील m0 आिण m3 �या 
इंटरसे�टमधून कमीत कमी एकूण खच� दाखिवता येतो. p1 मधील घसरण m p2 x 0 2 
व�न p2 x 3 2 पय�त कमी करते. 

जर  समव�ृी व� व� आरभंिबंदूपय�त काटेकोरपणे बिहव�� असतील तर इ�तम xi (आिण 
�हणून खचा�चे फलन ) व�तूं�या िकमत�नसुार सहजतेने आिण सतत बदलतात. �यामळेु Hi 
(p, u) फलनाम�ये िकमत��या सदंभा�त सतत �य�ुप�न  असतात. िहि�सयन मागणी 
फलनामधून आप�याला िमळालेले मागणी  व� हे  आकृती म�ये व� hh�ार ेदश�िवले गेले. 

िहि�सयन िकंवा भरपाई केले�या मागणी व�चा उतार, ∂Hi /∂pi (i = 1, . . , n), 
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�ित�थापन �भाव आहे िकंमतीतील बदलाबाबत, कारण �या�येनसुार ∂Hi /∂pi हा u 
धरले�या ि�थराकंासह घेतला जातो. 

खचा�चे फलन िविश� 'जीवनमानाचा दजा� ' िकंवा उपयोिगता पातळी गाठ�यासाठी आव�यक 
असले�या िकंमती�या सिदशवर  सवा�त लहान खच� देते आिण िकंमती िकंवा आव�यक 
उपयोिगता  पातळी बदल�यावर तो खच� कसा बदलेल याचे वण�न करते. �ाहका�या पसतंी 
�म आिण  समव�ृी व� सचंा�या �व�पािवषयी केले�या गहृीतके खचा��या फलनाचे  
िविश� गणुधम� सूिचत करतात: 

खचा�चे फलन िकमत�म�ये बिहव�� आहे p′ आिण p″, आिण k 0≤ k≤ 1 असे दोन 

िकंमत सिदश  िनवडा. p̅ = kp′ +(1 −k)p″प�रभािषत करा. ते आप�याला िस� करावे 
लागेल 

 
for given u 
िकंमत �माण सिदश अन�ुमे 'p  व "p असताना  'X  व "X  ला खच� कमी 
कर�या�या सम�येचे िनराकरण क� �ावे. 
खच� काया��या �या�येनसुार ' ' ( ', )p x m p u  व " " ( ", )p x m p u आहे. तसेच जे�हा 

िकंमत सिदश p  असेल ते�हा xला सम�येचे िनराकरण क� �ावे. �हणजे 

( , )px m p u िमळेल. कारण क� जर 'x  व "x  हे  �या�ंया सबंंिधत खच� कमी 
कर�या�या सम�यावंर उपाय आहेत तर आप�याला खालील समीकरणे िमळणे आव�यक 
आहे.   

                ' ' 'p x p x  आिण " " "p x p x                                (2.4.8)  
पिह�या असमानातेला L ने व दसु�याला 1 k  ने गणुाकार के�याने खालील बेरीज िमळेल  

              ' (1 ) " ' ' (1 ) " "kp x k p x kp x k p x                 (2.4.9) 

पण p �या�या�येनसुार हे असे सचुिवते क�  

           ( ' (1 ) ") ' ' (1 ) " "kp k p x px kp x k p x                (2.4.10)  
असिनकाल आप�याला िमळतो. 

Figure 2.4.2 
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आकृती 2.4.2 या मह�वपूण� िनकालाचा परुावा �प� करते. ह े �प� आह े क�, जे�हा 

आयसोए�सप�डीचर रषेा �यावर x′ आिण x″ इ�तम उपाय आहेत �या िबंदू C मधून 
जा�यासाठी हलव�या जातात ते�हा �यानंा जा�त खच� िमळणे आव�यक आह,े अशा �कार े
[8] मधील म�ुय असमानता िदली जाते. �यानतंर उव��रत परुावा सा�या बीजगिणतानसुार 
येतो. 

आकृती एका अथा�ने िदशाभूल करणारी असू शकते.असमानता (�या �या ि�थतीत 
काटेकोर आहे .)समव�ृी व�ा�या बिहव�क� तेतून िदसून येतात . ल�ात ठेवा , िक , [ A.8] 
मधील असमानता केवळ या व�तूि�थतीव�न िदसून येते िक x ( अन�ुमे x” ) pxची 
िकमत सिदश p (अन�ुमे p”) वर कमी करते िकंवा कदािचत नाही . [ A. 8 ]नतंर अनसुरण 
करते . अशा �कार े खचा��या फलना�या बिहव�क� तेचा परुावा �ाधा�या�या बिह��तेवर 
अवलंबून असतो .. तथािप , x’ आिण x ‘ सार�या उपायां�या िवशी�तेचा गणुधम�आिण 
िह�सची  मागणी व खचा��या फलनाची िभ�नता हे ल�ात ठेवा. ल�ात �या िक,  
�ाधा�याची काटेकोर बिहव�क� ता िह सम�या (A.1) �या अंतग�त समाधानाम�ये खच� 
काया�ची कठोर अंतव��तासूिचत करते , ते समाधानाची िविश�ता दश�िवते .आिण �हणूनच 
(A.4)वर  काटेकोर असमानता आहे . 

आकृती 2.4.3 खचा��या फलनाची काटेकोर बिहव�क� ता  �प� करते िक ,जे�हा p′ आिण 

p″ िकंमत सिदश  फ� एकाpi िकमती�या सदंभा�त िभ�न असतात, pi. एका िबंदूवर 
खचा��या काया�चा उतार हा िकंमत pi वर व�तूi�या भरपाई�या मागणीइतका असतो: 

Figure 2.4.3 

 
 
शेफड�चा लेमा : वरील�माणे हे िलफाफा�मेयाची फ� एक आव�ृी आहे. समीकरण 
(2.4.7) ला thi  िकंमतीपासून वेगळे केले तर आप�याला खालील समीकरण िमळेल. 
 
b) Shephard’s lemma:  

         [2.4.11] 
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दसुरी समानता pi uui  ही पिह�या�म ि�थतीतील व�तिु�थती वापरते, जे�हा ip  

बदलते ते�हा उपयोिगता ि�थर असते व मया�दा वेगळे करते. (2.4.4) �या सदंभा�त ip  

असे दाखिवतो क� / 0ij uj j p       जे (2.4.11) ही ितसरी समानता देते.    
 
अशा �कार े ithिकमती�या संदभा�त खचा��या काया�चे आंिशक �य�ुप�न �हणजे ithव�तूची  

भरपाई केलेली मागणी.  आकृती 19 म�ये, p′ iिकमतीवर व�चा उतार x′ i = Hi ( p′1 , . 

. . , p′ i , . . . , p′n , u) आह.े हे अंत�ा�नाने खालील�माणे माडंता येईल. समजा एखादा 
�ाहक £1 �ित एकक   दराने आठवड्यातून 12.5एकक गॅस खरदेी करतो. �यानतंर गॅसची 
िकंमत �ित एकक 1p ने वाढते. शेफड�चा लेमा �हणते क�, पिह�या अंदाजानसुार, समान 

उपयोिगता पातळी िकंवा राहणीमान राख�यासाठी ितचा खच� HiΔpi = 12.5p ने वाढला 
पािहजे: स�ुवाती�या िकंमती�या पातळीवर उपभोग कायम राख�यासाठी परुसेे आहे. 
‘�थम अंदाजापय�त ‘ ही पा�ता मह�वाची आहे. मया�िदत िकंमतीतील बदलासंाठीआकृती. 
19 दश�िवते क� खचा�चे फलन काटेकोरपणे बिहव��  अस�यामळेु, खचा�म�ये आव�यक वाढ 

HiΔpiजा�त करते. एखा�ा व�तूची िकंमत जसजशी वाढत जाते, तसतसे �ाहक अशा 
व�तूपासून दूर जातात आिण यामळेु उपयोिगता ि�थर ठेव�यासाठी आव�यक असले�या 
खचा�चे �माण कमी होते.  िह�स आिण �लट�क�ने भरपाई केले�या माग�यामंधील फरक 
आठवा. शेफड�चा लेमा आ�हाला सागंतो क� िकमतीतील सीमातं बदलासंाठी हा फरक 
दलु� ि�त केला जाऊ शकतो. 

c) x*i ”>0 अस�यास कठोर असमानतेसह ∂m/ ∂pi ’ 0 

हे शेफड��या लेमापासून लगेचच येते. कमीत कमी एक व�तू िवकत घेणे आव�यक 
अस�याने, खचा�चे फलन िकंमत सिदश p म�ये कमी होत नाही आिण कमीत कमी एका 
िकमतीत काटेकोरपणे वाढते. उ�च िकंमती �हणजे िदले�या उपयोगीतेपय�त 
पोहोच�यासाठी जा�त खच� येणे होय . 

d) खचा�चे फलन िकमत�म�ये अंश 1 चे एकसंध आह.े 

 िदलेले u मू�य आिण िकंमत सिदश p 0 �या आिण m0 = m( p 0 , u) =p 0 x 0 �ा 

जेथे x 0 हा p 0 वर खच� कमी करणारा व�तूसमहु आह,े तो p 0 x 0 ≤ p 0 x आह.े u 
िकंवा अिधक�या सव� व�तूसमहुx उ�प�न देणा�या उपयोिगतेसाठी आह.े परतं ुयाचा अथ� 
असा होतो क� सव� व�तूसमहुसाठी  

kp0 x 0 ≤ kp0 x कमीत कमी u आिण �यामळेु x 0 हे p 0 आिण kp0 �या िकमतीत 
इ�तम आहे. नतंर m(kp0 , u)= kp0 x 0 km( p 0 , u). सापे� िकमती बदलत 
नस�यामळेु, इ�तम व�तूसमहु बदलले जात नाही: k>1 िकंवा k <1 यावर अवलंबून ते 
कमी-अिधक महाग झाले आहे. 
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(e) u म�ये खचा�चे फलन वाढत आह.े  

िदले�या िकंमत�वर उ�च उपयोगीतेसाठी जा�त खच� आव�यक आह.े िलफाफा/ वे�न 

�मेय प�ुहा वापर�याऐवजी, ल�ात ठेवा क� लॅ��ज गणुक µ>0 in [2] �य�ुप�न ∂m/∂u 
बरोबर आहे. µ ही 'उपयोिगताचंी सीमातं िकंमत' आहे, कारण ती आव�यक उपयोिगता 
पातळी�या सदंभा�त कमीत कमी खचा��या बदलाचा दर दश�वते. µ हे सबंंिधत उपयोिगता 

मह�मीकरण सम�येतील लॅ��ज गणुक λ चे अ�यो�य आह,े �हणजे µ हे ‘कमाई�या सीमातं 
उपयोिगता’चे �य�त आहे.खच� आिण उपयोिगता या�ंयातील सबंंध �प� असणे आव�यक 
आहे. �ाहका�या पसतंी�या �माब�ल आव�यक त�ये ित�यासमव�ृी व� सचं िकंवा 
व�ा�ंया सरंचनेत समािव� आहेत.िदले�या िकंमत�वर िदले�या समव�ृी ि�थतीपय�त 
पोहोच�यासाठी आव�यक असले�या िकमान खचा�वर  आपण �या समव�ृी व� संचाला 
�माम�ये �याचे �थान सूिचत कर�यासाठी जोडले�या कोण�याही स�ंयेने �भािवत होत 
नाही. दसुरीकडे, एकदा आपण �ाधा�य �माचे स�ंया�मक �ितिनिध�व िनवडले - एक 
उपयोिगता फलन - हे खच� m आिण उपयोिगता u या�ंयातील िविश� सबंंध सूिचत करले. 
परतं ु आपण वर िदलेले गणुधम� सव� अन�ेुय उपयोिगता फलनासाठी धारण करतात आिण 
m आिण u (िदले�या िकंमत वे�टरसाठी / सिदशसाठी ) मधील सबंंधांवर आपण फ� एक 
सामा�य िनब�ध ठेवू शकतो ते �हणजे ते नीरसपणे वाढत आह.े 

२.५ �� 

1. �लट�क� समीकरणावर �प�ीकरणा�मक टीप िलहा. 

2. अ��य� उपयोिगता काया��या �करणाची चचा� करा. 

3. खचा��या काया�ची सकं�पना तपशीलवार सागंा. 
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�करण २ 

३ 
उ�पादन, िकंमत आिण पुरवठा 

�करण रचना :  

३.०   उि��े  

३.१ ��तावना  

३.२  उ�पादन फलन : �कार आिण गणुधम�  

३.३   �ती�थापनाची लविचकता  

३.४   �माणातील फरक 

३.५   आदान�माणातील फरक 

३.६   खच� कमी करण े

३.७   दीघ� कालीन खच� कमी करणे 

३.८   खच� काय� 

३.९  �� 

३.१०   सदंभ�  

३.०  उि�� े

या पाठात आपण िशकूया : 

 उ�पादन �ि�येकडे �ायोिगक��्या पाह�यातील मह�वपूण� सै�ािंतक अंत���ी समजून 
घेणे; 

 उ�पादन फलन आिण �याचे �कार, कॉब-डगलस आिण पया�याची ि�थर लविचकता 
उ�पादन फलन आिण �पातंरीतची सकं�पना समजून �या 

 �ित�थापनाची लविचकता, �माणमधील िभ�नता ही सकं�पना जाणून �या 

 अ�प -कालीन आिण दीघ� -कालीन खच� फलन तयार करा 

 दीघ� -कालीन आिण अ�प -कालीन खच� यां�यातील सबंंध. 

३.१ ��तावना  

उ�पादन स�ंथे�या  उ�पादन �ि�ये�या तपासणीसाठी तं��ाना�ार े िनिद�� केले�या 
आदानआिण उ�पादन मधील सबंंध  आिण उ�पादन योजनेची �यवहाय�ता िनि�त करणा�या 
िकमती�या प�रि�थतीसहसमजून घेणे आव�यक आहे.�हणून, उ�पादन फलनाचे  �ायोिगक 
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सू�ीकरण आिण नफा वाढवणे आिण खच� कमी कर�या�या अट�मधील सबंंध समजून घेणे 
आव�यक आहे. अथ�शा�ात उ�पादन �हणजे िनिम�ती िकंवा मू�य जोडणे. उ�पादन 
�ि�येत, क�चा माल, �म, भाडंवल, जमीन, उ�ोजक इ�याद��या �व�पात आिथ�क 
ससंाधने िकंवा िनिव�ा एकि�त के�या जातात आिण उ�पादनात �पातं�रत होतात. दसु�या 
श�दातं, उ�पादनस�ंथा िविवध आदानांचा/घटकाचंा वापर करते, �यानंा उपल�ध 
तं��ानासह एकि�त करते आिण मानवी इ�छा पूण� कर�यासाठी यो�य व�तूंम�ये �याचें 
�पातंर करते.उदाहरणाथ�, लाकडी खचु� िकंवा टेबल बनव�यासाठी, उ�पादन �ि�येत 
लाकूड, लोखडं, रबर, �म वेळ, मशीन वेळ इ�यादी क�चा माल एक� केला जातो. 
�याच�माणे, िनसगा�त उगवणा�या कापूसला िबया�यापासून वेगळे करणे, काड� केलेले, 
िवणलेले, तयार केलेले, छापलेले आिण आ�हाला �ेस दे�यासाठी तयार करणे आव�यक 
आहे. क��या कापसाचे �ेसम�ये �पातंर कर�या�या सव� ि�याकलापामं�ये आदानआिण 
उ�पादन मधील काही तािं�क सबंंधाचंा समावेश असतो. 

३.२ उ�पादन फलन : �कार आिण गणुधम� 

एक उ�पादनस�ंथा उपल�ध तं��ानाचा वापर क�न आदाना�ंयािविवध सयंोजना�ंया 
मदतीने उ�पादन  तयार करते. उ�पादन फलन   ह े भौितक आदानिकंवा घटक आिण 
उ�पादन स�ंथेचे भौितक उ�पादन यां�यातील तािं�क संबंध आहे. तं��ानाची ि�थती 
पाहता, िदले�या इनपट्ुस िकंवा उ�पादना�या घटकामंधून िमळू शकणा�या जा�तीत जा�त 
सभंा�य उ�पादनामंधील हा एक गिणतीय सबंंध आहे. हे आदानाचंा�वाह �य� करते 
�यामळेु िविश� कालावधीत उ�पादनाचा �वाह होतो. हे तं��ाना�या ि�थतीनसुार देखील 
िनि�त केले जाते. 

 बीजगिणतानसुार, उ�पादन फलन असे िलिहले जाऊ शकते: 

Q = f (A, B, C, D,….) 

जेथे Q �हणजे उ�पादन ची कमाल मा�ा, जी A, B, C, D,…, इ. �ार े दश�िवले�या 
आदाना�ंारतेयार केली जाऊ शकते. जेथे f (.) उ�पादन स�ंथेची तािं�क मया�दा दश�वते. 

अ�प -कालीन उ�पादन फलन:-  एक अ�प -कालीन उ�पादन फलन हे जा�तीत जा�त 
उ�पािदत उ�पादन आिण उ�पादना�या घटकामंधील तांि�क सबंंध आहे, �याम�ये 
उ�पादनाचा िकमान एक घटक सव� चल घटकामं�ये ि�थर ठेवला जातो. दोन घटकाचें 
अ�प -कालीन उ�पादन फलन असे िलिहले जाऊ शकते: Q f(L, K) जेथे, Q �हणजे 
उ�पादन , L साठी �म जो येथे बदलते घटक  आह,े कॅिपटलसाठी K आिण f (.) 
काया��मक सबंंध दश�वते. अ�र K वर एक बार सूिचत करतो क� भाडंवलाचा वापर ि�थर 
ठेवला जातो, �हणजेच तो उ�पादनाचा एक िनि�त घटक आहे. भाडंवलाचा परुवठा सहसा 
अ�पावधीत लविचक असतो, परतं ुदीघ�काळात लविचक असतो असे गहृीत धरले जाते. 
घटकाची ही लविचकता हे अ�पावधीत िनि�त मानले जा�याचे एक कारण आहे. �हणूनच, 
अ�पावधीत, उ�पादनातील सव� बदल उ�पादना�या प�रवत�नीय घटका�या वापरातून 
होतात, जे येथे �म आह.े 
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दीघ�कालीन उ�पादन फलन :- दीघ�काळात, सव� घटक िभ�न असू शकतात, अशा �कार,े 
दीघ�कालीन उ�पादन काया�साठी सव� आदान�माणानसुार बदलतात. दीघ�काळ चालणा�या 
दोन घटक उ�पादन फलनाचंा िवचार करा: Q = f (L, K) जेथे, Q �हणजे उ�पादन , L 
�हणजे �म आिण K �हणजे भाडंवल . 

रखेीय उ�पादन फलन :-असे समजा क� उ�पादन फलन �ार ेिदले जाते: 

q = f (K, L) = aK + bL.        
 [३.२.१] 

आकृती 3.2.1. उ�पादन काया�साठी सम उ�पादन व�ाचा नकाशा 

 

उ�पादन फलन   �माणावर सतत परतावा दश�िवते. हे पािहले जाऊ शकते क� कोण�याही 
m > 0, f (mK, mL) = amK + bmL = m(aK + bL) = mf (K, L) [3.2.2] 

उ�पादन फलनाचे सम उ�पादन उतार हे (–b/a) सह समातंर सरळ रषेा आहेत (पहा 
(आकृती 3.2.1(a)) कोण�याही सरळ रषेे�या iso-quant सोबत अस�याने, RTS हा 

ि�थर असतो, �याचा भाजक घटक �ित�थापनाची लविचकता σ 0 �या बरोबरीची आह,े 

आिण �हणून σ हे अनतंा�या बरोबरीचे आहे. 

िनि�त �माण उ�पादन फलन :-िनि�त-�माण उ�पादन फलनq = min (aK, bL) a, b > 
0 .... [3.2.3]या �ार ेिदले जाते: 

जेथे कंसातील दोन मू�यापैंक� लहान मू�या�ंार े q िदलेला आहे असे सूिचत करतो. या 
स�ुीकरणात भाडंवल आिण �म हे िनि�त गणुो�रात वापरले जातात हे पहा. प�रणामी, 
�याचे सम उ�पादन व� -�माण एल-आकाराचे आहेत (आकृती 3.2.1(b)).या उ�पादन 
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फलना�ारेवैिश�्यीकृत उ�पादनस�ंथा नेहमी तटुक रषेा�ंया  बाजूने फलन करले जेथे K/L 
गणुो�र b/a वर िनि�त केले जाईल आिण सम उ�पादन व�ा�या िशरोिबंदू �यित�र� 
कोणतेही काय�कारी  िबंदू अकाय��म असतील . K/L हा ि�थराकं अस�यामळेु, 

�ित�थापना�या लविचकते�या �या�येव�न हे पाहणे सोपे आहे क� σ 0 बरोबर असणे 
आव�यक आहे. 

३.२.१अ. कोब-ड�लस उ�पादन फलन: कॉब-ड�लस उ�पादन फलन �ार ेिदले जाते: 

q = f (K, L) = AKaLb , [3.2.1A.1] 

जेथे A, a, आिण b सव� सकारा�मक ि�थराकं आहते. 

जेथे Q हे उ�पादनआहे, L आिण K हे उ�पादनाचे घटक आिण A, a, b हे सव� सकारा�मक 
ि�थराकं आहेत. या उ�पादन फलनाचे समउ�पादन व� अितपरवलियक आहेत, दो�ही 
अ�ानंा कोणतेही ल�णे नसलेले  आहेत (�हणजे ते कधीही कोण�याही अ�ाला �पश� करत 
नाही). आकृती 3.2.1A.1 पहा. ( कोब-ड�लस उ�पादन फलनासाठी सम उ�पादन व� ) 

 

काया��मक �व�पा�या प�रणामी सम उ�पादन -�माणानंा बिहव�� आकार असतो 
(आकृती3.2 1(c)). कोब-ड�लस फलन a आिण b �या मू�यावंर अवलंबून कोण�याही 
�माणात परतावा �माण �दिश�त क� शकते. समजा सव� आदानm �या घटकाने वाढवले 
आहेत. मग, 

   [3.2.1A 2] 

अशा �कार ेकॉब- ड�लस फलनात 

• a + b = 1 हे �माणावर ि�थर परतावा सूिचत करते 

• a + b > 1 चा अथ� �माणावर परतावा वाढतो 

• a + b < 1 चा अथ� घटते �माणफल ि�थती  
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कोब-ड�लस उ�पादनात �ित�थापनाची लविचकता िनि�त कर�यासाठी फलन, ॲलनची 
�या�या वाप�न, 

 

जे�हा 1a aq AK L   

 

कॉब-ड�लस फलन लॉग�रदमम�ये (घाताकं गिणताम�ये) रिेखय आहे, �ाची न�द घेऊन 
�हणजे क�, 

     

[३.२.१अ३] 

प�रणामी, ि�थर a in (eqn.3.2.1A3) ही भाडंवली आदाना�ंयासदंभा�त उ�पादनाची 
लविचकता आहे आिण b ही �म आदाना�ंयासदंभा�त उ�पादनाची लविचकता आह.े 
प�रणाम �ा� कर�यासाठी, �या 

  

. .q ke a  तसेच . .q te b  

ि�थती एक�या एकसधं उ�पादन काया��या बाबतीत, उ�पादना�या ��येक घटका�या 
��येक एककाला �या घटका�या सीमातं उ�पादना�या बरोबरीचे ब�ीस िदले अस�यास, 
एकूण उ�पादन �या घटकामं�ये तंतोतंत िवभागले जाईल. यालाच Product Exhaustion 
theorem �हणजे उ�पादन थकवा �मेयअसे सबंोधले जाते. 

(मापणीचा ि�थर परतावा) 
समजा CRS  कॉब ड�लस उ�पादन फलन, Q AL K   जेथे 1    

आता  1 .  .K

K L
MP A and MP A

L K

 

 
   

    
   

 

यलुर�या िस�ातंानसुार, जर उ�पादन फलन एकिजनसी पिह�या ऑड�रचे असेल तर,  
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�हणूनच कॉब ड�लस�या उ�पादन फलनात 1    बरोबर जर wagerate = MOl व 
rate of return on capital (k)=MPk तर एकूण उ�पादन हे पूण�पणे वापरले जाते.    

3.2.1B: पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन काय�: 

रषेीय , िलओनिटफ आिण कोब-डगलसउ�पादन फलन  हे कॉ��टंट इलाि�टिकटी ऑफ 
सबि�टट्यूशन �हणजे पया�याची ि�थर लविचकता  (सीईएस) उ�पादन फलनाची एक 
िवशेष ि�थती  आह,े जे एरो, चेनरी, िम�हास आिण सोलो यानंी संय�ुपणे िवकिसत केले 
आहे. पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन फलन हे एक सामा�य उ�पादन फलन आहे 
�याम�ये घटक �ित�थापनाची लविचकता कोणतेही  

सकारा�मक ि�थर मू�य घेऊ शकते. खालील समीकरणा�ार ेफलन िदले जाते: Q = C 

[αKρ + (1 − α)Lρ ] 1/ρ 

  येथे , Q �हणजे उ�पादन होय . 

‘C’ हे एक काय��मता मापदडं आह,े तािं�क �गतीचे माप. C > 0 चे मू�य आिण �यात 
तािं�क िकंवा स�ंथा�मक बदलामळेु होणार े कोणतेही बदल उ�पादन काया�म�ये बदल 
घडवून आणतात. 

‘α’ हे िवतरण मापदडं आह,े जे घटक समभाग आिण 0 ≤ α ≤1 ठरवते. हे िविवध 
उ�पादन �ि�यामं�ये भाडंवल (K) आिण �म (L) याचें सापे� मह�व दश�वते. 

ρ हे �ित�थापन मापदडं आहे, σ = 1/(1-p) �ार े िदलेले K आिण L घटकामंधील 

�ित�थापन (σ) ची लविचकता िमळिव�यासाठी वापरले जाते. ρ चे मू�य 1 पे�ा कमी 

िकंवा समान आहे आिण −∞असूशकते. दोनअ�यतं�करणेआहेतजे�हाρ → 1 िकंवा ρ 

→ −∞ 

i) जे�हा ρ → 1, �ित�थापनाची लविचकता ∞कडेझकुते, ते�हा ि�थती रखेीय उ�पादन 
फलनाचे�ितिनिध�व करणारी ि�थती जेथे घटक सरळ रषेेतील सम उ�पादन देणा�या 
उ�पादन �ि�येत एकमेकानंा प�रपूण� पया�य असतात. 
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ii) जे�हा ρ → −∞, �ित�थापनाची लविचकता 0 कडे झकुते, ते�हा िलOनटीफ 
उ�पादन   फलनाचे�ितिनिध�व करणार े ि�थती  जेथे एल आकाराचे सम उ�पादन व� 
देणार ेघटक उ�पादन �ि�येत एकमेकानंा प�रपूण� पूरक असतात. 

iii) जे�हा ρ = 0, �ित�थापनाची लविचकता = 1, ते�हा पया�याची ि�थर 
लविचकताउ�पादन फलन कॉब-ड�लस उ�पादन फलन बनते जे बिहव��सम उ�पादन व� 
देते. पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन काया�चा अथ�शा��ा�ंार े उ�पादन �ि�ये�या 
अनभुवज�य अ�यासाम�ये मोठ्या �माणावर वापर केला जातो कारण ते �ित�थापन 

लविचकता (σ) �या मू�या�या आधी िनि�त कर�याऐवजी आकडेवारीमधून घटक 
�ित�थापना�या लविचकतेचे मू�य िनधा��रत कर�यास परवानगी देते. 

दसुरा माग� 

�ित�थापन िकंवा पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन काया�ची ि�थर लविचकता खालील 
�व�पात  आह.े 

हे स�यािपत करणे अगदी सोपे आहे क� पया�याची ि�थर 
लविचकता फलन �माणावर ि�थर परतावा �दिश�त करते. पया�याची ि�थर लविचकता 
फलनाम�ये मापदडंा�या  मू�यावर अवलंबून, िवशेष ि�थती �हणून इतर अनेक स�ुिस� 
उ�पादन फलन  समािव� आहेत. हे आकृती 3.2.1B.1 म�ये �प� केले आह े

 

आकृती 3.2.1B म�ये. वरील 1, पॅनेल A ि�थती दश�वते जथेे e=1, पॅनेल B ि�थती जेथे 

e=0 आिण पॅनेल C ि�थती जथेे e= -∞. 

सीईएस फलनाम�ये समािव� असले�या उ�पादन   फलनाचेवण�न केले जाऊ शकते 

रखेीय उ�पादन फलन   (e=1 ). साधे �ित�थापन उ�प�न – y= x1+x2 

1) रखेीय उ�पादन फलन (e=1 ). साधे �ित�थापन उ�प�न – y= x1+x2 

2) कोब-ड�लस उ�पादन फलन (e=0 ). जे�हा e=0 पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन 
फलन प�रभािषत केले जात नाही, ते�हा शू�याने िवभाजन के�यामळेु. तथािप, आपण 
दाखवू क� ई शू�या�या जवळ येत असताना, सीईएस उ�पादन   फलनाचेसम उ�पादन व� 
कॉबडगलस उ�पादन काया��या समउ�पादन  व�ासारखे िदसतात. 

�ित�थापनाचा तािं�क दर वाप�न पाहणे हे सवा�त सोपे आहे. थेट गणना क�न - 
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e शू�यापय�त पोहोचते, हे तािं�क �ित�थापना दरा�या मया�देकडे झकुते जे कॉब-

डगलस उ�पादन काया�साठी फ� ता�ंीक �ित�थापनाचा दरआहे. 

जे कॉब-डगलस उ�पादन काया�साठी फ� ता�ंीक �ित�थापनाचा दर  आहे. 

3) िलओनटीफ उ�पादनफलन . आपण नकुतेच पािहले आहे क� पया�याची ि�थर 
लविचकता उ�पादन काया�चा तािं�क �ित�थापना दर वरील समीकरण (1) �ार े िदलेला 

आहे, A P  �ि�कोण -, ही अिभ�य�� जवळ येते. 

 
जर x2 > x1 तािं�क �ित�थापना दर ऋणा�मक अनतं असेल ; x2 > x1 अस�यास 

तािं�क �ित�थापना दर शू�य आहे. याचा अथ� असा क� जसा Q e जवळ येतो -, 
पया�याची ि�थर लविचकता सम उ�पादनव� िलओनटीफ तं��ानाशी सबंंिधत सम 
उ�पादन व�ासारखे िदसते. 

पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन काया�म�ये �ित�थापनाची ि�थर लविचकता असते. हे 
स�यािपत कर�यासाठी, ल�ात ठेवा क� �ित�थापनाचा तािं�क दर या �ार ेिदलेला आह,े 

 
पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन काय�, �हणून देखील �य� केले जाऊ शकते 

पया�याची ि�थर लविचकता �हणजे ि�थर लविचकता �ित�थापन. पया�याची ि�थर 
लविचकता उ�पादन फं�शन उ�पादना�या आदानामंधीलबदलामळेु उ�पादन म�ये सतत 
बदल दश�िवते. 

हे असे �य� केले जाते: 

Q = A [aK–β + (1–a) L–β]–1/β 

पया�याची ि�थर लविचकता म�ये 1 ची एकिजनसीता ि�थती आहे �याचा अथ� आदाना�ंया 
वाढीसह उ�पादन  वाढिवला जाईल. उदाहरणाथ�, �म आिण भाडंवल ि�थर घटकाने 
वाढले आहे m. 

Q’ = A [a (mK)–β + (1–a) (mL)–β]–1/β 

Q’ = A [m–β {aK–β + (1–a) L– β}]–1/β 

Q’ = (m–β) –1/β .A [aK–β + (1-a) L–β]-1/β 
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कारण, Q = A [aK–β + (1-a) L–β]-1/β 

�हणून, Q’ = mQ 

याचा अथ� असा होतो क� सीईएस उ�पादन फलन   ि�थती एकसह एकसधं आहे. 

उदाहरणाथ� , पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन   फलनाचेपॅरामीटस� खालील�माणे 
आहेत असे गहृीत ध�या: 

A = 1.0 

a = 0.3 

b = 0.7 

β = ०.१८ 

s = 1/(1+β) = 1/(1+0.18) = 0.847 

L = 50 

K  =30 

पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन फलन खालील�माणे तयार केले जाईल: 

Q = A [aK–β + (1–a) L–β]–1/β 

Q = 1.0 * .3 X (L0.18) + .7 X (K0.18) 

Q = 1.0 * .3 X 500.18 + .7 X 300.18 

Q = 1.0 * .3 X 1 + .7 X 1 

Q = 1.0 * 1 

Q = 1.0 / 11/.18 

�� = १ 

पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन   फलनाचे गणुधम�  

पया�याची ि�थर लविचकता उ�पादन फलनाचे  गणुधम� खालील�माणे आहेत: 

• �ित�थापना�या लविचकतेचे मू�य a �या मू�यावर अवलंबून असते. 

• सीमातं उ�पादने सकारा�मक असतात आिण खाली उतरतात. 
 

३.२.१ सी: �पांतरीत उ�पादन फलन: 

�पातंरीत उ�पादन फलन हे यातील रषेीय सबंधातून पार हो�यास परवानगी देते , ज ेएक 
अरषेीयम�ये िवचारात घेतले जाते . 
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हे दसु�यादजा�चे लविचक काया��मक �व�प आह,े जो मापदडंा म�ये रखेीय आहे. ह े एक 
�पातंरीत उ�पादन फलनाचेसामा�यीकृत उदाहरण आहे .उ�पादन फलन, िजथे y हे 
उ�पािदत केलेले उ�पादन  आहे आिण xnहे वापरले�या आदानाचे �माण आह.े 

�पातंरीत उ�पादन फलन हे कॉब-डगलस उ�पादन फलनचे सामा�यीकरण आह.े ��� = 
0 साठी, �पातंरीत फलनाचे  लॉग �व�प  कॉब-डगलस उ�पादन फलनम�ये कमी होतो. हे 
मापदडंाम�ये रखेीय आहे, �हणून कमीतकमी ��वेअर प�ती वाप�न �याचा अंदाज 
लावला जाऊ शकतो. 

�पातंरीत उ�पादन फलन ह ेपया�याची ि�थर लविचकता फलनाचे  अंदाजे γ = 0, �हणजेच 
कोब-ड�लस ि�थती मधील चलामधील ि�तीय-�म टेलर बह�पदी �ार ेकेले जाते. �पातंरीत  
नावाचा अथ� "�ा�स�ड�टल लॉग�रदिमक" आहे. हे सहसा अथ�िमतीम�ये वापरले जाते कारण 
ते मापदडंाम�ये रखेीय आहे, याचा अथ� जर इनपट्ुस ए�सोजेनस  (  बा� आदाने ) गहृीत 
धरले जाऊ शकतात तर सामा�य िकमान चौरस वापरले जाऊ शकतात. 

In the two-factor case above the translog production function is 

वरील दोन घटक ि�थतीत �पातंरीत उ�पादन फलन हे पढुील�माणे असेल . 

 

३.३  �ती�थापनाची लविचकता  

िदलेले उ�पादन  तयार कर�यासाठी वापर�या जाणा�या आदानिम�णावरील 
आदानिकंमतीतील बदला�या �भावासाठी समउ�पादन व�ाचे मह�वपूण� प�रणाम आहेत. 
येथे िवशेषतः, आपण �ित�थापनाची लविचकता ल�ात घेऊ जे आदानगणुो�र आिण 
समउ�पादन व�ाची व�ता यां�यातील सबंंध कॅ�चर करते. 

  
 [3.3.1] 
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Diagram 3.3.1 

 

सम उ�पादन व� I0वरील िबंदू a आिण b िवचारात �या. OB आिण O या रषेा�ंया  
उतारामंधील फरकाने a आिण b मधील उ�पादन गणुो�रातील बदल दश�िवला जातो. 
MRTS21 मधील सबंंिधत बदल b आिण a येथे I0 �या �पिश�के�या रषेा�ंया उतारामंधील 
फरकाने दश�िवला जातो. आता समउ�पादन  I1 आिण िबंदू c आिण d िवचारात �या. c 
आिण d वर I1 चा उतार अन�ुमे a आिण b वरील I0 �या उताराइतका आह.े 
आदानिम�ण c आिण a वर समान आहे परतं ुz2 /z1 चे �माण b पे�ा d वर लहान आह.े 
अशा�कार,े I1 म�ये I0 पे�ा कमी �ित�थापनाची लविचकता आह:े आदानिम�समधील 
एक लहान �माणात बदल सम उ�पादन व�ा�या उतारातील समान �माणात बदलाशी 
सबंंिधत आहे. अंत�ा�नाने: �ित�थापनाची लविचकता िजतक� लहान असेल िततके सम 
उ�पादन व� अिधक ‘बो�ड इन’ असतील आिण सम उ�पादन व�ा�या उताराम�ये 
िदले�या कोण�याही �माणशीर बदलाशी सबंंिधत आदानिम�णातील �माणशीर 
बदलाइतका लहान असेल. 

�ित�थापनाचा तािं�क दर सम उ�पादन व�ाचा उतार मोजतो. �ित�थापनाची लविचकता 
सम उ�पादन व�ाची व�ता मोजते. अिधक िविश�पणे, �ित�थापनाची लविचकता घटक 
गनुो�रातील ट�केवारीला  ता�ंीक �ित�थापना�या  दरामधील ट�केवारीतील बदलाने 
भागून उ�पादन िन�ीत करता येते . 

जर आपण  x2/x1हा घटक गणुो�रातील बदल मानू आिण तािं�क �ित�थापना दर हा 

�ित�थापना�या तािं�क दरातील बदल मानू, तर ' ' �ार े दश�िवले�या �ित�थापनाची 
लविचकता अशी िदली जाऊ शकते – 
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�ित�थापनाची लविचकता, जे व�तेचे तलुनेने नैसिग�क माप आह,े हे िवचारते क� घटक 
आदानाचें  गणुो�र कसे बदलते कारण सम उ�पादन व� �वाटंचा उतार बदलतो. जर 
उतारातील लहान बदलामळेु घटक आदानगणुो�राम�ये मोठा बदल होतो, तर सम 
उ�पादन व�  तलुनेने सपाट असतो �हणजे �ित�थापनाची लविचकता मोठी असते. 

�यवहारात आपण ट�केवारीतील बदल खूप लहान मानतो आिण या अिभ�य��ची मया�दा 

 शू�यावर जाते �हणून घेतो. मग, साठी अिभ�य�� बनते – 

 

लॉग�रदिमक डे�र�हेिट�ह वाप�न  गणना करणे बरचेदा सोयीचे असते. सव�साधारणपणे, 
y=g(x) अस�यास, x �या सदंभा�त y ची लविचकता x मधील लहान ट�केवारी�या 
बदलामळेु y मधील ट�केवारीतील बदल दश�वते. 

�हणजेच 

dy

dy xy
dx dx y
x

   

X  आिण Y  धना�मक असतात ते�हा हे �य�ुप�न खालील�माणे िलिहले जाऊ शकते. 

 

हे िस� कर�यासाठी ल�ात ठेवा साखळी िनयम पढुील�माणे आहे. 

 

समान िच�हा�या दो�ही बाजूचंी गणना के�यास आप�याला पढुील�माणे समीकरणे 
िमळतील.  

 

अ�यथा एकूण भेदावर आधा�रत आपण खालील�माणे समीकरणे िलह� शकतो. 

Alternatively we can use total differential to write - 
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�यामळेु  

 

�ित�थापना�या लविचकतेवर हे लागू के�यास आपण खाली�माणे िलह� शकतो.  

 

�हणून, वरील अिभ�य��व�न हे �प� होते क� कोब-ड�लस उ�पादन काया�साठी 
�ित�थापनाची लविचकता एक समान आहे. 

उ�पादन काय� ( )f x साठी, 0 nX R  िबंदूवर, i  �या मािहतीसाठी �या �ित�थापानाची 
लविचकता अशी प�रभािषत केली जाते.     

 

जेथे ( )X r  हे 11( ........ )nX x x  या इनपटु चे एकमेव सिदश आहे, जसे क�  

�ित�थापनाची लविचकता @ij( x०) हे सम उ�पादन व�ा�या व�तेचे एक मापन आहे जे 
x ० वर x0 �ार े केले जाते . ज��हा उ�पादन फलन आभासी बिहव�� असते , त��हा 
�ित�थापनाची लविचकता कधीही ऋणा�मक असू शकत नाही .सव� साधारणपणे बंद शू�य 
करणे िजतके अिधक कठीण आहे िततके आदनामंधील �तीमोठे असेल आिण िजतके ते 
मोठे असेल िततके �ती�थापन सोपे असेल.  

३.४  �माणातील फरक 

आता आदानामंधीलबदलानंा उ�पादना�या �ितसादांचे परी�ण क�या. हे आहे 

उ�पादन  आिण खच� कमी कर�या�या आदानिनवड�मधील सबंंध तपास�यासाठी 
आव�यक खच� कमी करणे �हणजे तािं�क काय��मतेचा अथ�, येथे आपण उ�पादन काय��म 
असले�या आिण उ�पादन काया��या आिथ�क �े�ाम�ये काय�रत असले�या कंप�याकंडे ल� 
�ितबंिधत करतो. 

उ�पादन मधील बदल पासून उ�वू शकतात 

(a) समान �माणात सव� आदानेबदलून उ�पादना�या �माणात बदल; िकंवा ( 

b) सापे� आदान�माणात बदल. 

हे खालील आकृतीम�ये �प� केले आहे (िच� ३.४.१) 
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आकृती 3.4.1 

 

पिहली  मूळ रषेा उ�प�ी�या बाजूने होणा�या  हालचाल�शी संबंिधत आह,े जसे क� आकृती  
3.4.1 मधील OA िकंवा OB, दसुरा एका रषेेतून  दसु�या रषेेपय�त�या हालचालीशी. 
उदाहरणाथ� , उ�पादन I0 वरील z 0 व�न उ�च I2  सम उ�पादन व�ावर हलवून, दो�ही 
आदानद�ुपट क�न (z 2 कडे हलवून) िकंवा आदान�माण बदलून आिण z 3 वर हलवून 
जेथे z2 /z1 घसरले आहे तेथे वाढवता येते. येथे आपण �माणमधील िभ�नता आिण नतंर 
आदान�माणामंधील फरका�ंया मह�वपूण� ि�थतीचा िवचार करतो �यामळेु एक 
आदानबदलून दसु�या ि�थर ि�थराकंावर प�रणाम होतो. 

आकृती  3.4.1 मधील I0 वर z0 �हण�यापासून �ारभं करणे आिण ��येक आदानांचाs 

≥0 �माणमापदडंाने  गणुाकार करणे हे z 0 �ार ेिकरण OA बरोबर हालचाली�या समत�ुय 
आहे. s <1 अस�यास उ�पादनाचे �माण कमी होते आिण उ�प�ीकडे हालचाल होते. 
याउलट जर s > 1 उ�पादनाचे �माण वाढले आिण उ�प�ीपासून दूर गेले तर. उदाहरणाथ�, 
जे�हा s = 1/2 िबंदू z1 गाठला जातो आिण जे�हा s = 2 िबंदू z 2 गाठला जातो. 

जे�हा आपण काही �ारिंभक आदानसयंोजन z पासून �माण िभ�नते�या �भावांची 
तपासणी करतो ते�हा आपण उ�पादन फलन खालील�माणे िलह� शकतो 

y = f (sz) = y (s; z) आिण �ारिंभक z �ार े िनिहत मू�यावंर ि�थर ठेवले�या 
आदान�माणासंह �माणमापदंड sसह y कसे बदलते ते िवचारात �या. 

�माणE ची लविचकता �हणजे उ�पादन y मधील �माणशीर  बदल भािगले उ�पादन s �या 
�माणातील बदलानसुार: 
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[३.४.१] 

हे सव� आदानामंधीलसमान �माणात बदलासंाठी उ�पादन �या �ितसादाचे एक माप आहे. 
E 1 पे�ा जा�त िकंवा कमी अस�याने उ�पादन �माणानसुार कमी-जा�त �माणात वाढते. 
E >1, E=1, िकंवा E <1 

या �माणावर वाढणारे, ि�थर िकंवा कमी होणार ेपरतावा अस�याचे �हटले जाते. dy/ds 
आदानिम�णावर तसेच �माणमापदडंावर अवलंबून अस�याने उ�पादन काया�साठी 
�माणावर परतावा आदानिम�ण आिण �माणावर अवलंबून असू शकतो. अशा �कार े
आकृती  3.4.1 म�ये I0 आिण I2सम उ�पादन व� �वट्ंसची परी�ा दश�वते क� OA वर 
सतत परतावा िमळतो आिण OB वर वाढता परतावा असतो. आकृती  3.4.2 म�ये 
उ�पादन �माणमापदडंा�या िव�� िनद��केले आहे (जेणेक�न आदानाचें  �माण ि�थर 
ठेवता येईल) आिण अनेक श�यता �प� के�या आहेत. भाग (a) म�ये वाढटा  परतावा, 
भाग (b) म�ये ि�थर परतावा, भाग (c) म�ये कमी होणारा परतावा आिण भाग (d) म�ये 
स�ुवातीला वाढते आिण नतंर �माणानसुार परतावा कमी होत आहे. 

आकृती ३.४.२ 

 

सव� आदान �माणमापदडं s ने गणुाकार के�याने उ�पादन घटक s t ने वाढ�यास उ�पादन 
फलन   �ेणी t चे एकसधं असते. औपचा�रकपणे जर 

f(sz) =st f(z) [3.4.2] 

नतंर उ�पादन फलन y=f(z) �ेणी t चे एकसधं आहे. जे�हा t = 1 उ�पादन फलन रखेीय 
एकसधं असते. अनेक �ा�पे  असे गहृीत धरतात क� f(z) रखेीय एकसधं आहे कारण अशा 
फलनाम�ये अनेक गणुधम� असतात जे िव�ेषणास मदत करतात. 
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(a) [३.४.२] �ेणी t�या एकसंध काया��या �माणची लविचकता वापरणे. 

 

रखेीय एकसंध फलनाम�ये t = 1 अस�याने आपण पाहतो क� रखेीय एकसंध उ�पादन 
फंलन सव� आदानसयंोजनांवर �माणावर ि�थर परतावा देते. 

(b) [३.४.२] सव� z साठी धारण करणे आव�यक आहे आिण �हणून [३.४.२] �या दो�ही 
बाजूचें zi �या सदंभा�त आंिशक �य�ुप�न समान असणे आव�यक आहे. डा�या बाजूचे 
आंिशक �य�ुप�न अस�याने 

 

आिण उज�या बाजूला stfi (z) आहे आम�याकडे fi (sz)s=s t fi (z) िकंवा 

 [३.४.३] 

�हणून �ेणी t �या एकसंध असले�या फलनाम�ये अंशतः �य�ुप�न  असतात जे �ेणी t − 
1 चे एकसधं असतात. रखेीय एकसधं काया�साठी t = 1 अस�याने आपण �थािपत केले 
आहे क� fi (sz) =fi (z): रखेीय एकसधं उ�पादन काय� सीमातं उ�पादनेआहेत जी 
�माणापासून �वतं� आहेत. सीमातं उ�पादने केवळ आदान�माणावंर अवलंबून असतील 
आिण उ�प�ी�या रशेासंह ि�थर असतील. 

(c) szवरील isoquant चा उतार −f1 (sz)/f2 (sz) आिण z वर ─f1 (z)/f2 (z) आहे. 
[३.४.३] सव� आदानiसाठी ध�न ठेवते जे�हा उ�पादन फलन �ेणी t �या एकसधं असते 
ते�हा आपण पाहतो क� एकसधं उ�पादन काया��या सम उ�पादन व�ाचे उतार केवळ 
आदान�माणावंर अवलंबून असतात आिण उ�पादना�या �माणापे�ा �वतं� असतात. 
उतार उ�प�ी�या रषेाबरोबर ि�थर असतील आिण ��येक सम उ�पादन व�  हा इतर 
��येक सम उ�पादन व�ाचा रिेडयल िव�तार �हणजे रशेाबंरोबर म�यापासून पसरणारा  
िकंवा आकंुचन आहे. आपण पढुील ि�थतीम�ये  दश�िव�या�माणे याचा अथ� असा होतो क� 
खच� कमी करणा�या कंप�यांसाठी आदानांचे  �माण केवळ आदानिकमत�वर अवलंबून 
असते आिण उ�पादन �या पातळीवर नाही. 

(d) s �या सदंभा�त [३.४.२] �या दो�ही बाजूचें �य�ुप�न  समान असले पािहजेत. [३.४.२] 
�या डा�या बाजूचे �य�ुप�न आह े

 

िजथे शेवटची पायरी [३.४.३] पासून येते. [३.४.२] �या उज�या बाजूचे �य�ुप�न tst─1 
f(z) आहे आिण �हणून जे�हा f अंश t चे एकसधं असते, 
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 [३.४.४] 

हा प�रणाम यूलरचे �मेय �हणून ओळखला जातो. जे�हा उ�पादन फलन  रखेीय एकसधं 
असते [४] जोडणी गणुधम� देते: उ�पादन आदाना�ंयासीमातं उ�पादना�ंया बेरजे�या पटीत 
�या�ंया उपभोगा�या / वापरा�या  पातळीइतके असते. �याचे मह�व असे आह े क� जर 
��येक आदानाची िकंमत �या�या सीमातं उ�पादना�या मू�या�या बरोबरीची असेल 
(उ�पादनाची िकंमत सीमातं उ�पादना�या पटीत) तर नफा वाढवणारी कंपनी देखील 
खिंडत होईल: �याचा महसूल �या�या खचा��या समान असेल. 

उ�पादन फलन g(z) एक�प  आहे जर ते आदाना�ंया रखेीय एकसधं फलनाचेवाढते 

प�रवत�न �हणून िलिहले जाऊ शकते: g(z) = F(f(z)) जेथे f(z) रखेीय एकसंध आहे, F′ > 
0 आिण F(0) = 0. f(z) चा 'सिंम�' आदान�हणून आिण F(f) चा एकल आदानउ�पादन 
फलन �हणून िवचार करा. एक�प  उ�पादन   फलनाचेउदाहरण आह े

  
 [3.4.5] 

जेथे F = ln f आिण f फ� एक ि�थर परतावा Cobb-Douglas उ�पादन फलन आहे. 
एक�प उ�पादन फलन  मह�वाची आहेत कारण, एकसधं फलना�या  िवपरीत, ते 
�माणावर बदलते परतावे  दऊे शकतात परतं ु �या�ंयाकडे एकसधं फलानाचे  उपय�ु 
गणुधम� (c) देखील आहेत. वाचकाने तपासून पािह�या�माणे, homothetic िकंवा एक�प 
उ�पादन फलना�या  उदाहरणात [3.4.5], घटक s �ार ेसव� इनपट्ुस वाढव�यास घटक ln 
s �ार ेउ�पादन वाढेल. 

एक�प  उ�पादन काया��या �माणची लविचकता आह े

 

(ल�ात ठेवा homotheticity �या �या�येव�न f रखेीय एकसधं आहे जेणेक�न df/ds · 
s/f=1). अशा �कार,े एक�प  उ�पादन फलन F(f(z)) ची �माण लविचकता f रषेीय 
एकसधं अस�या�या आव�यकतेमळेु मया�िदत नाही. उदाहरणाथ� [५] ची �माण लविचकता 
1/F आहे जी उ�पादना�या �माणात कमी होते. 

g homothetic िकंवा एक�प अस�यास आदानiचे सीमातं उ�पादन आहे 

 

आिण खाली�माणे समउ�पादनाचा उतार उतार असेल. 
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f रखेीय एकसधं अस�यामळेु - f1/f2 हे केवळ सापे� आदान�माणावंर (गणुव�ा (c)) 
अवलंबून असते आिण �यामुळे एक�प  उ�पादनफलना�या सम उ�पादन व�ाचे उतार 
�माणपासून �वतं� असतात. 

आकृती/आकृती 3.4.2a 

 

(a) σ अनतं आहे आिण आदानदर�यान प�रपूण� �ित�थापन�मता आहे. (b) σ 
मया�िदत आहे परतं ुशू�यापे�ा मोठा आहे, जो प�रपूण� �ित�थापनापे�ा कमी दश�वतो. (c) 

σ शू�य आहे आिण आदानाम�ये �ित�थापन नाही. 

३.५  आदान�माणातील फरक 

चला एक ि�थती घेऊ �यात एक आदानिनि�त आहे आिण दसुरा बदलते आहे. आकृती 
३.५.१  आदान�माणातील बदलाचें प�रणाम �प� करते ज�ेहा एक आदान(या ि�थतीत 
z2) ि�थर ठेवला जातो आिण दसुरा बदल�यास म�ु असतो. 

भाग (a) म�ये समउ�पादन व� नकाशा दाखवला आहे आिण z2 हे z 02 वर िनि�त केले 
आहे असे गहृीत धरले आहे. z1 मधील तफावत z1 अ�ा�या समातंर z0 2 �ार ेरषेे�या 
बाजूने हालचाल करले आिण y चे उ�पादनz2 = z02 सह तयार होईल z1 चे िविवध �तर 
समउ�पादन व�ामधून वाचले जाऊ शकतात. भाग (b) एकूण व� y = f(z1 , z0 2 ) 
िनद��करतो �यामळेु प�रणाम होतो. जर भाग (अ) हा एकूण उ�पादना�या टेकडीचा / 
उंचवठ्याचा  समो�च नकाशा �हणून िवचार केला जाऊ शकतो, तर भाग (b) z2 = z0 2 
वर टेकडीमधून / उंचवठ्यामधून एक उभा तकुडा दश�िवतो. z2 वेगवेग�या �तरावंर ध�न 
ठेव�यास िविवध एकूण उ�पादन व�ानंा ज�म िमळेल. भाग (c) z1 चे फलन �हणून z1 चे 
सरासरी आिण सीमातं उ�पादन दश�िवतो आिण �या बद�यात भाग (b) �या एकूण उ�पादन 
व�ातून घेतले जाते. 

z1 , AP1 (z1 , z02 ) चे सरासरी उ�पादन z1 : y/z1 ने भागलेले एकूण उ�पादन आह.े 
भाग (b) एकूण गणुाकार व�ावरील उ�प�ीपासून एका िबंदूपय�तचा भाग  िवचारात �या, 
उदाहरणाथ� OB रषेा. या रषेेचा उतार हा �ैितज अंतर OC ने भागलेले उभे अंतर BC 
आहे. पण BC =y 0 आिण OC = z1 आिण �हणून: उतार OB =BC/OC = y 0 /z1 = 
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AP1 (z1 , z02 ). AP1 व�, �हणून, उ�प�ीपासून ��येक िबंदूपय�त रषेाचंा  उतार एकूण 
उ�पादन व�ावर िनद��क�न िमळवला जातो. 

आकृती 3.5.1 

 
सीमातं उ�पादन व� MP1 एकूण उ�पादन व�चा उतार िनद��क�न िमळवला जातो. 

AP1 आिण MP1 मधील सबंंध ल�ात �या, MP1 व�न AP1 कापून िबंदू z′1 वर जेथे 
AP1 कमाल आहे. हे दाखवून िदले जाऊ शकते क� हे नाते �ा�टमनिशपचा/ आरखेनाचा 
अपघात नाही. सरासरी उ�पादनाची �या�या अशी आह:े 

       [३.५.१] 

जा�तीत जा�त उ�प�न िमळिव�यासाठी आव�यक अट �हणून फरक करणे आिण 
शू�या�या समान �थािपत  करणे. 

     [३.५.२ आिण ३] 

�यामळेु MP1 = AP1 ही AP1 कमाल कर�यासाठी आव�यक अट आहे. 

खच�: 
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३.६  खच� कमी करणे 

समजा आम�याकडे उ�पादनाचे दोन घटक आहेत �या�ंया िकंमती w1 आिण w2 आहेत, 
आिण आ�हाला िदले�या पातळी�या उ�पादनासाठी सवा�त �व�त माग� शोधायचा आहे, y. 
जर आपण x1 आिण x2 या दोन घटका�ंया वापरले�या �माणाचें मोजमाप क� िदले 
आिण f (x1, x2) हे उ�पादन स�ंथेचे उ�पादन फलन   असू िदले तर आपण ही सम�या 
�हणून िलह� शकतो. 

 

जसे क�  

येथे हे पाहणे अ�याव�यक आहे क� खचा��या गणनेम�ये उ�पादना�या सव� खचा�चा समावेश 
केला जातो आिण ते एका ससुगंत वेळे�या �माणात मोजले जात आहेत. 

या खच�-कमीकरण सम�येचे िनराकरण- उ�पादनाची इि�छत पातळी सा�य कर�यासाठी 
आव�यक िकमान खच�- w1, w2 आिण y वर अवलंबून असेल, �हणून आपण ते c (w1, 
w2, y) �हणून िलिहतो. हे फलन खच� फलन �हणून ओळखले जाते आिण ते आम�यासाठी 
ल�णीय असेल. खच� फलन c (w1, w2, y) जे�हा घटक िकंमती (w1, w2) असतात 
ते�हा उ�पादना�या y एकका�या  उ�पादनासाठी िकमान खच� मोजतो. 

या सम�येचे िनराकरण समजून घे�यासाठी, आपण �याच आकृतीवर कंपनीला सामोर े
जाणा�या िकंमती आिण तांि�क अडचण�चे िच�ण क�या. समउ�पादन व� आ�हाला 
तािं�क मया�दा देतात—x1 आिण x2 चे सव� सयंोजन जे y िनमा�ण क� शकतात. 

समजा क�, आ�हाला आदाना�ंया सव� सयंोजनाचंा िनद��करायचा आहे �या�ंया िकंमतीची 
काही पातळी आह,े C. आपण हे असे िलह� शकतो. 

w1x1 + w2x2 = C, 

which can be rearranged to give 

x2 =  −  x1 

हे पाहणे सोपे आहे क� ही −w1/w2 चा उतार असलेली सरळ रषेा आह ेआिण C/w2 चे 
उ�या इंटरसे�ट / �य�यय  आहे. जसजसे आपण C स�ंया बदलू देतो, ते�हा आप�याला 
सम उ�पादन व� खच� रषेाचें सपूंण� कुटंुब िमळते. सम उ�पादन व� खच� व�ावरील ��येक 
िबंदूची िकंमत समान असते, C आिण उ�च सम समखच�  रषेा उ�च खचा�शी सबंंिधत 
असतात. 

अशा�कार,े आमची िकंमत-कमीतकमी सम�या या�माणे प�ुहा माडंली जाऊ शकते: सम 
उ�पादन व�ावर िबंदू शोधा �या�याशी सबंंिधत सवा�त कमी सभंा�य समखच� रखेा आह.े 
असा म�ुा आकृती 3.6.1 म�ये दश�िवला आहे 
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आकृती 3.6.1 

 

ल�ात �या क� जर इ�तम उपायामं�ये  ��येक घटकापैंक� काही घटक वापरणे समािव� 
असेल आिण जर सम उ�पादन व� �वाटं एक छान गळुगळुीत / िकंवा ओघवता व� 
असेल, तर खच�-कमी करणारा िबंदू एका �पिश�क ि�थती�ार े दश�िवला जाईल: सम 
उ�पादन व�ाचा उतार हा �या�या उतारा�या समान असणे आव�यक आहे. समखच� व� 
िकंवा, �ित�थापना�या तािं�क दराची स�ंा वाप�न घटक िकंमत गणुो�र समान असणे 
आव�यक आहे: 

 

(आम�याकडे सीमा समाधान असेल जेथे दोन घटकापैंक� एक वापरला जात नाही, तर ही 
�पश�क ि�थती पूण� करणे आव�यक नाही. �याच�माणे, उ�पादन काया�म�ये "िकं�स" / 
लहरीपणा  अस�यास �पिश�का  ि�थतीला काही अथ� नाही. परतं ुहे अपवाद  �ाहका�ंया 
प�रि�थती�माणेच आहेत.). 

समीकरण [१] �या मागे असलेले बीजगिणत आह,े उ�पादना�या नम�ुयातील (Δx1, 

Δx2) कोणताही बदल िवचारात �या जो उ�पादन  ि�थर ठेवतो. अशा बदलाचे समाधान 
करणे आव�यक आहे. 

[३.६.२] 

ल�ात �या क� Δx1 आिण Δx2 िव�� िच�हे असणे आव�यक आहे; जर आपण घटक 1 
चे �माण वाढवले तर उ�पादन  ि�थर ठेव�यासाठी आपण घटक 2 चे �माण कमी केले 
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पािहजे. जर आमची िकंमत िकमान आहे, तर हा बदल खच� कमी क� शकत नाही, �हणून 
आम�याकडे आहे 

w1Δx1 + w2Δx2 ≥ 0. [३.६.३] 

आता बदलाचा िवचार करा (−Δx1, −Δx2). हे उ�पादन ची ि�थर पातळी देखील तयार 
करते आिण ते देखील खच� कमी क� शकत नाही. याचा अथ� असा होतो क� 

−w1Δx1 − w2Δx2 ≥ 0 [3.6.4] 

अिभ�य�� [3.6.3] आिण ([3.6.4] एक� के�याने आप�याला िमळते 

w1Δx1 + w2Δx2 = 0. [३.६.५] 

[३.६.६] 

जी फ� भौिमितक यिु�वादाने वर काढलेली िकंमत कमी कर�याची अट आहे. 

आकृती 3.6.1 म�ये, उ�पादक सम�येम�ये, सम उ�पादन व� ही तािं�क मया�दा आह े
आिण उ�पादक इ�तम ि�थती शोध�यासाठी सम उ�पादन व�ा�या बाजूने िफरतो. 
�ाहका�ंया सम�ये�माणेच, सरळ रषेा ही अंदाजप�काची मया�दा होती आिण �ाहक 
सवा�िधक पसतंीचे �थान शोध�यासाठी अंदाजप�क�या मया�देसह पढेु सरकले. 

उ�पादन स�ंथेसाठी कमीत कमी खच� देणा�या आदाना�ंया िनवडी सव�साधारणपणे 
आदाना�ंयािकमती आिण उ�पादनस�ंथा उ�पादन क� इि�छत असले�या उ�पादन �या 
�तरावर अवलंबून असतात, �हणून आपण या िनवडी x1(w1, w2, y) आिण x2(w1,) 
�हणून िलिहतो. w2, y). याला सशत� घटक  मागणी फलन  िकंवा �य�ुप�न घटक मागणी 
�हणतात. ते िकंमती आिण उ�पादन  आिण उ�पादन स�ंथेची इ�तम घटक िनवड 
या�ंयातील सबंंध मोजतात. 

सशत� घटक मागणी िदले�या उ�पादन �तरासाठी खच�-कमी पया�य देतात; नफा 
वाढवणा�या घटका�ंया मागणीमळेु उ�पादना�या िदले�या िकंमतीसाठी नफा-जा�तीत 
जा�त कर�याचे पया�य िमळतात. 

सशत� घटक माग�या सहसा ��य�पणे पाळ�या जात नाहीत; ते एक का�पिनक रचना 
आहेत. जर उ�पादन स�ंथेला  िदले�या पातळीचे उ�पादन  �व�तात तयार करायचे असेल 
तर ��येक घटकाचा िकती उपयोग होईल या ��ाचे ते उ�र देतात. तथािप, सशत� घटक 
मागणी उ�पादनाची सवा�त िकफायतशीर प�त िनधा��रत कर�या�या सम�येपासून 
उ�पादनाची इ�तम पातळी िनि�त कर�या�या सम�येला वेगळे कर�याचा एक माग� �हणून 
उपय�ु आहे. 

उदाहरण: िविश� तं��ानासाठी खच� कमी करण े
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समजा क� आपण अशा तं��ानाचा िवचार करतो िजथे घटक प�रपूण� पूरक आहते, �हणज े
f(x1, x2) = min{x1, x2}. मग जर आप�याला उ�पादनाची y एकक तयार करायचे  
असेल तर आप�याला �प�पणे x1 चे y एकक आिण x2 चे y एकक आव�यक आह.े 
�यामळेु उ�पादन खच� कमीत कमी होईल 

c (w1, w2, y) = w1y + w2y = (w1 + w2) y. 

प�रपूण� पया�य तं��ानाचे काय, f(x1, x2) = x1 + x2? 1 आिण 2 माल उ�पादनात यो�य 
पया�य अस�याने हे �प� आहे क� उ�पादनस�ंथा जे �व�त असेल ते वापरले. अशा �कार,े 
उ�पादन �या y यिुनट्स�या उ�पादनाची िकमान िकंमत w1y िकंवा w2y असेल, जे कमी 
असेल. दसु�या श�दात: 

c (w1, w2, y) = min {w1y, w2y} = min {w1, w2} y. 

शेवटी, आपण कॉब-ड�लस तं��ानाचा िवचार करतो, �याचे वण�न f (x1, x2) = xa 1xb 
2 या सू�ाने केले आहे. या �करणात आपण कॅ��यलुस / गिणतीय तं�ाचा वापर क�न हे 
दाखवू शकतो क� खच� फलनाचे�व�प पढुील�माणे असेल. 

 

जेथे K हा ि�थराकं आहे जो a आिण b वर अवलंबून असतो. 

३.७  दीघ� कालीन खच� कमी करणे 

उ�पादन स�ंथेची दीघ�कालीन  खच� कमी कर�याची सम�या एक योजना (आदानसयंोजन) 
तयार करणे आहे जी आदानपूण�पणे प�रवत�नीय मान�या जा�यासाठी भिव�यात काही 
कालावधी दर�यान िनिद�� उ�पादन  तयार कर�याची िकंमत कमी करले. कंपनी िनिव�ा 
खरदेी कर�यास िकंवा ित�या मालक��या आदानाचंी िव�� कर�यास स�म अस�याचे 
गहृीत धरले जाते, ि�थर सकारा�मक िकमतीवर, जेणेक�न  

एकूण खच� ∑pi zi कमी केला जाईल. उ�पादन फलन कमी कर�यास �ितबंिधत करणार े
कठोरपणे अध�-अवतलता / आभासी बिहव��   आिण दोनदा सतत िभ�न मानले जाते. 
दीघ�कालीन खच� कमी कर�याची सम�या आह े

  
  [3.7.1] 

जेथे Y ची आव�यक उ�पादन पातळी आहे . 
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Diagram: 3.7.1 

 

आकृती3.7.1. सम�येची दोन-आदानआव�ृी दश�वते. C1, C2, C3 या समखच�  रषेा 
आहेत �या दोन आदानाचें सयंोजन दश�वतात �याचंी एकूण िकंमत समान आह.े उदा . C 
1 रषेासमीकरणाचा आलेख बनवते 

p1z1+ p2z2= C1  or 

 

या ि�थतीत, जेथे आदाना�ंया िकमती  उ�पादन स�ंथेने खरदेी केले�या आदाना�ंया 
रकमेपे�ा �वतं� असतात, तेथे समखच�  रषेा उतारासह समातंर सरळ रषेा असतात. 

 

उ�प�ीपासून पढेु रषेा�ार ेदश�िवलेले एकूण खच� जा�त आहेत: C 2 वर z 2 हे C 1 वर z 1 
पे�ा दो�ही आदानापैंक� अिधक असलेले आदानव�तू समूह  आह.े �यामळेु �याची िकंमत 
जा�त असणे आव�यक आहे, आिण एकाच समखच� रषेेवरील सव� िबंदूचंी एकूण िकंमत 
समान अस�याने, C 2 वरील सव� िबंदूचंी िकंमत C 1 वरील सव� िबंदूपें�ा जा�त आह.े 
आव�यक उ�पादन साठी I0 हा सम उ�पादन व�  आहे आिण जे�हा आदानिकंमती 
सकारा�मक असतात ते�हा या सम उ�पादन व�ावर समाधान असणे आव�यक आहे. 
सम�या I0 वरील िबंदू िनवड�याची आहे �याची िकंमत सवा�त कमी आह,े �हणजेच सवा�त 
कमी सम खच� रषेेवर आह.े या ि�थतीत  सवा�त कमी खचा�चे आदानसयंोजन z* आहे जेथे 
I0 ची �पिश�का C 2 आहे. C 1 सार�या खाल�या समखच� रषेासंह सयंोजनाचंी िकंमत z* 
पे�ा कमी असते परतं ु परुसेे उ�पादन तयार होत नाही: ते कमी सम उ�पादन व�ावर 
असतात. C 3 वर z 3 सार�या उ�च समखच� रषेेवरील सयंोजन उ�पादन मया�दा पूण� 
करतात परतं ु�याचंी िकंमत जा�त असते. 
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सम उ�पादन व�ाचा उतार हा z1 आिण z2 मधील तािं�क �ित�थापना�या सीमातं दराचा 
ऋण आहे आिण येथे िचि�त केले�या अंतग�त समाधानाम�ये, खच� कमी केला जातो जेथे 

  [३.७.३] 

आदानिकमत�चे गणुो�र सीमातं उ�पादना�ंया गणुो�रासारखे आहे. या अिभ�य��ची 
पनुर�चना के�याने उ�प�न िमळते 

                                    [३.७.४] 

खच� कमी कर�यासाठी आव�यक अट �हणून. आता f1 हे z1 चे सीमातं उ�पादन आहे: 
�या दराने y वाढतो तो z1 वाढतो आिण 1/f1 हा दर आहे �याने y वाढव�यासाठी z1 
वाढला पािहजे; हे अंदाजे z1 �या यिुनट्सची स�ंया आहे जे एका एककने y वाढव�यासाठी 
आव�यक आहे. p1 ही z1 �या अित�र� एकक ची िकंमत आह.े p1 गिुणले 1/f1 �हणजे 
z1 चे आदानवाढवून y चे उ�पादन एका एकक ने वाढव�याची  

िकंमत आह.े p2 /f2 चा अथ� समान आहे . आहे. जे�हा खच� कमी केला जातो ते�हा कंपनी 
z1 िकंवा z2 वाढवून y वाढिव�याम�ये उदासीन असते. 

एकूण खचा�वर होणारा प�रणाम सारखाच असतो जे इनपटुम�ये िभ�नता असते जेणेक�न 
एका एकक ने आऊटपटु वाढवता येते, जे�हा आदानचागं�या �कार े िनवडले जातात. p1 
/f1 =p2 /f2 = दीघ�कालीन सीमातं खच� हाउ�पादन स�ंथेसाठी अित�र� उ�पादन चा 
दीघ�कालीन सीमातं खच� आह:े y �या ��येक �तरासाठी खच� कमी केला जातो आिण सव� 
आदानबदलते असतात ते�हा y वाढतो ते�हा दर वाढतो.आता उ�पादन  काय��मता आिण 
तािं�क काय��मतेसह आपण  आिथ�क काय��मता सादर करत आहोत. आदानसयंोजन 
आिथ�क��्या काय��म असते जे�हा ते िदले�या उ�पादनाचा खच�  कमी करते. या तीन 
�कार�या काय��मते�या सबंंधाबं�ल �प� असणे मह�वाचे आहे: आिथ�क काय��मता 
तािं�क काय��मता दश�वते, जी उ�पादन  काय��मता दश�वते, परतं ु कोण�याही पर�पर 
सवंादाचा  प�रणाम होत नाही. 

खच� कमी कर�या�या सम�येम�ये लॅ��जची प�त [३.७.१] चे समाधान देईल 

y =f (z1 , ... , zn ) आदानिकंमती आिण तं��ानाब�ल�या आप�या  गिृहतकावंर, आपण 
हे देखील गहृीत ध� शकतो क� सव� आदान हे उपायाम�ये सकारा�मक �माणात वापरले 
जातात, तर [३.७.१] �ार े समाधानाचे िव�ेषण क� शकतो. Lagrange फलन पढुील 
�माणे तयार करणे 
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 [3.7.5] 

िकमान L साठी पिह�या �मांका�या अटी 

    [3.7.6] 

and by writing the conditions on zi as pi = λfi and dividing the ith 
condition by the jth we have the n-input extension of [3.7.3] 

आिण Zi  �या Pi fi असे िलह�न आिण  i thअटीला  j th  ने भाग�यास आप�याला 
n आदानाचा िव�तार (3.7.3) िमळते.   

     [3.7.7] 

लॅ��ज तं� वाप�न सव� आिथ�क सम�या�ंमाणेच, आपण λ ला आिथ�क अथ� लावू शकतो. 

λ चे इ�तम मू�य हा दर आहे �याने अवरोध मापदडं वाढव�यामळेु उि�� फलनाचे 
पया��ीकरण केलेले मू�य वाढते. [३.७.१] म�ये व�तिुन� फलन  �हणजे एकूण खच� आिण 

ि�थर मापदडं ह ेउ�पादन  आहे, �यामळेु λ चे इ�तम मू�य हे उ�पादन वाढ�यामळेु खच� 
वाढणारा दर आहे, �हणजे दीघ�कालीन सीमातं खच� (दीघ�कालीन सीमातं खच� ) जेणेक�न 

 

जेथे Cहे  ∑ pi zi चे िकमान मू�य आहे .खालील�माणे अटी िलह�न या �या�याचे समथ�न 
केले जाते . 

      
 [3.7.8] 

दोन- आदानाचंी मागील चचा� वाप�न   

३.८  खच� काय� 

[३.७.१] सोडवणार ेखच�-कमी करणार ेआदान�तर ह ेसशत� आदानमाग�या आहेत आिण 
आदाना�ंयािकमती आिण आव�यक उ�पादन पातळीचे फलन आहेत: 

z*i = zi ( p1 , ... , pn , y) = zi ( p, y) [3.8.1] 
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आदानमाग�या उ�पादन स�ंथे�या उ�पादन वर सशत� असतात �हणून उ�पादन स�ंथे�या  
आदानमाग�या�ंया सपूंण� �प�ीकरणाम�ये उ�पादन पातळी�या िनवडीचा िस�ातं समािव� 
करणे आव�यक आहे. आपण खच� कमी कर�यातून  िमळवलेले प�रणाम उ�पादन स�ंथे�या  
कोण�याही सपूंण� �ा�पाम�ये  वापरले जाऊ शकतात �यासाठी उ�पादन स�ंथे�या  
इ�तम उ�पादना�या उ�पादनाचा खच�  कमी करणे आव�यक आह.े 

खच� फलन उ�पादन स�ंथे�या  कमीत कमी खचा�शी सबंंिधत िकंमती आिण उ�पादनाशी 
सबंंिधत आहे:  

[३.८.२] 

उ�पादन स�ंथे�या  सशत� आदानमाग�यांवर आदानिकंमती आिण उ�पादन मधील 
बदला�ंया प�रणामामं�ये आिण �या�या कमी खचा�वर आ�हाला �वार�य आह.े z(p, y) 
�या [३.८.२] गणुधमा�मधून आिण C(p, y) �प�पणे सबंंिधत आहेत. 

िनिद�� उ�पादन y उ�पादनाचा खच�  कमी कर�याची उ�पादन स�ंथेची सम�या िविश� 
उपय�ुता पातळी �ा� कर�यासाठी आव�यक खच� कमी कर�या�या �ाहकां�या सम�येशी 
ल�णीय सारखीच आह.े खरचं, जर z ने उपभोग व�तू समूह , y  उपयोिगता , f(z) 
उपयोिगता फलन आिण p उपभोग व�तूं�या िकंमतीचा वे�टर / सिदश िकंवा प�रणाम व 
िदशा असणारी राशी दश�िवली  तर, [1] �ाहका�या खच� कमी कर�या�या सम�येशी समान 
असेल. याचा अथ� असा आहे क� आपण खच� कमी कर�या�या सम�येब�ल काढलेले 
प�रणाम थेट उ�पादन स�ंथे�या  खच� कमी कर�या�या सम�येवर पोहोचतात. फ� 
आव�यक आहे ते एक यो�य �रलेबिलंग आहे जेणेक�न िहि�सयन ऐवजी,  �ाहकाकंडून 
ि�थर उपयोिगता असणा�या व�तूंसाठी hi( p, u) ची मागणी करतो , आपण सशत� 
आदानमागणी zi ( p, y) चा सदंभ� देतो आिण खच� फलन m( ऐवजी p, u) आपण उ�पादन 
स�ंथे�या खच� फलन C( p, y) चा सदंभ� घेतो. 

येथे आपण उ�पादन स�ंथे�या  खच� काया��या सदंभा�त खच� काया��या काही गणुधमा�ची 
पनुराव�ृी करतो: 

(a) C( p, y) y म�ये वाढत आहे आिण p म�ये कमी होत नाही; 

(b) C( p, y) p म�ये रखेीय एकसधं आहे: C(kp, y)= kC(p, y); 

(c) C( p, y) p म�ये अखडं आिण अवतल / बिहव��  आह;े 

(d) शेफड�चा लेमा: ∂C(p, y)/∂pi = zi ( p, y). 

शेफड�चा लेमा �हणजे काय ? 

लेमा �हणतो िक “ जर खच� िकंवा खचा��या फलनाचा समव�ृी व� बिहव�� असेल तर 
िदले�या चागं�या पया�याचा खच� कमी करणारा िबंदू  ( i ) िकमतीसह अि�तीय  ( pi ) आह े
. क�पना अशी आह े िक बाजारातील व�तूं�या िकमती ल�ात घेता िविश� �तरावरील 
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उपयोिगता िमळिव�यासाठी िकमत कमी कर�यासाठी �ाहक ��येक व�तूची एक अि�तीय 
नगस�ंया खरदेी करले. 

आपण p आिण y �या िकमती�या काया�वर आिण सशत� आदानमाग�या�ंया आप�या  
िव�ेषणाम�ये या गणुधमा�चा �यापक वापर करतो.” 

आकृती 3.8.1. 

 

 खच� फलन उपय�ु आहे कारण �यात खच�-कमी करणा�या उ�पादन स�ंथे�या  
तं��ानाब�ल सव� आिथ�क��्या सबंंिधत मािहती असते. जर आ�हाला  खच� फलन मािहत 
असेल तर आपण शेफड��या लेमाचा वापर क�न कोण�याही उ�पादन y साठी िकंमत कमी 
करणार ेआदानव�तू समूह z(p, y) शोधू शकतो. अशा �कार ेआपण आदानसयंोगांचा सचं 
शोधू शकतो जो y तयार कर�यासाठी वापरला जाऊ शकतो आिण आ�हाला मािहत आह े
क� िकंमत कमी करणे हे सूिचत करते क� उ�पादनस�ंथा उ�पादन -काय��म आहे हा सचं y 
साठी सम उ�पादन व�ाचा उपसचं असणे आव�यक आहे. इतर आदान सयंोग असू 
शकतात जे y साठी सम उ�पादन व�ावर देखील आहेत परतं ु ते कोण�याही p वर खच� 
कमी करत नस�यामळेु ते आिथ�क��्या सबंंिधत नाहीत: कोणतीही िकंमत-कमी करणारी 
उ�पादनस�ंथा  कधीही �यांची िनवड करणार नाही.आकृती 3.8.1. एक िविच� तं��ान 
दाखवते �याम�ये आदानआव�यकता संच Z(y 0 )  गैर – बिहव��  आहे आिण गैर 
आिथ�क  �े� �रकामे नाही (सम उ�पादन व� �वाटंचे सकारा�मक उतार असलेले िवभाग 
ल�ात �याI(y 0 )). Isoquant I(y 0 ) हा Z(y 0 ) �या खाल�या सीमेचा सपूंण� भाग 
आहे. वाचकाने नकारा�मक उतार असले�या सम खच� रषेा रखेाटून तपासून पाहावे, 
सकारा�मक आदानिकमत�चा सामना करणारी कोणतीही खच�-कमी करणारी 
उ�पादनस�ंथा कधीही या िवभागामंधील आदानसयंोजनातून y 0 तयार करणे िनवडणार 
नाही.I (y 0) a िकंवा d �या उ�र-पूव�स िकंवा b आिण c दर�यान. सम उ�पादन 
व�ावरील असे िबंदू �यवहाय� आहेत परतं ुy 0 तयार क� इि�छणा�या खच�-कमी करणा�या 
उ�पादन स�ंथे�ार ेते कधीही िनवडले जाणार नाहीत.Aआिण B आिण c आिण डी मधील 
एकमेव आदानपया�य जे कधीही पािहले जाऊ शकतात. हे खच�-कमी करणा�या  उ�पादन 
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स�ंथेने केले�या आदानिनवडी सारखेच आहेत �यात Z(y0) अिधक छायािंकत �े�ांचा 
समावेश असले�या Z*(y 0) आदानआव�यकता सचंाला ज�म देणार े तं��ान आहे. 
अशा�कार,े जरी िकमती�या फलनाचे�ान आप�याला तं��ानाब�ल सव� काही सागंत 
नसले तरी, ते सव� मािहती देते जी िकंमत-कमी करणा�या कंप�यां�या �तीकृतीसाठी 
उपय�ु आहे. Z (y 0) नसला तरीही Z*(y 0) बिहव�� आहे हे ल�ात �या, जेणेक�न खच� 
कमी करणा�या कंप�यांना अध�-अवतल /बिहव��  उ�पादनफलनाचा सामना करावा लागतो 
असे गहृीत धर�यात सव�साधारणपणे कोणतेही नकुसान होणार नाही. 

आपण असे गहृीत धरले क� f(z) काटेकोरपणे अध�-अवतल �हणजे बिहव�� आहे आिण 
दोनदा सतत िभ�न आहे कारण ही गहृीतके आ�हाला पया��ीकरण  सम�याचंा अ�यास 
कर�यासाठी गिणतीय  प�ती वापर�यास स�म करतात. आपण खच� फलनाम�ये 
तं��ाना�या आिथ�क��्या संबंिधत वैिश�्यांचा साराशं देऊ शकतो आिण िकमती�या 
फलनाम�ये वर सूचीब� केले�या गणुधमा�पे�ा तं��ानावरील खूपच कमकुवत 
प�रि�थत�म�ये थेट खच�-कमी असणा�याआदानपया�याचें िव�ेषण कर�यासाठी 
Lagrangeanप�ती वापरणे आव�यक आहे. 

अ�पकालीन खच� कमी करणे 

जे�हा िनि�त आदानz2 �या समायोजनाम�ये अडचणी येतात ते�हा िदले�या उ�पादनाची 
िकंमत कमी कर�यासाठी (z1, z2) जोडी िनवडणे ही अ�प -कालीन खच� कमी कर�याची 
सम�या आहे. अ�प -कालीन खच� फलन  आिण सबंंिधत व� y आिण कमीत कमी 
खचा�मधील सबंंध दश�वतात आिण ते कमी कर�या�या सम�येतून घेतले जातात. z2 वरील 
मया�दाआिण �हणूनच अ�पकालीन खचा�चे काय�, िविवध �कारचे �व�प घेऊ शकतात). 

आपण असे गहृीत ध� क� मया�दा z2 ≤ z 02 या �व�पाची आह.े या कालावधीत 
उपल�ध असले�या z2 �या रकमेवर एक िनि�त मया�दा आहे परतं,ु आदानिवभा�य गहृीत 
धरले जात अस�याने, उ�पादनस�ंथा इि�छत अस�यास कमी वापरणे िनवडू शकते. ते 
कोण�या प�रि�थतीत िनवडायचे िकंवा नाही हे समोर आण�यासाठी, आपण खालील दोन 
ि�थत�चा िवचार करतो: 

उ�पादन स�ंथेला  z2 वर कोटा िकंवा रशेनचा सामना करावा लागतो आिण जा�तीत 
जा�त z 0 2 यिुनट्सपय�त खरदेी केले�या z2 �या यिुनट्ससाठी बाजारभाव p2 देते. z2 

ची सीमातं संधी खच�z2 ≤ z 0 2 साठी p2 आहे आिण z2 z 0 2 साठी �भावीपणे अनतं 
आहे. अ�प -कालीन ची एकूण िकंमत p1z1 p2z2 आह े आिण अ�प -कालीन  सम 
उ�पादन व� खच�  रषेानंा उतार आहे (सीमातं सधंी�या गणुो�राचे ऋण z2 <z 0 2 साठी 

─ p1 /p2 ची िकंमत. या �करणाचे एक उदाहरण असे असेल जेथे उ�पादन स�ंथेचा 
भाडेप�ी करारआहे �या अतंग�त ती z2 ची यिुनट्स काही ठरािवक कालावधीपय�त काहंी 
िनधा� �रत �माणात  भाड्याने देऊ शकते आिण ती ज े वापरते �यासाठीच पैसे देते . 
आदानहे िवभा�य गहृीत धरले जात अस�याने, याचा अथ� असा होतो क� ते वापर�यास 
मोकळे आहे आिण कमाल z 0 2 पे�ा कमी z2 साठी देय आहे. 
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B) उ�पादन स�ंथेने िनि�त आदानासाठी p2 z 0 2 दे�याचे करार केले आहते क� ते z 02 
पे�ा कमी वापरत आहेत िकंवा नाही. समत�ुयपणे, उ�पादन स�ंथेकडे  z2 चे z 0 2 
यिुनट्स असू शकतात आिण �यवहार खच� िकंवा बाजाराची अनपुि�थती उ�पादन स�ंथेला  
ते वाप� इि�छत नसलेली z2 ची यिुनट्स िवक�यापासून �ितबंिधत करते. �हणून, ि�थती 
(अ) �या िवपरीत, िनि�त आदानाचें  अि�त�व एक िनि�त िकंमत तयार करते. हे ि�थती  
(a) आिण (b) मधील फरकाचे सार आहे, आिण हे व�तिु�थती �ितिबंिबत करते क� 
'िनि�त आदान ', �हणजे जे जा�तीत जा�त वापरा�या अधीन आहे, �याला िनि�त िकंमत 
सूिचत कर�याची आव�यकता नाही - हे सव� अवलंबून असते सबंंिधत करारा�या 
�व�पावर �याम�ये  उ�पादन स�ंथेने �वेश केला आह.े येथे, अ�प  -कालीनची एकूण 
िकंमत p1z1+p2z 02 आहे, िजथे p1z1 एकूण चल खच� आहे आिण p2z 0 2 एकूण 
िनि�त िकंमत आहे. �मता पातळी z 0 2 �या खाली z2 मधील बदलामंळेु खचा�त 
कोणताही बदल होत नाही, z2 ची सीमातं सधंी खच� z2<z 0 2 साठी शू�य आहे, आिण 
z2 > z 0 2 साठी �भावीपणे अनतं  आहे ( यापढेु कोण�याही िकमतीला िमळू शकत नाही.  

ि�थती (a) आिण (b) साठी अ�प -कालीन खच�  व�ांची �य�ुप�ी आिण दीघ�कालीन खच� 
व� यां�याशी �यांचा सबंंध, आकृती  3.8.2 आिण 3.8.3 म�ये दश�िवला आहे. आकृती  
3.8.2 म�ये, व� EP प�ुहा िव�तारा�या मागा�चे �ितिनिध�व करतो – उतारा�या िकंमत 

रषेा�ंया �पिश�के�या िबंदूंचे �थान ─p1 /p2सम उ�पादन व�ासहEP �या बाजूने 
पडले�या िकंमत/उ�पादन जोड्या नतंर आकृती 3.8.3 म�ये दीघ�कालीन एकूण खच� व� 
�हणून िनद��के�या जातात. उ�पादन y 1,  सम उ�पादन व�  I1 शी सबंंिधत, आिण 
सबंंिधत िकमान िकंमत C 1, उ�पादन y 0, सम उ�पादन व�  I0 शी सबंंिधत, आिण 
�याची िकमान िकंमत C 0, आिण उ�पादन y 2 िकंमत C 2 सह आह े .आपण आता 
अ�पकालीन िव�ेषणाचा िवचार क�. 

आकृती/आकृती 3.8.2 
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Diagram3.8.3 

 

पिहली ि�थती (अ) �या. z2< z 0 2 साठी, z2 ची सीमातं सधंी खच� दीघ�काळासाठी 
समान आहे. उदाहरणाथ�, जर उ�पादन स�ंथेला  उ�पादन y 1 तयार करायचे  असेल तर 
�या�या खच�-कमी कर�या�या सम�येचे िनराकरण आकृतीम�ये पॉइंट z 1 आहे (िवतका�चे 
तपशील �ा). अशा�कार े अशा उ�पादनावर उ�पादनस�ंथा जा�तीत जा�त उपल�ध 
उ�पादनावर z 0 2 पे�ा कमी वापरणे िनवडेल . समान प�रणाम y 0 पय�त आिण समािव� 
सव� उ�पादनासाठी आहे, जो सम उ�पादन व�  I 0 शी सबंंिधत आहे. (प�ुहा, यिु�वाद 
�ा.) अशा �कार े ि�थती (अ) िबंदू z 0 पय�त आिण �यासह EP सह िव�ताराचा माग�  
एक�प होतो आिण उ�पादना�या सबंंिधत �ेणी क�हर करतो .आिण या ि�थतीत अ�प -
कालीन एकूण खच� व� दीघ� -कालीन एकूण खच� व�ाशी एक�प होतो.  

y 0 पे�ा जा�त उ�पादन साठी, EP �या बाजूने पढेु जा�यासाठी z2 > z 0 2 ची र�कम 
आव�यक आहे, जी उ�पादन स�ंथेसाठी अनपुल�ध आह.े उदाहरणाथ� , सम उ�पादन व� 
I2 शी सबंंिधत उ�पादन y 2 साठी z2 चे �माण आव�यक आहे जे आकृतीमधील िबंदू z 2 
चे सम�वय आह.े y2 तयार कर�यासाठी,  

उ�पादनस�ंथा z 0 2 �या �मतेसाठी िनि�त आदानवाप�न पॉइंट z 4 िनवडू शकते 
आिण z 2 पे�ा जा�त बदलते आदानz1 िनवडू शकते. 

हे असे आहे क� अशा उ�पादनात अ�पावधीत एकूण उ�पादन खच� दीघ�काळापे�ा जा�त 
असेल. पॉइटं z 4 आकृतीम�ये दश�िवले�या समखच�  रषेेवर C 4 आिण C 4>C2 वर 
ि�थत आह.े �हणून, आकृती  3.8.3 म�ये y0 पे�ा जा�त असले�या सव� उ�पादन साठी, 
अ�प -कालीन एकूण खच� दीघ�-काळा�या एकूण खचा�पे�ा जा�त आहे. z2 वरील �मतेची 
मया�दा बंधनकारक आहे आिण ��येक उ�पादन �तरा�या िनिम�तीसाठी इ�तम 
आदानसयंोजनापासून अ�पावधीतच िनघून जाते. 
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(b) बाबतीत, ल�ात ठेवा क� p2z 0 2 ही एक िनि�त िकंमत आहे आिण z2 ची सीमातं 
सधंी खच�  शू�य आहे. z2 िवभा�य अस�याने, आकृती 8 मधील िबंदू z 0 �या डावीकडील 
िव�तार पथ EP चा भाग अ�ाप उ�पादन स�ंथेसाठी उपल�ध आह,े परतं ुउ�पादनस�ंथा 
�यावर असणे िनवडणार नाही. उ�पादन स�ंथेचा िनवडलेला िव�तार माग� आता �ैितज रषेा 
z 0 2z 3 z 0 z 4 असेल. हे पाह�यासाठी, समजा उ�पादन स�ंथेला  सम उ�पादन व� 
I1 वर उ�पादन y 1 तयार कर�यासाठी पॉइंट z 1 िनवडायचा होता. I1 ते z 3 �या बाजूने 

हलवून, ते z1 चे �माण Δz1 ने कमी करते आिण �यामळेु p1Δz1 �या बरोबरीचा खच� 
वाचवते. Z2 �या वाढ�या वापरामळेु खचा�त कोणतीही सबंंिधत वाढ होत नाही कारण 
�याची सीमातं सधंी खच� शू�य आह:े z2 शी सबंंिधत सव� खच� िनि�त आहेत आिण 
वापरा�या पातळीनसुार बदलत नाहीत. �यामळेु कंपनीकडे असे न कर�याचा (तािं�क) 
पया�य असतानाही ते �मतेनसुार z2 वापर�यासाठी कंपनीला पैसे देते. 

हा यिु�वाद y 0 पय�त�या सव� उ�पादन वर पनुराव�ृी केला जाऊ शकतो. y 0 वरील 
उ�पादन साठी पूव�चा यिु�वाद प�ुहा धरला जातो - असे कोणतेही उ�पादन तयार 
कर�यासाठी z 0 2 पे�ा जा�त वापरले जाऊ शकत नाही. अशा �कार,े जर (b) सपूंण� 
अ�प -कालीन िव�ताराचा माग�  z 0 2 �ार े�ैितज रषेा असेल. 

ि�थती (b) म�ये अ�पकालीन एकूण खच� व�ासाठी याचे प�रणाम पाहणे सोपे आहे. y 0 
�या खाली असले�या सव� उ�पादनावर एकूण खच�, �मता मया�दा ल�ात घेता कमी केला 
असला तरी, दीघ�काळापे�ा जा�त आह.े शू�य उ�पादन वर िनि�त िकंमत p2z 0 2 
अजूनही भरणे आव�यक आहे, आिण आकृती  3.8.3 मधील अ�पकालीन एकूण खच� 
व�ाचा  OF हे अटकाव दश�वते. जसजसे उ�पादन  वाढते तसतसे अ�पकालीन एकूण 
खच�  हा दीघ�कालीन एकूण खच� �या वर आहे (C 3, आदानसयंोजन z 3 ची तलुना करा , 
C 1 in (आकृती   3.8.2) सह पण �या�याशी एक�प होते. y 0 वरील उ�पादनासाठी 
आदान सयंोजन अ�प काळात प�ुहा उप -इ�तम आह.े एकूण खच� दीघ�कालीन एकूण खच� 
व�ा�या वर आहे आिण तो तेथून ि�थरपणे वळतो . याचे करण असे िक उ�पादन 
�तरासाठी Y० िह िविश� उ�पादन पटली आहे .िक , �या�या गणुधमा�सह िन�ीत आदान 
पातळी Z०2 ��य�ातील उ�पादनासाठी इ�तम दीघ�कालीन Z2 �तर आहे . 

अशा�कार ेआपण िन�कष� काढतो क� जर (a) आदानमया�दा z2 ≤z 02 िद�यास, अ�प -
कालीन   एकूण खच� व� उ�पादन y 0 पय�त�या दीघ�कालीन एकूण खच� व�शी एक�प 
होतो (�या अि�तीय उ�पादन साठी z 0 2 आहे त�य इ�तम) आिण नतंर िच�.3.8.3 
म�ये दश�िवलेले अ�पकालीन एकूण खच� व� आह.े बाबतीत (b), दसुरीकडे अ�प -कालीन 
एकूण खच� व� सपूंण� अ�पकालीन एकूण खच� व� आह.े 

दीघ� - कालीन   आिण अ�प - कालीन खच� फलन  

उ�पादनाचे िदलेले �तर सा�य कर�यासाठी िकमान खच� �हणून खचा�चे फलन प�रभािषत 
केले जाते. जर उ�पादन स�ंथेला  �याचे काही घटक समायोिजत कर�याची परवानगी 
असेल तर उ�पादन स�ंथेला  �याचे उ�पादनाचे सव� घटक िकमान खचा�पासून समायोिजत 
कर�याची परवानगी िद�यास बह�तेकदा िकमान िकंमत�म�ये फरक करणे मह�वाचे असते. 
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आपण कमी कालावधीचा असा कालावधी  प�रभािषत केला आहे जेथे उ�पादनाचे काही 
घटक िनि�त �माणात वापरले जाणे आव�यक आह.े दीघ�काळात, सव� घटक बदलू 
शकतात. अ�प -कालीन खच� फलनाची  �या�या केवळ  िदले�याउ�पादना�या प�रवत�नीय 
घटकानंा समायोिजत क�न उ�पादनाची पातळी तयार कर�यासाठी िकमान खच� �हणून 
केली जाते .दीघ�कालीन खच� फलन उ�पादना�या सव� घटकानंा समायोिजत क�न, 
िदले�या उ�पादना�या पातळी�या उ�पादनाची िकमान िकंमत देते. 

समजा अ�पावधीत घटक 2 हा काही पूव�िनधा� �रत �तर x�2 वर िनि�त केला आह,े परतं ु
दीघ�काळात तो बदल�यास मोकळा आह.े नतंर अ�प -कालीन खच� फलना�ार ेप�रभािषत 
केले जाते 

 
सव�साधारणपणे अ�पावधीत उ�पादनाची y यिुनट्स तयार कर�यासाठी िकमान खच� 
उपल�ध असले�या िनि�त घटका�या रकमेवर आिण खचा�वर अवलंबून असेल. 

दोन घटका�ंया बाबतीत, ही सम�या सोडवणे सोपे आह:े आपण फ� x1 ची सवा�त लहान 

र�कम शोधतो जसे क� f(x1, x�2) = y. तथािप, उ�पादनाचे अनेक घटक जे 
अ�पावधीत प�रवत�नशील असतील तर खच�-कमीकरण सम�येम�ये अिधक िव�ततृ गणना 
समािव� असेल. 

घटक 1 साठी अ�प -कालीन घटक मागणी फलन  �हणजे घटक 1 ची र�कम जी खच� 
कमी करते. सव�साधारणपणे, ते घटका�ंया िकंमत�वर आिण िनि�त घटका�ंया �तरावंर 
देखील अवलंबून असेल, �हणून आपण अ�प -कालीन घटक  मागणी �हणून पढुील�माणे 
िलिहतो 

 
ही समीकरणे सागंतात िक , उदाहरणाथ� , जर इमारतीचा आकार अ�पावधीत िनि�त केला 
असेल, तर कंपनीने िदले�या िकंमत��या संचावर िकती कामगारानंा कामावर �यायचे आहे. 
आिण उ�पादन िनवड हे सामा�यत: इमारती�या आकारावर अवलंबून असेल. 

ल�ात �या क� अ�प -कालीन खच� फलना�या  �या�येनसुार 

 
हे फ� असे �हणते क� उ�पादन y उ�पादनाचा  िकमान खच�  ही आदानाचंी कमीत – कमी  
िकंमत- िनवड वापर�याशी सबंंिधत खच� आह.े हे �या�येनसुार खर ेआहे परतं ुअसे असले 
तरी उपय�ु ठरते. 

या उदाहरणातील दीघ�कालीन खचा�चे फलना�ार ेप�रभािषत केले आह े
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येथे दो�ही घटक बदल�यास म�ु आहेत. दीघ�कालीन खच� केवळ घटका�ंया िकंमत�सह 
उ�पादनस�ंथा उ�पादन क� इि�छत असले�या उ�पादना�या पातळीवर अवलंबून 
असतात. आपण दीघ� -कालीन खच� फलन c(y) �हणून िलिहतो आिण दीघ� -कालीन घटक 
मागणी पढुील�माणे िलिहतो 

x1 = x1(w1, w2, y) 

 x2 = x2(w1, w2, y). 

आपण दीघ� -कालीन खच� फलन  �हणनू देखील िलह� शकतो 

c(y) = w1x1(w1, w2, y) + w2x2(w1, w2, y). 

पूव��माणेच, हे फ� असे �हणते क� िकमान खच� �हणजे घटकाचंी िकंमत-कमीतकमी 
क�न आिण िनवडीचा  वापर क�न उ�पादन स�ंथेला करावे लागणार ेखच� होय . 

अ�प -कालीन आिण दीघ� -कालीन खच� फलनाम�ये म�ये एक मनोरजंक सबंंध आहे 
�याचा आपण पढुील �करणात  वापर क�. साधेपणासाठी, आपण असे समजू क� 
घटका�ंया िकंमती काही पूव�िनधा��रत �तरावंर िनि�त के�या आहेत आिण दीघ�कालीन 
घटका�ंया माग�या या�माणे िलह�. 

x1 = x1(y) 

x2 = x2(y). 

नतंर दीघ� -कालीन खच� फलन  असे देखील िलिहले जाऊ शकते 

c(y) = cs(y, x2(y)). 

हे खर ेका आह ेहे पाह�यासाठी, याचा अथ� काय आह ेयाचा िवचार करा. समीकरण असे 
सागंते क� जे�हा सव� घटक प�रवत�नीय असतात ते�हा िकमान खच� हा फ� िकमान खच� 
असतो जे�हा घटक 2 दीघ�कालीन खच� कमी करणा�या �तरावर िनि�त केला जातो. ह े
खालील�माणे आहे क� बदल�या घटकासाठी  दीघ�कालीन कमीत कमी  मागणी-िकंमत- 
िनवड-�ार ेिदली जाते 

x1(w1, w2, y) = xs1(w1, w2, x2(y), y) 

हे समीकरण असे सागंते क� दीघ�कालीन बदल�या घटकाचा खच� कमीत -कमी करणारी 
र�कम ही कंपनी अ�पावधीत िनवडेल ती अशी र�कम आहे— जी  िनि�त घटकाची दीघ�-
कालीन खच� कमी करणारी र�कम असेल. 

दीघ� -कालीन आिण अ�प -कालीनखच� व� 

आता आपण दीघ�कालीन खच� व� आिण अ�प - कालीन खच�  व� या�ंयातील सबंंधाचंा 
िवचार क� या. हे �प� आह ेक� दीघ�कालीन खच� व� कोण�याही अ�प - कालीन खच� 
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व�ा�ंया वरील बाजूस असू नये, कारण अ�प - कालीन खच� कमी कर�याची  सम�या ही 
दीघ�कालीन खच� कमी कर�या�या सम�येची मया�िदत आव�ृी आह.े 

c (y)= c (y, z(y)) असे दीघ�काळ चालणार ेखच� फलन  िलह�. येथे आपण घटक िकंमती 
गहृीत धर�यापासून  वगळ�या आहेत 

आपण गिृहत ध� क� ( )Z y हा एकाच िनि�त घटकाची मागणी कमी करणारा खच� आह,े 
तसेच y  हा उ�पादनाची एक िदलेली पटली आहे व ( )z z y   ही ही सबंंिधत 
दीघ�कालीन िनि�त मागणी आहे, अ�पकालीन खच� ( , )c y z  हा दीघ�कालीन 
खचा�इतकाच  , ( )c y z y  सव� पातळ�साठी मोठा असला पािहजे व अ�पकालीन खच� हा 
दीघ�कालीन खचा��या बरोबरीचा असणे आव�यक आह,े �हणून 

( , ) ( , ( ))c y z c y z y    . �यामळेु दीघ�कालीन व अ�पकालीन व� y  ला �पिश�का 
असले पािहज.े हे फ� िलफाफा व�ाचे भौिमितक िवधान आह.े दीघ�कालीन खच� व�ाचा 
उतार हा y  वर - 

 
परतं,ु Z  ही आउटपटु पातळीवर िनि�त घटकाचंी सव��म िन�वळ अस�याने, 
आप�याला खालील�माणे अट आव�यक आहे.  

 

�हणूनच y  वरील दीघ�कालीन सीमातं खच� हा  ,y z 
 अ�पकालीन सीमातं 

खच�बरोबर असला पािहज.े  

शेवटी, आपण ल�ात घेतो क� जर दीघ�-कालावधी आिण कमी कालावधीचे  खचा�चे व� 
�पिश�का असतील तर दीघ�-कालावधी आिण कमी कालावधीचे सरासरी िकमतीचे व� 
देखील �पिश�का असले पािहजेत. याचे िविश� आकृती3.8.4 म�ये �प� केले आहे. 

आकृती: 3.8.4 
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३.९  �� 

1. उ�पादन फलन प�रभािषत करा आिण कोब-ड�लस उ�पादन काया�वर चचा� करा. 

2. कोब-डगलस, पया�याची ि�थर लविचकता आिण �पातंरीत उ�पादन फलनाची चचा�  
करा. 

3. �ित�थापना�या लविचकतेवर �प�ीकरणा�मक टीप िलहा. 

4. �माणमधील फरका�ंया सकं�पनेची चचा� करा. 

5. आदान�माणातील फरकाचंी संक�पना �प� करा. 

6. खच� वाढव�या�या सकं�पनेची तपशीलवार चचा� करा 

7. दीघ�कालीन आिण कमी कालावधी�या खचा�चे फलन �प� करा. 

8. दीघ�कालीन आिण अ�प कालावधीतील खच� या�ंयातील सबंंधावर चचा� करा. 
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४ 
पुरवठा 

�करण रचना :  

४.०   उि�� े

४.१   ��तावना  

४.२   दीघ�कालीन परुवठा फलन  

४.३   परुवठा फलन  

४.४   नफा फलन  

४.५   दीघ�कालीन आिण अ�पकालीन नफा वाढवणे 

४.६   दीघ� आिण अ�प-मदुतीचा नफा वाढवणे या�ंयातील सबंंध 

४.७.  �� 

४.८   सदंभ�  

४.०  उि�� े

येथे आपण िशक�याचा �य�न क� 

 नफा वाढवणे आिण उ�पादनसं�थेचापरुवठा 

 दीघ�कालीन परुवठा फलन  

 परुवठा काय� 

 नफा काय� 

 दीघ� आिण अ�प कालावधीतील नफा वाढवणे यां�यातील संबंध 

४.१ ��तावना  

नफा वाढवणे हे उ�पादन स�ंथेचे एक मह�वाचे उि�� आह.े उ�पादन स�ंथेला  �याचा नफा 
वाढवायचा आहे. समायोजन खचा��या अि�त�वाचा अथ� असा आहे क�  उ�पादन स�ंथेने 
कोण�याही वेळी दोन �कारचे िनण�य घेतले पािहजेत: ितने स�या�या कालावधीत उ�पादन 
करणारी उ�पादन पातळी िनवडणे आव�यक आहे आिण भिव�यातील व�तूं�या  
उ�पादनाचंी योजना करणे आव�यक आहे. भिव�यातील उ�पादन ची ही योजना 
भिव�यातील आदान�तराचंा एक �म सूिचत करले आिण यामधून उ�पादन स�ंथे�या  
कृत�चा एक काय��म सूिचत करले, कालातंराने अंमलात आणला जाईल, वत�मान 



  

 

सू�म अथ�शा� I 
 

86 

कालावधीपासून, िनयोिजत भिव�यातील पातळीपय�त आदानपातळी वाढवणे िकंवा कमी 
करणे. . 

4.1.1: दीघ�कालीन नफा वाढवण े

उ�पादन स�ंथेची दीघ�कालीन िनण�य सम�या �हणजे नफा वाढव�यासाठी उ�पादन  आिण 

आदानसयंोजनाची योजना करणे, π, जेथे नफा महसूल आहे R =pyवजा िकंमत ∑pi zi , 
आिण p, pi या अन�ुमे y आिण zi �या िकमती आहेत. औपचा�रकपणे, सम�या अशी 
आहे: 

[४.१.१] 

ही सम�या दोन समत�ुय मागा�नी सधुारली जाऊ शकते: 

(a) कोण�याही उ�पादनासाठी, खच� कमी के�यािशवाय नफा वाढवला जाऊ शकत नाही. 
�हणून, आपण खच� कमी कर�या�या पूव��या िव�ेषणाचा वापर क� शकतो आिण तेथे 
�य�ुप�न केले�या C(p1 , p2 , y) दीघ� -कालीन खच� फलनासहकाय� क� शकतो. नफा 
वाढव�याची सम�या असू शकते 

�हणून �य� केले 

  [४.१.२] 

उ�पादनस�ंथा उ�पादन पातळी िनवडते जी ितचे �ा�ी फलन pyआिण खच� फलन C 
ल�ात घेऊन नफा वाढवते. 

दोन ट�पे पया��ीकरण  �ि�येने (िकंमत फलन िमळव�यासाठी खच� कमी करणे आिण नतंर 
महसूल आिण खच� फलना मधीलमधील फरक वाढवणे) अशा �कार े नफा वाढिव�याची 
सम�या एका िनण�य प�रवत�नीय सम�येवर कमी केली आहे. जसे आपण खाली पाहणार 
आहोत, हे िव�ेषण ब�यापैक� सोपे करते. 

(b) पया�यी भागीदार, आपण खालील�माणे सागूं शकतो: िकंमती सकारा�मक अस�याने 
नफा वाढिवणारी   कंपनी कधीही उ�पादन -अकाय��म मागा�ने उ�पािदत करणार नाही. जर 
y < f(z1 ,z2 )  असेल तर एकतर y लाz1 आिण z2 ि�थराकं वाढिवता येईल िकंवा एक 
िकंवा दोन आदाने य ि�थराकंाने कमी करता येतील .आिण नफा जा�तीत जा�त असू 
शकत नाही .  खूप नफा वाढवलेली सपूंण�ता उ�पादन मया�दा y=fz1 , z2 ) असे िलिहता 
येईल z1 आिणz 2 ची िनवड य ठरवीत अस�याने इथे फ� दोन �वतं� िनण�य चल आहेत 
.�यामळेु उ�पादनस�ंथेचा नफा वाढिव�याची सम�या आह.े  
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          [४.१.३जे�हा 
आपण उ�पादन स�ंथे�या आदानमाग�यावंर ल� क� ि�त क� इि�छतो ते�हा हा ��ीकोन 
(b) उपय�ु आहे. उ�पादन स�ंथे�या  उ�पादन  िनण�यावर जोर दे�यासाठी ��ीकोन (a) 
उपय�ु आहे. 

y �या सदंभा�त [४.१.२] भेद करणे y* साठी जा�तीत जा�त नफा फलन �दान 
कर�यासाठी �थम-दजा�ची ि�थती देते: 

   [4.1.4] 
 
Diagram 4.1.1 

 

नफा फलना�या आकारािवषयी काहीही गहृीत न धर�यामळेु, [४.१.४] जा�तीत जा�त 
उ�प�न िमळिव�यासाठी y* साठी आव�यक परतं ु परुशेी अट नाही. [४.१.४] 
आकृती.४.१.१ दाखिव�या�माणे �थािनक कमाल िकंवा िकमान  स�ंयेने समाधानी असू 
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शकते. एकूण खच�, महसूल आिण नफा काय� भाग (अ) म�ये आिण सीमातं खच�, महसूल 
आिण नफा आिण सरासरी खच� काय� भाग (ब) म�ये िनद��केली आहेत. 

आकृतीव�न �प� होते. 4.1.1(a) क� y* हा जागितक नफा वाढवणार े उ�पादन आहे 
आिण तो y* समाधानी आहे [4]. परतं ुइतर दोन उ�पादन  �तराचंा िवचार करा: y = y 1 

आिण y= 0. वर y = 0. dπ/dy = p ─ ∂C/∂y = 0 जेणेक�न [4] समाधानी असेल 
आिण न�यापासून हा �थािनक नफा जा�तीत जा�त आहे शेजार�या �यवहाय� 

उ�पादनापे�ा मोठे (नकुसान लहान आहे). y 1 वर, dπ/dy= 0 पण π िकमान आहे. 
आतील �थािनक कमाल आिण िकमान  (जे�हा y > 0) म�ये फरक कर�यासाठी दसुरी- 
�माकंाची अट आव�यक आहे: 

   [४.१.५] 

ही ि�थती y* वर समाधानी आहे परतं ुy 1 वर नाही, आिण �हणून अंतग�त िबंदू (y> 0) 
म�ये फरक करते जे [4] म�ये आव�यक ि�थती पूण� करतात परतं ुज ेिकमान िकंवा कमाल 
असू शकतात. अट [४.१.५] तथािप, y = ० वर लागू होत नाही. शू�य उ�पादन  ि�थती ही 
खरी �थािनक कमाल आहे कारण y = ० पासून y म�ये लहान परवानगीयो�य बदल 
(�हणजे वाढ) नफा कमी करतात (िच� 4.1.1 पहा. (a)) जरी दीघ�कालीन सीमातं खच� �या 
ट��यावर घसरत आह.े आम�याकडे एकािधक �थािनक इ�तम  आहेत आिण जागितक 
इ�तम केवळ �याचंी थेट तलुना क�न शोधले जाऊ शकते:y= ० वर याची तलुना y = y* 
नफा िकंवा तोटा याची  तलुना y = y* वर नफा िकंवा तोट्याशी करणे आव�यक आह.े 
आकृतीम�ये, y* �प�पणे �े� आहे, परतं ु व� अशा �कार े प�ुहा काढणे सोपे आहे क� 
एकूण खच� सव�� एकूण महसलुापे�ा जा�त आहे आिण �या अंतग�त नफा जा�तीत जा�त 
केला जातो (तोटा कमी केला जातो) तो y = 0 पे�ा कमी आह.े . 

४.२  दीघ�कालीन पुरवठा फलन  

नफा वाढवणारी कंपनी ितचे आदानआिण उ�पादन  दो�ही िनवडते जेणेक�न ती जा�तीत 
जा�त आिथ�क नफा िमळवेल. अंतिन�िहत �ि�या पाह�यासाठी, उ�पादन िव��तून 
िमळालेला महसूल आिण �या�या उ�पादन �ि�येत होणारा खच� यातील फरक �हणून 
न�यापासून स�ुवात क�या. 

तर, π = TR (q) – TC (q), 

 = p(q)q – TC (q). 

π वाढव�यासाठी, आपण q �या सदंभा�त वेगळे आहोत जेणेक�न MR = MC. 

दसु�या �माकंाची अट आव�यक आह े
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�हणजे, सीमातं नफा q �या इ�तम �तरावर कमी होत असावा. 

नफा वाढवण े आिण आदानमागणी: आ�ापय�त आपण िदले�या उ�पादन  �तराव�न 
नफा वाढव�या�या उ�पादन स�ंथे�या  िनण�याचा िवचार केला आहे. उ�पादन  पातळी 
�वतः उ�पादन फलना�ारिेनवडले�या आदाना�ंारिेनधा��रत केली जात अस�याने, q = f 
(K, L) �हणा, नफा वाढव�यासाठी आदानसमािव� करणे यो�य वाटते. तर, आपण िलिहतो 

π (K, L) = pq – TC (q) 

= pf(K, L) - (rK + wL). 

�यामळेु नफा वाढव�याचे काय�  हा भाडंवल आिण �म िनिव�ाचें यो�य �तर िनवड�याची 
उ�पादन स�ंथेची िनण�य सम�या आह.े आपण असे गहृीत ध�या क� उ�पादक हा िकंमत 
घेणारा आहे जेणेक�न उ�पादन  आिण आदानिकंमती जा�तीतजा�त सम�येचे मापदडं 
आहेत. 

कमाल (जा�तीत जा�त) सम�ये�या पिह�या �माकंा�या अटी �माणे : 

 
वरील दोन समीकरणे सोडिवली असता : 

 
कमाल (जा�तीत जा�त) सम�ये�या दसु�या �माकंा�या अटी अशा�कार े पूण� करणे 
आव�यक आहे क� :  

 

४.३  पुरवठा फलन  

परुवठा फलन उ�पादन स�ंथे�ार े �या�या उ�पादनासाठी तसेच आदानखचा�साठी िविवध 
िकमत�वर उ�पािदत उ�पादनाचे �माण दश�वते. अशा�कार,े नफा वाढिव�या�या पिह�या 
�मा�या ि�थतीपासून, आपण p, r आिण w  मापदडंा�या  इ�तम आदान फलनासाठी 
िनराकरण करतो. तर 

K* = K* (p, r, w) आिण 
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L* = L* (p, r, w), नफा-जा�तीत जा�त उ�पादन (q* )िनवड�यासाठी हे आदानउ�पादन 
q = f(K, L) म�ये समािव� केले जाऊ शकतात. तर, 

q* = f(K*, L*) 

= f [K* (p, r, w), 

L* (p, r, w,)] = q* (p, r, w) 

अशा �कार,े नफा फलन  दश�िवते क� उ�पादन स�ंथेचा नफा बाजारभाव, p, r आिण w वर 
अवलंबून असतो. न�याचे फलन ल�ात घेऊन आपण उ�पादन स�ंथेसाठी परुवठा फलन 
�ा� क�. अंतिन�िहत तक�  समजून घे�यासाठी, एकाच आदाना�ंारउे�पािदत एकल 
उ�पादना�या ि�थतीचा  िवचार करा.  

π = pf (x) – wx, the FOC is 

      

 [4.3.1a] 

घटक मागणी फलन x(p, w) ने FOC पूण� करणे आव�यक आह.े �हणून, आपण नफा 
फलन असे िलिहतो 

π (p, w) = pf (x(p, w)) – wx(p, w) 

नफा फलनाला w पासून वेगळे केले असता, आप�याला खालील समीकरण िमळेल.   

 

 (4.3.1a) �या ऐवजी आप�याला खालील�माणे समीकरण िमळेल. 

        [4.3.2a] 

वजा िच�ह सूिचत करते क� आदानाचंी िकंमत वाढ�याने नफा कमी होतो. वरील 
समीकरणाकडे परत या आिण पहा क� आदानिकंमतीतील बदलाचे बदलले�या न�यावर 
दोन भाग-�भाव आहेत. �थम, वाढ�या न�याचा थेट प�रणाम होतो कारण कंपनी समान 
पातळीवर उ�पादन करत असतानाही िकमतीत वाढ होते. दसुर े �हणज,े वाढले�या 
उ�पादन  िकमतीमळेु अ��य� प�रणाम होतो; उ�पादनस�ंथा �या�या उ�पादनाची पातळी 
थोड्या �माणात बदल�यासाठी हलवते. तथािप, उ�पादन मधील असीम बदलामळेु न�यात 
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होणारा बदल शू�य असणे आव�यक आहे कारण उ�पादन आधीच नफा वाढव�या�या 
पातळीवर आहे. 

हॉटेिलंग ले�मा: समीकरण (4.3.2a) हे हॉटेिलंग ले�मा म�ये वापर�या जाणा�या प�तीशी 
सबंंिधत असू शकते जे कंपनीचे िन�वळ परुवठा फलन नफा फलनामधून वेगळे क�न 
िमळवते. चागं�या iसाठी yi(p) हे उ�पादन स�ंथेचे िन�वळ परुवठा फलन असू �ा. मग( 
हॉटेिलंग ले�मा �हणजे काय ? )हा सू�म अथ�शा�ाचा प�रणाम आहे जो उ�पादका�या 
जा�तीत जा�त न�याशी चागं�या व�तूं�या परुवठ्याशी सबंंिधत आहे. हे �थम हेरॉ�ड 
हॉटेिलंगने दाखवून िदले . �यात असे �हटले आहे िक िकमतीतील वाढी�या सदंभा�त 
न�यात जा�तीत जा�त वाढ हो�याचा दर हा चागं�या व�तूं�या िन�वळ परुवठ्याइतका 
असतो .) 

 

�य�ुप�न अि�त�वात आहे असे गिृहत ध� व  pi > 0 आहे, असे समजू. 

दीघ�कालीन पुरवठा फलन i जे�हा  y*= 0 अटी 4.1.4 व 4.1.5 �हणजेच. 

                               [4.1.4]         

आिण  

                                        [4.1.5] 

एक प�रिचत �या�या िदली जाऊ शकते. अट [४] सागंते क� y* वर नफा वाढव�यासाठी हे 
आव�यक आहे क� उ�पादनामधील एक छोटासा बदल खचा�त िततकाच भर घालेल 
िजतका तो महसूल वाढवतो. सीमातं महसूल (जो �पधा��मक बाजारपेठेतील उ�पादना�या 
िकमतीएवढा असतो) सीमातं िकमती�या समान असणे आव�यक आह.े प�रि�थती [५] y* 
वर उ�पादनासह सीमातं खच� वाढत जाणे आव�यक आह े जेणेक�न सीमातं खच� व� 
िकंमत रषेा (�पधा��मक उ�पादन स�ंथेची सीमातं कमाई व�) खालून कमी करले. 
िकमती�या बरोबरीने सीमातं खच� होईपय�त उ�पादनस�ंथा ित�या सीमातं िकमती�या 
व�ाकार बाजूने पढेु जाऊन नफा वाढवते. 

 �हणून आकृती 4.1.1 दश�िवते क�, उ�पादनस�ंथा �या�या दीघ�कालीन सीमातं खच� व� 
बाजूने हलवून �या�या उ�पादना�या िकमतीत वाढ कर�यास �ितसाद देते जसे िक िकंमत 
दीघ�कालीन सरासरी खचा�पे�ा जा�त असेल. �यामळेु दीघ�कालीन सरासरी खचा�वरील 
दीघ�कालीन सीमातं खच� व�ाचा भाग  �पधा��मक उ�पादन स�ंथेचा दीघ�कालीन परुवठा 
व� आह.े 
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अिधक औपचा�रकपणे, �थम-दजा�ची ची ि�थती 

[४.१.६] 

हे y*, p, p1 आिण p2 चे एक अंतिन�िहत फलन आह े ज े �पधा��मक उ�पादन स�ंथेचे 
दीघ�कालीन परुवठा फलन   दे�यासाठी िनराकरण केले जाऊ शकते: 

        
 [4.1.7] 

जे�हा p वाढतो ते�हा उ�पादनस�ंथा y* वाढवते ही व�तिु�थती आकृती 4.1.1 मधून �प� 
आहे परतं ुतलुना�मक ि�थर प�त वाप�न हे �दिश�त करणे बोध�द आहे. अ�य� फलन 
�मेय [६] ला लागू के�याने िमळते 

  [4.1.8] 

(दुस�या �माची ि�थती [४.१.५] आव�यक आह ेक� πyy = ─ Cyy<0.) 

उ�पादन स�ंथेचा दीघ�कालीन परुवठा िनण�य �या�या िकमती�या प�रि�थतीवर देखील 
अवलंबून असेल आिण आकृती  4.1.1आदानिकंमत�म�ये कोणताही बदल दश�िवते िकंवा 
�याचे तं��ान जे �या�या दीघ�कालीन सीमातं खचा�त वाढ करते, कोण�याही िदले�या 
उ�पादन िकमतीवर परुवलेले उ�पादन  कमी करले: दीघ�काळात उ�पादन स�ंथेचा परुवठा 
व� वर�या िदशेने सरकलेला असेल. 

प�ुहा, [6] वर अ�य� फलन   �मेय लागू के�याने िमळते 

      
 [4.1.9] 

जेथे Cypi = ∂Cy /∂pi हा दीघ�कालीन सीमातं खचा�वर आदानi�या िकमतीतील वाढीचा 
प�रणाम आहे. आदानiसामा�य िकंवा �ितगामी अस�यामळेु Cypiसकारा�मक िकंवा 
नकारा�मक आहे, iसामा�य िकंवा �ितगामी अस�यामुळे आदानi�या िकमतीत वाढ 
झा�याने उ�पादन स�ंथेचे उ�पादन कमी िकंवा वाढलेले िदसते. 

उ�पादन स�ंथेचे इ�तम y* शू�य आहे जर p हा िकमान दीघ�कालीन सरासरी खच� 
दीघ�कालीन सरासरी  खच� िमिनटापे�ा कमी असेल �यावर ते उ�पादन क� शकते. 
उ�पादनस�ंथा y* = 0 जर p <दीघ�कालीन सरासरी  खच� िमिनट सेट क�न �याचा 
जा�तीत जा�त नफा (शू�य) कमावते. आकृती  11(b) म�ये p 0 पे�ा कमी अपेि�त 
िकमतीमळेु उ�पादनस�ंथा पढुील काळात उ�पादन थाबंव�याची योजना करले कारण p 0 
ही सवा�त कमी िकंमत आहे �यावर दीघ�कालीन सरासरी खच� क�हर केले जाऊ शकते. 
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इ�तम उ�पादन  शू�य अस�याची श�यता �हणजे उ�पादन स�ंथे�या  तलुना�मक ि�थर 
�ितसादानंा पा�ता आव�यक आहे. उ�पादन स�ंथेचा दीघ�काळ परुवठा व�  हा p 
<दीघ�कालीन सरासरी  खच� min साठी उभा अ� (काहीही परुवलेला नाही) आहे आिण p 
>दीघ�कालीन सरासरी खचा�साठी �याचा दीघ�कालीन सीमातं खच� व� आह.े जर उ�पादन 
स�ंथेकडे  U-आकाराचा दीघ�कालीन सरासरी  खच� व� असेल तर �याचा परुवठा व� p 0 
= दीघ�कालीन सरासरी  खच� खिंडत होईल. p 0 = दीघ�कालीन सरासरी खच� min वर y* 
= 0 िकंवा दीघ�कालीन सरासरी खच�कमीत कमी केले�या उ�पादनाम�ये उ�पादनस�ंथा 
उदासीन असेल.   

४.४  नफा फलन  

जे�हा एखादी व�तू िकंवा सेवा िकंमतीला िवकली जाते ते�हा जी र�कम िमळते �याला �ा�ी  
�हणतात. व�तू िकंवा सेवा िवक�यासाठी जी र�कम खच� केली जाते �याला खच� �हणून 
सबंोधले जाते. नफा�ा�ी आिण खचा�तील फरक आह.े 

नफा फलन हे सबंंध खच� फलन आिण �ा�ी फलन घेऊन उ�पािदत फरक दश�वते. नफा 
फलनाचा आलेख कमाई आिण खच� याचें सव��म सयंोजन दश�वू शकतो �यामळेु जा�तीत 
जा�त नफा िनमा�ण केला जाऊ शकतो. याला पया��ीकरण असे  �हणतात. 

�ा�ी फलनामधून खच� फलन वजा क�न नफा फलन  शोधता येतो. नफा P(x), महसूल 
R(x), िकंमत C(x) आिण x �हणून िवकले�या व�तूंची स�ंया �हणून दश�वू �ा. नतंर नफा 
फलन P(x) = R(x0 - C(x) असे िलिहले आहे. 

P(x) ला नफा फलनाचे�ितिनिध�व क� �ा. R(x) ला महसूल फलनाचे�ितिनिध�व क� 
�ा. C(x) ला खच� फलनाचे �ितिनिध�व क� �ा. नतंर P(x) = R(x) - C(x). 

नफा फलन हे फलन  आहे जे कमाईसाठी खच� वजा क�न �य�ुप�न केले�या न�याचे 
�ितिनिध�व करते. नफा फलनाचा ए�स- छेदनिबंदू  हा फलनाचा  समछेदन पॉइंट आह.े ह े
दश�िवते क� उ�पादना�या िनिम�तीसाठी िकती पैसे खच� केले जातात ते व�तू िकंवा सेवा 
िवक�यासाठी िमळाले�या रकमेइतकेच असतात.  नफा फलनाम�ये सव� सकारा�मक 
स�ंया�ंया सचंासाठी काय��े�  असते परतं ु �याम�ये नकारा�मक स�ंयाचंा समावेश 
असलेली �ेणी असू शकते. 

नफा फलन रखेीय िकंवा अरखेीय  असू शकते. नफा फलन  महसूल आिण िकमती�या 
फलनाम�ये सादर केले�या दर आिण प�रवत�नीय �माणांवर अवलंबून असते. कधीकधी या 
िभ�न �माणामं�ये अरखेीय  सबंंध असतात. 

एक कंपनी ��येक� 50 �पयानंा सिप�ल िवकते. सिप�ल बनव�यासाठी ��येक� 35 �पये 
खच� येतो. x ला सिप�लाचंी सं�या दश�वू. नतंर महसूल फलन   R(x) = 0.50x ने दश�वले 
जाते. खच� फलन C(x) = 0.35x ने दश�िवले जाते. कंपनीचा नफा P(x) = 0.50x - 0.35x 
= 0.15x �हणून दश�िवला जाऊ शकतो. 
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नफा फलन : 

िन�वळ उ�पादन सिदश ( प�रणाम व िदशा दश�िवणारी राशी )y* जे उ�पादन स�ंथे�या  
नफा वाढव�या�या सम�येचे िनराकरण करते [*] ह ेिकंमत सिदश p: y* = y(p) चे फलन 
आहे आिण उ�पादन स�ंथेचा जा�तीत जा�त नफा देखील आहे. येथे आह े

. 

     [4.4.1] 

नफा फलन ∏(p) म�ये अनेक गणुधम� आहेत जे िकमतीतील बदलानंा उ�पादन स�ंथे�या  
�ितसादाब�ल अंदाज काढ�यासाठी उपय�ु आहेत. 

(a) ∏ (p) जर उ�पादनस�ंथा व�तू i (yi (p) > 0) परुवत असेल तर pi म�ये वाढ होत 
आहे आिण जर व�तू i हा उ�पादन स�ंथे�ार े वापरलेले आदान असेल तर  चागंली 
iउ�पादन स�ंथे�ार ेवापरलेले आदानअसेल तर pi म�ये घट होत आहे. (yi (p) < 0). t 
कंप�यानंा ते िवकत असले�या व�तूं�या िकमती वाढव�याने चागंले बनवले जातात आिण 
�यानंी खरदेी केले�या व�तूं�या िकमती वाढ�याने ते अिधक वाईट होतात. 

(b) ∏ (p) p म�ये रखेीय एकसधं आह:े ह ेया व�तिु�थतीव�न पढेु आले आहे क� जर 

y(p) p वर नफा वाढवत असेल तर ते �यवहाय� आहे [ y(p) ∈ PS] आिण समाधानी आह े

 [४.४.२] 

 [४.४.३] 

अशा�कार ेy(p) ही िकंमत tpवर इ�तम आहे आिण tpिकमतीवर नफा आह े

 

समीकरण [४.४.३] हे देखील सूिचत करते क� उ�पादनस�ंथेचे इ�तम िन�वळ उ�पादन 
व�तू समूह  िकमत�मधील समान �माणात बदलामंळेु �भािवत होत नाही: उ�पादनस�ंथेची 
िन�वळ परुवठा काय� िकमत�म�ये ० अंश एकसमान आहेत: 

yi (tp) = yi (p) [4.4.4] 

(a) ∏ (p) p म�ये बिहव�� आह:े 

परुावा �ाहका�या खचा�ची िकंवा खचा�ची काय��णाली �थािपत कर�यासाठी वापर�या 

जाणा�या समान आहे. t ∈[0, 1] साठी p 0, p 1 आिण p� = tp0 + (1─ t) p 1 हे तीन 
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मू�य सिदश िवचारात �या. उ�पादन सिदशची  �या�या [४.४.२] वापरणे जे p वर नफा 
वाढवते 

[४.४.५] 

नफा फलन  [४.४.१] ची �या�या वाप�न, [४.४.५] मधील पिह�या असमानतेची डावी 
बाजू दसु�याम�ये डावीकडे जोडून आिण �याच�माणे उज�या बाजूसाठी 

[४.४.६] 

जे ∏(p) ची बिहव��ता �थािपत करते. शेफड��या लेमाची �थापना कर�यासाठी वापर�या 
जाणा�या कलम 6B �या य�ु�वादाशी जळुवून घेऊन आपण हे िस� क� शकतो .  

ड) हॉटेिलंगचा लेमा :  ( ) / ( )ip Pi y p     

आता आपण हे खालील फलना�ार ेिस� क�या. 0 0( , ) ( ) ( ) 0G p p p py p     हे 
नकारा�मक असू शकत नाही. कारण 0( )y p  चा 0p  �ा िबंदूवर जा�तीत जा�त नफा 
आहे आिण तो p  वर जा�त नफा देऊ शकत नाही कारण ( )y p  चा p  वर जा�तीत 
जा�त नफा आहे व �यामळेु ( ) ( )p py p   हा जा�तीत जा�त नफा िमळतो. 

जसे क� 0p p  (िजथे 0 0,p p  ) वर p �या सदंभा�त G  चे मू�य कमी आह,े �यामळेु 

ip  वर �याचे आंिशक �य�ुप�न हे शू�य असले पािहज.े 

 [4.4.7] 
 
आिण जे�हा क� 0 0( ) ( )i p yi p   सव� 0p  साठी खर ेआहे; हॉटेिलंगचा लेमा झाला 
आहे.     

        [4.4.8] 

जे�हा चागंले iउ�पादन  असते ते�हा हा प�रणाम िवभाग A मधील िसगंल-उ�पादन उ�पादन 
स�ंथे�या  िवशेष ि�थतीत  �ा� झाले�या िनकालाची प�ुी करतो जेथे उ�पादन चा परुवठा 
व� सकारा�मकपणे उतार होता. जे�हा चागंला iआदानअसतो ते�हा �या�या िकमतीत वाढ 
झा�याने उ�पादनस�ंथा �याचा कमी वापर करते (जर yi< 0 असेल तर yiमधील वाढ 
आदाना�ंयावापरात घट हो�याशी सबंंिधत असेल). अशा �कार े आदानासंाठी उ�पादन 
स�ंथेची मागणी व� कधीही सकारा�मक उताराचा  होऊ शकत नाही. आपण शेफड�चा 
लेमा हे दाखव�यासाठी वापरला क� िदले�या उ�पादन  �तरावर आदानाचंी  मागणी 
�या�या िकमतीत वाढ क�न वाढवता येत नाही, �हणजे �वतःचा िकंमत �ित�थापन �भाव 
न होता. सकारा�मक. हॉटेिलंगचा लेमा वाप�न येथे िमळालेला िनकाल अिधक शि�शाली 
आहे कारण तो �ित�थापन �भाव आिण आदानिकंमतीतील बदल सामा�यत: उ�पादन 
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स�ंथेचे जा�तीत जा�त उ�पादन तसेच (उ�पादन  �भाव) बदलेल ह ेदो�ही ल�ात घेते. 
आदाना�ंयामागणीत आणखी बदल होतो .जर उ�पादन स�ंथेचे तं��ान असे सूिचत करते 
क� नफा फलन सतत दोनदा िभ�न नसतो तर आपण िकंमतीतील बदला�ंया 
�ितसादाब�ल अंदाज लाव�यासाठी नफा-जा�तीत जा�त िन�वळ उ�पादन सिदश y(p) 
ची �या�या [2] वाप� शकतो. p 0 आिण p 1 हे दोन िकमतीचे सिदश असू �ा आिण y( p 
0 ) आिण y ( p 1 ) हे सबंंिधत नफा-जा�तीत जा�त उ�पादन सिदश  असू �ा. मग 
�या�या पासून [4.4.2] 

[4.4.9 &10] 

Adding [4.4.9] and [4.4.10] gives 

   
 [4.4.11] 

जी नफा वाढव�याची मूलभूत असमानता आहे. 

[४.४.११] हा एक मजबूत प�रणाम आहे कारण केवळ उ�पादन स�ंथे�या नफा 
वाढिव�या�या सम�येला सव� p साठी एक उपाय (अप�रहाय�पणे अि�तीय नाही) असणे 
आव�यक आहे जेणेक�न नफा फलन चागं�या �कार ेप�रभािषत केले जाईल. ह ेआव�यक 
नाही क� न�याचे फलन िभ�न असावे. [४.४.११] �हणते क� िकंमतीतील उ�पादनाची 

बेरीज आिण िन�वळ परुवठ्यात बदल होतो ∑∆pi∆yiगैर-नकारा�मक असणे आव�यक 
आहे आिण नफा वाढव�या�या गहृीतकाची चाचणी घे�यासाठी वापरला जाऊ शकतो. फ� 
एक िकंमत बदल�यास, [4.4.11] पय�त कमी होते 

  [४.४.१२] 

जे आप�या आधी�या िन�कषा�ची प�ुी करते, हॉटेिलंगचा  लेमा आिण ∏(p) �या 
बिहव��ता�ार ेपोहोचले, जर i या  चागं�या व�तू�या  िकमतीत वाढ होत असेल आिण iजर 
हे उ�पादन  असेल तर उ�पादन स�ंथा अशा  चागं�या व�तूचा  परुवठा कमी करत नाही 
आिण जर व�तू iजर उ�पादन स�ंथेचे आदान असेल तर मागणी वाढवू नका कारणते एक 
आदानआहे. 

समजा एखा�ा उ�पादन स�ंथेला �पधा��मक घटक आिण व�तूं�या बाजारपेठाचंा सामना 
करावा लागतो . �यानतंर उ�पादन स�ंथे�या नफा वाढिव�या�या सम�येचे पया�यी 
स�ुीकरण पढेु िदले आहे .  

Max pf ( k,l)-rk – wl. 

ल�ात �या िक या ि�थतीत आपण असे गहृीत धरतो िक उ�पादन स�ंथेकडे िदलेले 
तं��ान आहे.आिण घटक व व�तूं�या िकमती दश�िवतात . उ�पादन स�ंथेची सम�या िह 



 

 

परुवठा 

 

97 

भाडंवल – �म सयंोजन शोधणे िह आहे ,जे pf ( k, l ) �ार ेिदलेली �ा�ी आिण rk +wl 
�ार ेिदलेला एकूण खच� या�ंयातील फरक वाढिवते . 

िह एक अिनयिं�त बह�िवध पया��ीकरण सम�या आहे . �हणून आ�ही ते मानक पया��ीकरण 
तं�ा�ार ेसोडिवतो .सम�ये�या पिह�या �माकंा�या अटी खालील�माणे िद�या आहेत . 

             ( l ):  pfi ( k*, l* )= w 

( w ) :    pfk ( k*,l* )  = r 

आिण उपाय �हणजे घटक मागणी फालानाचा सचं होय . 

( l * ) : = l* ( w,r,p,) 

( k* )  = ( w, r, p ) 

आिण अट��या अधीन राह�न घटक मागणी फलनाचासंच हा फ� घटक िकमती “w “  
आिण“r”आिण व�तूं�या िकमती “ p “  वर अवलंबून असतात .नफा वाढिव�या�या या 
समीकरणात उ�पादन स�ंथा �ा�ी आिण खच� या�ंयातील फरक जा�तीत कर�यासाठी 
उ�पादन घटकाचें सव��म सयंोजन िनवडते .�माण िनण�य हा सम�ये�या वरील 
समीकरणात अंतिन�िहत आहे. करण इ�तम उ�पादन फ� समान आहे ........ 

Y* ( w,r,p )= f ( k * ( w,r, p ) , l * ( w, r, p ). 

नफा फलन  

४.५  दीघ�कालीन आिण अ�पकालीन नफा वाढवणे 

दीघ�कालीन नफा वाढवणे या �करणात आधीच �प� केले आह.े आता आपण अ�पकालीन 
नफा वाढिव�या�या ि�थतीचा  अ�यास क� आिण चचा� क�. 

अ�पकालीन नफा वाढवण:े 

उ�पादन स�ंथेची अ�प -कालीन सम�या स�या�या कालावधीसाठी उ�पादन  आिण 
आदानपातळी िनवडणे आहे �यामळेु �याचा वत�मान कालावधीचा नफा जा�तीत जा�त 
होतो, कारण  आदाना�ंया समायोजनाम�ये काही अडचणी आहेत. कोण�याही िदले�या 
उ�पादन  �तरासाठी खच� कमी कर�यासाठी आदान  िनवडले जात अस�याने, चालू 
कालावधीचे उ�पादन  िनवड�यासाठी सम�या कमी केली जाऊ शकते, y, महसूल आिण 
अ�प- कालीन खचा�तील फरक वाढव�यासाठी: 

[४.५.१] 

जेथे z2 �या समायोजनावरील मया�दा z2 �या वापरावरील वरची मया�दा मानली जाते 
आिण  उ�पादन स�ंथेने वापराचा िवचार न करता z 0 2 यिुनट्ससाठी पैसे �ावे लागतील. 
(उ�पादन स�ंथे�या अ�प -कालीन खच� फलनवरील  टीप आिण आकृती 8 आिण 9 पहा.) 
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या सम�येसाठी �थम- आिण ि�तीय-�म ि�थती [दीघ�काळ नफा वाढिव�याचे समीकरण 4 

आिण 5] �माणेच आहे. उ�पादनस�ंथा एकतर उ�पादन करले जेथे p = ∂S/∂y = 
अ�पकालीन सीमातं खच� आिण जेथे अ�पकालीन सीमातं खच� व� �ैितज िकंमत रषेा 
खालून कापते; िकंवा सव� सकारा�मक उ�पादनावर िकंमत अ�पकालीन सरासरी सधंी खच� 
(सरासरी चल खच�) पे�ा कमी अस�यास उ�पादनस�ंथा काहीही उ�पादन करणार नाही. 

आकृती4.5.1 आकृती 4.5.2. 

 

कमीत कमी सरासरी बदलता खच� ओलाडंला तरीही, अ�प कालावधीत न�याची कमाल 
पातळी नकारा�मक असू शकते. आकृती  4.5.1 म�ये, उदाहरणाथ�, जे आकृती  4.5.2 वर 
आधा�रत आहे, िनि�त खच� ( p2z 0 2 ) क�हर न के�यामळेु p < SACअस�यास 
उ�पादनस�ंथा तोटा करते. जर p सरासरी बदलता खच� पे�ा कमी असेल तर 
उ�पादनस�ंथा y = 0 �थािपत  करले कारण सकारा�मक y चा अथ� असा आहे क� �ा�ी 
बदलता  खच� क�हर करणार नाही आिण �यामळेु िनि�त खचा�वरील तोटा �यित�र� 
आणखी तोटा होईल. याउलट, जर p सरासरी बदलता खच� पे�ा जा�त असेल तर महसूल 
प�रवत�नीय खचा�वर आिण �यापे�ा जा�त केला जातो, �यामळेु काही िनि�त खच� काही 
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उ�पादन आिण िव�� क�न वसूल केले जातात. कंपनी अजूनही तोटा क� शकते परतं ुह े
शू�य उ�पादनावरील नकुसानापे�ा कमी आहे, जे िनि�त खचा��या बरोबरीचे आहे. 

उ�पादन स�ंथेचा अ�प -कालीन  परुवठा  व�, जो �या�या आदाना�ंयासमायोजनावर 

�चिलत मया�दा ल�ात घेऊन उ�पादन क� इि�छत उ�पादन  दश�िवतो, p≥सरासरी 
बदलता खच� साठी अ�पकालीन सीमातं खच� व� असेल आिण p <सरासरी बदलता खच� 
साठी y= 0 वर उभा अ� असेल. उ�पादन स�ंथेचा अ�प -कालीन   परुवठा व�, �हणून, 
जे�हा सरासरी बदलता खच� व� िकमान y = 0 वर येत नाही ते�हा खिंडत असतो. 

४.६  दीघ� आिण अ�प-मदुतीचा नफा वाढवणे या�ंयातील सबंधं 

उ�पादनस�ंथा ��येक कालावधी�या स�ुवातीला दोन �कारचे िनण�य घेते: (अ) तीित�या 
आदाना�ंया समायोजनावरील मया�दा ल�ात घेऊन;  �या कालावधीसाठी ��य� उ�पादन  
पातळी िनवडते, (b) ते पढुील कालावधीसाठी उ�पादन  �तराची योजना करते, जे�हा सव� 
आदाने म�ुपणे प�रवत�नशील असतात (जर ते बदल�याचा िनण�य चालू कालावधी�या 
स�ुवातीला घेतला गेला असेल). पिहला िनण�य अ�प -कालीन  , आिण दसुरा दीघ�कालीन, 
सम�या आह.े दोन �कारचे िनण�य कसे सबंंिधत आहेत हे आपण आता अिधक तपशीलवार 
तपासू. 

वा�तिवक आिण िनयोिजत, आिण वा�तिवक आिण अंदाज, प�रमाण या�ंयात फरक 
कर�यासाठी काही नवीन नोटेशन आव�यक आहेत: 

y t a :कालावधीt म�ये वा�तिवक उ�पादन  

y t p: कालावधी t म�ये िनयोिजत उ�पादन, कालावधी t ─ 1 म�ये ठरिवले 

p t a  कालावधीt मधील उ�पादनाची वा�तिवक िकंमत 

p t f :कालावधी t म�ये उ�पादना�या िकमतीचा अंदाज t ─ 1 म�ये 

स�या�या कालावधीनतंर सव� आदाने म�ुपणे प�रवत�नशील अस�याने, योजना आिण 
अपे�ा फ� एक कालावधी पढेु करणे आव�यक आहे, जेणेक�न सूिचत के�या�माणे y 

tpकालावधी t ─ 1 आिण p t f कालावधीत केले�या p t a �या उ�पादन स�ंथे�या  

अंदाजानसुार t─ कालावधीत केले�या योजनेचा सदंभ� देते. १. हे साधेपणासाठी गिृहत 
धरले जाते क� आदानिकंमती आिण तािं�क प�रि�थती सव� कालावधीत ि�थर असतात 
आिण ते ��येक वेळी यो�य�र�या अपेि�त असतात, जेणेक�न वा�तिवक आिण अपेि�त 
खच� व� एकसारखे असतात आिण ��येक कालावधीत समान असतात. िव�ेषण अिधक 
ठोस कर�यासाठी आपण उ�पादन स�ंथे�या  आकाराचे मोजमाप �हणून z2 घेऊ. 
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आकृती: 4.6.1 

 

स�ुवातीला, कालावधी 0 �या स�ुवातीस, उ�पादन स�ंथेकडे  एक सयं�ंआकार (z 0 2 ) 
असतो जो 0 कालावधीत बदलू शकत नाही. �याचे अ�पकालीन खच� व� अ�पकालीन 
सीमातं खच� 0 आिण SAC0 �हणून आकृती  4.6.1 म�ये दश�िवले आहेत. कालावधी 0 
म�ये उ�पादनस�ंथा अ�पकालीन सीमातं खचा�ची y ( p 0 a ) �या �ात, वत�मान 
िकंमतीशी बरोबरी क�न आपला नफा वाढवते आिण �यामळेु y 0 a चे उ�पादन करते. 
�याच वेळी उ�पादनस�ंथा 1 कालावधीसाठी उ�पादनाची  योजना करते. कालावधी 1 
साठी z2 ची पातळी बदलू शकते जर असे कर�याचा िनण�य कालावधी 0 �या स�ुवातीस 
घेतला गेला असेल, तर पढुील कालावधी�या उ�पादनाचे  िनयोजन कर�यासाठी सबंंिधत 
खच� व� आहेत. आकृती  4.6.1 मधील दीघ�-कालीन  व� दीघ�कालीन सीमातं खच� आिण 
दीघ�कालीन सरासरी  खच�  (हे व� खच�-कमीकरण सम�येतून घेतले आहेत �याम�ये सव� 
आदानम�ुपणे प�रवत�नीय आहेत.)कालावधी 0 �या स�ुवातीस उ�पादन स�ंथेला 
कालावधी 1 ची िकंमत अपेि�त आह े

p 1 f आिण �यामळेु y 1 p �ार ेउ�पादन क�न कालावधी 1 नफा वाढव�याची योजना 
आहे, जेथे p 1 f >दीघ�कालीन सीमातं खच�. िनयोिजत कालावधी 1 उ�पादन बदलून 
सूिचत करते क� z2 चा कालावधी 1 �तर z 2 आहे. कालावधी 1 �या स�ुवातीस z 12 
��य�ात उपल�ध आहे याची खा�ी कर�यासाठी,  उ�पादन स�ंथेने कालावधी 0 �या 
स�ुवातीस,  यामधून आव�यक अित�र� सयं�ं ओड�र देणे आिण ते �थािपत करणे 
आव�यक आहे .�हणून कालावधी 0 म�ये घेतलेले िनण�य आहेत (a) वा�तिवक उ�पादन  
कालावधी 0 म�ये सेट करणे, वा�तिवक िकंमत p 1 a आिण वा�तिवक सयं�ंआकार z 0 
2 ; (b) िनयोिजत कालावधी 1 उ�पादना�या आधारावर, कालावधी 1 साठी झाडाचा 
आकार z 1 2 िनवडणे, जे यामधून अंदाज कालावधी 1 िकंमतीवर अवलंबून असते. 

कालावधी 1 �या स�ुवातीस उ�पादन स�ंथेचे वा�तिवक संय�ं z 1 2 आह,े �यामळेु अ�प 
-कालीन खच�  व� अ�पकालीन सीमातं खच� 1, SAC1 वाढतात. समजा क� खरी िकंमत 
p 1 a आहे. अ�पकालीन सीमातं खच� 1 ची वा�तिवक िकंमतीशी समीकरण क�न 
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कालावधी 1 नफा वाढवला जातो. या ि�थतीत उ�पादन स�ंथेचा अंदाज बरोबर होता 
आिण p 1 a = p 1 f . याचा अथ� वा�तिवक आिण िनयोिजत कालावधी 1 उ�पादन  
समान आहेत: y 1 a = y 1 p. ल�ात �या क� या उ�पादन  �तरावर अ�पकालीन सीमातं 
खच� 1 = दीघ�कालीन सीमातं खच� , हे दश�िवते क� वा�तिवक सयं�ं(z 1 2 ) ही उ�पादन 
पातळी तयार कर�यासाठी इ�तम सयं�ं आहे. 

उ�पादनस�ंथा कालावधी 2 �या उ�पादन साठी कालावधी 1 म�ये देखील योजना करले, 
कालावधी 2 िकमती�या p 2 f �या अंदाजानसुार, आिण याचा अथ� कालावधी 2 (z 2 2) 
साठी वा�तिवक �लाटंवर कालावधी 1 चा िनण�य असेल. जर उ�पादन स�ंथेला  p2 f ची p 
1 a �या बरोबरीची अपे�ा असेल तर y 2 p = y 1 a आिण रोपाचा आकार समायोिजत 
कर�याची आव�यकता नाही (z 2 2 = z 1 2 ). �यानतंर उ�पादनस�ंथा दीघ�कालीन 
समतोल राखेल: ती स�या�या कालावधीसाठी जा�तीत जा�त नफा वाढवेल (1) आिण 
पढुील कालावधी�या िकमतीचा उ�पादन स�ंथेचा अंदाज ल�ात घेऊन आिण घसारा 
दलु� ि�त क�न ितचा स�याचा �लाटं पढुील कालावधी ( २ ) साठी इ�तम असेल.  

समजा, तथािप, 0 �या वेळी  उ�पादन स�ंथेने चकु��या िकंमतीचा अंदाज लावला होता, 
�हणजे वा�तिवक आिण अंदाज कालावधी 1 िकंमत�म�ये फरक आहे (उदा. वा�तिवक 
कालावधी 1 िकंमत P 1a > p 1 f आहे). उ�पादन स�ंथेला  असे आढळून आले क� ितचा 
वा�तिवक कालावधी 1 सयं�ं (z 1 2) बाजारातील िकंमत P 1 a साठी इ�तम नाही. 
कालावधी 1 चा नफा वाढव�यासाठी, z 1 2 आिण सबंंिधत अ�पकालीन सीमातं खच� 1 
व� िदलेले, उ�पादनस�ंथा अ�पकालीन सीमातं खच� 1 > P 1 a  �थािपत करले आिण 
उ�पादन U 1 a तयार करले. �याच वेळी ते y 2 p चे उ�पादन कर�याची योजना करले, 

�या�या िकंमतीचा अंदाज p 2 f, आिण p 2 f ≠p 1 f अस�यास, �हणजेच �या�या 

िकंमतीचा अंदाज बदलला अस�यास (P पे�ा 1 a ≠ p 2 f). 

उ�पादनस�ंथा पढुील कालावधीत उ�पादन कर�याची योजना आखत आहे, पढुील 
कालावधी�या िकमती�या अंदाजानसुार, पढुील कालावधीतील वा�तिवक सयं�ंिनधा��रत 
करते, परतं ु अंदाज चकु�चा अस�यास वा�तिवक उ�पादन पढुील कालावधीत 
िनयोिजतपे�ा िभ�न असेल. तयार केलेली योजना उ�पादन स�ंथेला  पढुीलकालावधीत 
िविश� सयं�ंआकारासाठी वचनब� करते, परतं ु िविश� उ�पादन �तरावर नाही. जे�हा 
उ�पादनस�ंथा एखा�ा कालावधी�या स�ुवातीस �याचे वत�मान उ�पादन िनवडते ते�हा ते 
नेहमीच 'अ�प-कालावधीत' असते: �या�या रोपाचा आकार मागील कालावधीत केले�या 
योजनेनसुार िनि�त केला जातो आिण स�या�या कालावधीत अप�रवत�नीय असतो. 
�यामळेु वत�मान कालावधीचा नफा वाढव�यासाठी उ�पादनस�ंथा नेहमी p t a= 
अ�पकालीन सीमातं खच� जेथे उ�पादन करले. जर पूव�चा अंदाज बरोबर असेल, तर 
स�याचा संय�ं इ�तम आहे आिण उ�पादनस�ंथा उ�पादन करले जेथे दीघ�कालीन सीमांत 
खच� =अ�पकालीन सीमातं खच� t = p t a = p t f . जर भूतकाळातील अंदाज चकु�चा 
असेल तर उ�पादनस�ंथा उ�पादन करणार नाही जेथे दीघ�कालीन सीमातं                              
खच� = अ�पकालीन सीमातं खच� t आिण िव�मान सयंं� इ�तम नसेल. अ�पकालीन 
सीमातं खच� आिण वा�तिवक िकंमत वत�मान कालावधीत वा�तिवक उ�पादन िनधा� �रत 
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करते. दीघ�कालीन सीमातं खच� आिण अंदाज िकंमत पढुील कालावधीत िनयोिजत उ�पादन 
आिण वा�तिवक सयं�ं िनधा� �रत करतात. 

अंदाज आिण वा�तिवक, आिण िनयोिजत आिण वा�तिवक प�रमाण या�ंयातील सबंंध 
खालील �कार ेदश�िवले जाऊ शकतात: 

 
हे यावर जोर देते क� उ�पादन स�ंथे�या वा�तिवक वत�नाचा अंदाज लाव�याचा �य�न 
करणा�या �ा�पाम�ये उ�पादनस�ंथा �या प�तीने �या�या िकंमतीचा अंदाज लावते �याचे 
उप-�ा�प  समािव� करणे आव�यक आहे. वरील आकृतीम�ये, उदाहरणाथ�, वा�तिवक 
िकंमत ते पढुील कालावधी�या िकमती�या अंदाजापय�त डॅश केलेला बाण सूिचत करतो क� 
अंदाज वा�तिवक वत�मान िकंमतीवर अवलंबून असू शकतो. 

४.७ �� 

1. परुवठा काया�वर �प�ीकरणा�मक टीप िलहा. 

2. नफा वाढवणे आिण �ढ परुवठा या सकं�पना �प� करा. 

3. नफा वाढिव�यावर �प�ीकरणा�मक टीप िलहा. 

4. दीघ� आिण अ�पकालीन नफा वाढवणे यामधील सबंंधावर चचा� करा. 
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�करण ३ 

५ 
�पधा��मक बाजाराचा िस�ांत 

�करण रचना :  

५.०   उि�� े

५.१  ��तावना   

५.२   बाजाराची मागणी आिण परुवठा व�: अ�पकालीन बाजार समतोल 

५.३   समतोल ि�थरता (Stability of equilibrium) 

५.४  �� 

५.५   सदंभ� 

५.०  उि�� े

येथे आपण खालील गो�ी िशकणार आहोत  

 बाजाराची सकं�पना 

 बाजाराची मागणी आिण परुवठा व� 

 अ�पकालीन बाजार समतोल 

 ि�थरता आिण समतोल ि�थरतेची सकं�पना 

५.१ ��तावना  

अथ�शा�ाम�ये बाजार या संक�पनेची िविश� �या�या केली आहे. बाजार कोण�याही 
भौगोिलक वैिश�्यांची िनगडीत नाही. बाजार हे कोण�याही भौगोिलक वैिश�्याचंी पवा� न 
करता खरदेीदार आिण िव�ेते या�ंयातील �यवहाराचें जाळे आहे. मागील 
�करणामं�ये�ाहक आिण कंप�या�ंया इ�तम िनवड��या मॉडे�सचा/नम�ुयाचा/�ितमानाचंा 
आपण िवचार केला. या �ितमानामं�ये, िकंमती या नेहमी वैयि�क िनण�य घेणा�या�या 
िनय�ंणाबाहेरचे िनद�शाकं �हणून घेत�या गे�या. 

अशा ‘िकंमत घेणा�या’ �य���या िनण�यां�या पर�परसवंादाव�न या िकमती कशा ठरव�या 
जातात हे आपण तपासून पाह�या. बाजारा�ंारपेर�परसवंाद घडत अस�याने, आपण  
बाजारा�या िस�ातंांचे परी�ण करतो �याचें सहभागी िकंमत-घेणार े �हणून काम करतात, 
�हणजेच �पधा��मक बाजाराचें वैिश�्य. नतंर�या �करणामं�ये आपण बाजाराचें परी�ण 
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करतो �यात काही िनण�य घेणा�याचंा असा िव�ास आहे क� �या�ंया कृत�चा िकंमतीवर 
�भाव पडतो आिण �यानंा िनण�य घेताना याची अनमुती िमळते/ सोपे जाते. 

आपण अ�पावधीत आिण दीघ�काळात उ�पादन आिण परुवठा या�ंयात फरक केला. 
बाजारा�या िव�ेषणाम�ये आपण हा फरक राखतो, कारण परुवठा प�रि�थती ही 
बाजारा�या िनकालाची  मह�वपूण� िनधा�रक आह.े आ�ही प�ुहा मागणी आिण परुवठ्याचा 
�ित एकक वेळेचा �वाह दर �हणून िवचार करतो. कमी कालावधी �हणजे �या कालावधीत 
कंप�याचंी �मता िनि�त/ि�थर असते. दीघ�काळात सव� साधने ही चल िकंवा बदलती 
असतात. उदाहरणाथ�, जर �मता बदलाचंी योजना आख�यासाठी आिण �याची 
अंमलबजावणी कर�यासाठी एक वष� लागत असेल तर लहान कालावधी या वष� आहे 
आिण दीघ� कालावधी पढुील वष� आहे. दीघ�कालीन िनण�य हे िनयोिजत िनण�य असणे 
आव�यक अस�याने, अपे�ा िदस�यात आ�या पािहजेत. 

हा धडा आंिशक समतोल ��ीकोन अवलंबतो: एकल बाजार वेगळा मानला जातो आिण 
�याचा वेगळा िवचार केला जातो. हे पूण�पणे समाधानकारक नाही, कारण बाजारामं�ये 
पर�परसवंाद असू शकतो. उदाहरणाथ� , आपण हे पाहणार आहोत क� बाजार परुवठा व� 
िमळिव�यासाठी कंप�या�ंया परुवठा व� एकि�त करताना आपण कंप�यानंी वापरले�या 
साधाना�ंयािकमत�वर एकूण बाजार उ�पादना�या िव�ताराचा प�रणाम ल�ात घेऊ 
इि�छतो. आंिशक समतोल िव�ेषणाचे औिच�य हे आहे क� ते सोपे आहे आिण उपय�ु 
अंत���ी/�ान  देऊ शकते. िशवाय, समतोलपणाचे अि�त�व आिण ि�थरता यासबंंधीचे 
म�ुय म�ेु िवशेषतः सा�या सदंभा�त माडंले जाऊ शकतात. 

५.२  बाजाराची मागणी आिण पुरवठा व�: अ�पकालीन बाजार समतोल 

xi = Di (p) हे पी आिण िकंमतीवरील व�तूसाठी �ाहकाची मागणी असू �ा 

      [5.2.1] 

हे बाजार मागणी काय�. हे उ�पादन स�ंथा j चेअ�प कालीन पुरवठा फलनआहे. 

yj= sj (p, w)         [5.2.2] 

ईथे yj उ�पादन स�ंथा j चे उ�पादन आहे आिण w ही चल साधनाची िकंमत आहे. 

असे िदसून येऊ शकते क� आप�याला [५.२.१] म�ये �ाहका�ंया मागणीचे फलन घेतले 
�हणून आपण उ�पादन स�ंथाचंी परुवठा काय� एकि�त क�न बाजार परुवठा काय� �ा� 
कर�यासाठी पढेु जाऊ शकतो, परतं ुसव�साधारणपणे असे नाही. उ�पादनस�ंथेचे परुवठा 
फलन िमळवताना आपण पूव� साधाना�ंया िकमती ि�थर गहृीत धर�या.हे एक नैसिग�क/ 
�वाभािवक गहृीतक धारणा आहे, कारण �पधा��मक ‘उ�ोगातील ’ (िदले�या व�तूं�या सव� 
उ�पादकाचंा सचं �हणून प�रभािषत) कोण�याही एका उ�ोग स�ंथेला पूण�पणे लविचक 
साधन परुवठा व�ांचा सामना करावा लागेल अशी अपे�ा केली जाऊ शकते. �यानतंर, 
�याची उ�पादन िकंमत वाढ�यामळेु, उ�पादन स�ंथा साधना�ंया िकंमती न वाढवता �याचे 
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इि�छत उ�पादन आिण साधन पातळी वाढवू शकते.�यानतंर, �याची उ�पादन िकंमत 
वाढ�यामळेु, उ�ोगस�ंथासाधना�ंयािकंमती न वाढवता �याचे इि�छत उ�पादन आिण 
साधन पातळी वाढवू शकते. ह ेगिृहतक सपूंण� उ�ोगासाठी यो�य असू शकत नाही, तथािप: 
सव� कंप�यासंाठी ते �यांचे उ�पादन  िवकू शकतील �या िकंमतीत वाढ होत अस�याने, 
उ�पादनातील िव�तार आिण साधनां�या मागणीमळेु साधना�ंया िकमती वाढू शकतात 
कारण िनिव�ाचंी मागणी वाढलेली नाही. ��ुलक, आिण साधन परुवठा काय� सपूंण� 
उ�ोगासाठी सकारा�मक उतार आहेत. 

उ�ोगा�ार े वापरले�या चल साधनांची एकूण र�कम अशी दश�िवली जाते z(y) 

(z′(y)>0).जर  w = w(z(y))     [5.2.3]  

यात w′(z)> 0,आिथ�क बा� अिमत�ययात आहेत: उ�ोगातील कंप�या�ंया एकूण 
उ�पादनात वाढ झा�यामळेु साधनाची िकंमत वाढते. 

आकृती 5.2.1. 

 

उदयोगस�ंथे�या वा�तिवक परुवठ्याचे प�रणाम आकृती 5.2.1 म�ये दाखवले आहेत. 

आकृतीम�ये, िकंमत p ते p′ पय�त वाढली आहे असे गहृीत धरले आहे. फम�चा �ारिंभक 
परुवठा (=SMC) व� ��येक बाबतीत असतो sj ( p, w 0 ) जर सव� फ�स��याएकाचवेळी 
िव�ताराने साधन िकमती w 0 ते w 1 पय�त वाढ�या तर, ��येक फम�चे िकरकोळ खच� व� 
आिण अ�पकालीनपरुवठा व� वाढले पािहजेत.आकृती 5.2.1(a) उ�च िकमती�या 
�ितसादात कंप�या�ंया िव�ताराचा एक सभंा�य प�रणाम दश�िवते. अ�पकालीन परुवठा व� 

sj(p, w 1) (पय�त वाढला आहे आिण �यामळेु p′ िकमतीवर फम�लाyj ′ परुवठा करायचा 
आहे आिण yj0 नाही. 

�यामळेु p आिण p′ शी सबंंिधत फम��या (उ�ोगसथंा) परुवठा व�वरील िबंदू, जे�हा सव� 
फम� िव�तारतात ते�हा अन�ुमे a आिण b असतात आिण sj (p) हे अशा सव� िकंमती-
परुवठा जोड्यांचे �थान असते. �प�पणे, फम�चा �भावी बाजार परुवठा व� sj (p) �या�या 
ceteris paribus स�लाय व� sj (p, w) पे�ा कमी लविचक असेल. सव� कंप�यानंी 
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एकाच वेळी आउटपटु वाढवून इनपटु�या िकमती वाढव�या नस�यास (आिण तेथे 
कोणतेही तािं�क बा��वexternalities न�हते). 

आकृती�या (b) म�ये अिधक टोकाची ि�थितदाखवली आहे. साधना�या िकमत�म�ये वाढ 
झा�यामळेु फम��या SMC व�म�ये परुसेा बदल होतो �यामळेु समायोजनानतंरचे उ�पादन 

yj′ ��य�ात yjपे�ा कमी होते आिण �यामळेु �या�या �भावी बाजार परुवठा व� sjम�ये 
नकारा�मक उतार असतो. अशा�कार,े 'परतावा कमी कर�याचा कायदा' जरी ��येक 
फम��या सेटे�रसपॅ�रबस परुवठा व�ला सकारा�मक उतार अस�याची खा�ी देतो,जरी सव� 
उ�पादन स�ंथा�ंया उ�पादना�या िव�तारासह साधन िकंमती वाढ�यातरीही फम��या 
�भावी परुवठा व�ला सकारा�मक उतार आह ेयाची खा�ी कर�यासाठी हे परुसेे नाही. 

y(p) �ार े �भावी उ�ोग परुवठा काय� दश�वणे आिण [५.२.२] म�ये [५.२.३] समीकरण 
बदलणे फम� j चे �भावी परुवठा काय� देते: 

yj= sj (p,w(z(y( p)))) =sj ( p)       [5.2.4] 

आिण साराशं/ एक�ीकरण �भावी उ�ोग परुवठा काय� देते. 

       
 [5.2.5] 

बाजारभावा�या सदंभा�त [५.२.४] फरक के�याने फम� j चा �भावी परुवठा �ितसाद िमळतो 
(सव� कंप�या�ंया उ�पादनामधील बदलामळेु w म�ये वाढ हो�या�या प�रणामास परवानगी 
िद�यानतंर) 

      
 [5.2.6] 

sjp= ∂sj ( p, w)/∂p > 0 आिण sjw= ∂sj /∂w < 0अस�याने आप�याला असे आढळते 
क� फम�चा �भावी परुवठा p म�ये वाढत िकंवा कमी होत आह.े 

Pमधील वाढीमळेु उ�ोग परुवठ्यातील बदल �हणजे [५] आिण [६] पासून कंप�या�ंया 
परुवठ्यातील �भावी बदलाचंी बेरीज. 

      
 [5.2.7] 

sjp>0 आिण w′>0, z′ >0, sjw<0, dy/dpसाठी सोडव�याने िमळते 

        [5.2.8] 
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अशा�कार,े काही कंप�यांनी �भावी परुवठा व� नकारा�मक�र�या उतार केले असले तरीही 
�भावी उ�ोग परुवठा व� सकारा�मक�र�या उतार आहे. बाजारा�या परुवठ्या�या काया�चा 
उतार साधना�या मागणीम�ये िकती �माणात वाढ होते यावर अवलंबून असते साधन 
िकमती आिण प�रणामी सव� उ�पादन �तरावंर िकरकोळ खचा�त वाढ होते.ल�ात �या क� 
बाजार परुवठ्यावर s= s(p), �हणजे या परुवठा काया�वरील एका िबंदूवर, सव� उ�पादन 
समायोजन पूण� झा�यामळेु, ��येक फम�ची िकरकोळ िकंमत अगदी p �या समान आहे. 
आ�ही p ची �या�या उ�पादन yj�या सबंंिधत दराचंी परुवठा िकंमत �हणून करतो कारण 
ती िकंमत आहे �यावर ��येक फम� परुवठा कर�यास समाधानी असेल – आिण परुवठा 
चालू ठेव�यासाठी –उ�पादन yj. कोण�याही मोठ्या िकमतीत कंप�यानंा उ�पादन वाढवणे 
फायदेशीर वाटेल; कोण�याही कमी िकमतीत, ते करार क� इि�छतात. 

आकृती ५.२.२. 

 

आकृती 5.2.2. बाजार परुवठा फलन आिण मागणी फलन एक� ठेव�यास उ�वू शकणा�या 
अनेक सभंा�य प�रि�थती दश�िवते. (a) म�ये आ�ही एक 'चागंले उदाहरण दाखवतो. िकंमत 
p*, मागणी x* बरोबर परुवठा y*, हे �प�पणे एक समतोल आह,े कारण िव�े�यानंा �या�ंया 
उ�पादनासाठी आव�यक असलेली िकंमत िमळत आहे आिण हे उ�पादन खरदेीदार �या 
िकमतीत बाजारातून काढून घेत आहेत. िव�े�यानंी �याचें उ�पादन बदल�याचे कोणतेही 
कारण नाही (��येक y*i = si (p*) िकंमत p* वर iचा नफा वाढवते) िकंवा खरदेीदारांनी 
खरदेी केलेली र�कम बदल�याचे कोणतेही कारण नाही. 

आकृती 5.2.2(b) परुवठा व� s(p) म�ये िविश� �कारची खिंडतता असताना उ�वू 
शकणारी केस दश�वते. आधी�या समतोलाव�न आठवा क� जे�हा िकंमत सरासरी बदलता 
खच� (AVC) �या खाली येते ते�हा नफा वाढवणारी फम� शू�य उ�पादन देईल. 

सव� कंप�याकंडे एकसारखे AVC अस�यास, ते सव� शू�य िकंमतीला सव� उ�पादन देतील. 
�हणून, आकृतीम�ये p 0 �हणून दश�िवले�या काही िटकाकुशल(critical )िकंमतीवर, 
परुवठा अचानक शू�यावर येऊ शकतो. अशा �कार,े p 0 वर अ�पकालीन परुवठा फलना 
म�ये खडं पडतो. जर अस ेघडले क� मागणी व� ि�थती दश�िवली आह,े तर समतोल नाही. 
वैयि�क खरदेीदार काही उ�पादना साठी वैयि�क िव�े�यानंा p 0 पे�ा जा�त िकंमती देऊ 
कर�यास तयार असतील परतं,ु जर कंप�यांनी उ�पादन स�ु क�न �ितसाद िदला तर ते 
बाजारात भरपूर व�तू आणतात आिण िकंमत p 0 �या खाली जाणे आव�यक आह.े 
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खिंडतपणामळेु �या�ंया समतोल अि�त�वासाठी सम�या िनमा�ण होतात. तथािप, ल�ात 
�या क� सात�य परुसेे आहे परतं ु आव�यक नाही: जर D(p) जा�त असेल आिण 
आकृती�या भाग (a) �माणे s(p) ला छेदले असेल, तर p 0 वरील खिंडतता कोणतीही 
अडचण आणणार नाही. 

(c) म�ये आपण ितसरी श�यता दाखवतो. समजा क� सव� कंप�याकंडे समान AVC नसते, 
परतं ु �याऐवजी AVC �या �ेणीवर समान रीतीने िवतरीत केले जाते, सवा�त कमी AVC 

व�चा िकमान िबंदू p″ �या समान असतो. जर तेथे अनेक िव�ेते असतील आिण ��येक 

िव�ेता हा बाजाराचा मह�वाचा भाग असेल, तर आ�ही p″ वर �य�ययासह s(p) व� सतत 

�हणून घेऊ शकतो. तथािप, p′<p″ िकमतीत, मागणी शू�य आहे – कोणीही या 

चागं�यासाठी p′ िकंवा �याह�न अिधक पैसे दे�यास तयार होणार नाही. हे खालील�माणे 

आहे क� या बाजारातील समतोल �हणजे शू�य उ�पादन आिण म�यातंरातील िकंमत [p′, 

p″] – सवा�त कमी िकमान AVC सह फम�चेAVC समावेश कर�यासाठी कोणताही 
खरदेीदार अदा करले अशी सव��च िकंमत अपरुी आहे. आप�याकडे एक 'अन�ुपािदत व�तू 
' आहे �याची िकंमत परुशेी जा�त अस�यास कंप�या परुवठा करतील, परतं ुकोणीही अशा 
िकंमतीला खरदेी क� इि�छत नाही. वाचकांना या ट��यावर अित�र� मागणी काय� तयार 
करणे बोध�द वाटेल 

Z(p) =D(p) = s(p)       [5.2.9] 

या तीन �करणामं�ये, आिण �यानंा िकंमतीम�ये �प� करा –आकृती 5.2.3 म�ये 
दश�िवले�या �काराचा अित�र� मागणी आलेख. 

आकृती 5.2.2(b) सूिचत करते क� परुवठा िकंवा मागणी काया�म�ये खिंडतपणा – आिण 
अशा �कार ेअित�र� मागणी काया�म�ये – समतोल नस�याचे सूिचत क� शकते. ही काही 
िचतेंची बाब आहे, कारण आपला बाजाराचा िस�ातं बाजाराचा प�रणाम समतोल प�रणाम 
अस�याचे भाक�त करतो आिण �� उपि�थत करतो: बाजार समतोल आहे याची खा�ी 
कर�यासाठी आपण काय गहृीत धरले पािहज?े एका बाजाराचा िवचार करणे �हणजे ��ाचे 
केवळ ता�परुते उ�र देणे होय कारण आपण बाजारामंधीलपर�परावलंबनाकडे दलु�� 
करतो. तरीही, एका बाजारा�या सा�या संदभा�त अि�त�वा�या ��ाचा िवचार करणे 
उपदेशा�मक आहे. 

आकृती.5.2.2 हे दश�िवते क� खिंडत होणे ही एक सम�या आह.े मग z(p) हे p चे सतत 
काय� आहे अस ेमानणे परुसेे आहे का? �प�पणे नाही. समतोल �हणजे p*> 0 अशी िकंमत 
आहे क� z(p*)= 0. जर z(p)< 0, िकंवा z(p)>0, सव� p> 0 साठी, तर z(p) सतत असू 
शकते परतं ुआम�यात समतोल राहणार नाही. ह ेएका बाजारासाठी खालील अि�त�व �मेय 
सूिचत करते. जर 

a) अित�र� मागणी फलनz(p) p ≥0 साठी सतत आहे, 

(b) p 0 > 0 अशी िकंमत आह ेक� z( p 0 ) >0, आिण 
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(c) p1 > 0 अशी िकंमत आहे क� z( p 1 ) < 0, 

नतंर एक समतोल िकंमत p*>0 असते जी z(p*) = 0 असते. 

 

आकृती 5.2.3.  

 

आकृती 5.2.3 व�न काही गो�ी  �प� होतात . जर जादा मागणी व� सततContinuous  
असेल आिण �या िबंदूवर जा�त मागणी सकारा�मक आह े �या िबंदूपासून �या िबंदूवर 
जा�त मागणी ऋण असेल �या िबंदूपासून पढेु गे�यास, समतोल िकंमत देऊन, िकंमत अ� 
ओलाडंणे आव�यक आहे. 

समतोल िकंमतीचे मह�व हे आहे क� ते खरदेीदारानंा �या िकमतीवर वैयि�क िव�े�या�ंया 
नफा-जा�तीत जा�त िनण�या�ंया प�रणामी नेमके उ�पादनाची मागणी कर�यास �व�ृ 
करते. योजना सव� पर�पर ससुगंत आहेत आिण ��य�ात येऊ शकतात. आता आपण 
अ�पावधीत बाजारा�या ि�थरते�या ितत�याच मह�वा�या ��ाकडे वळतो. 

५.३  समतोल ि�थरता (Stability of equilibrium) 

ि�थरता ह ेबाजाराचे एक मह�वाचे वैिश�्य आहे कारण परुवठा िकंवा मागणी प�रि�थतीतील 
बदला�ंया प�रणामांचे अंदाज सामा�यत: बदलापूव� आिण नतंर�या समतोला�या तलुनेचे 
�व�प धारण करतात. ि�थरता, अि�त�वा�या ��ा�माणे, क�याणा�या िव�ेषणासाठी 
देखील �ासिंगक आह,े जे सामा�यत: समतोल गणुधमा�वर ल� क� ि�त करते. जर एखा�ाला 
खा�ी नसेल क� बाजाराचा समतोल आहे �याकडे ते झकुत असेल तर अशा िव�ेषणांना 
कमी मह�व असेल. 

बाजार ि�थर असतो जर,जे�हा बाजारभाव समतोल िकंमत नसतो,ते�हा िकंमत समतोल 
िकंमतीत बदलते. बाजार �थािनक पातळीवर ि�थर असतो जे�हा तो �या समतोलते�या 
लहान प�रसरात स�ु होतो ते�हा तो समतोल राखतो आिण जागितक �तरावर ि�थर 
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असतो जे�हा तो काही समतोल िकंमतीकडे झकुतो ते�हा �याची �ारिंभक असमतोल 
िकंमत असो. 

सव�साधारणपणे, आप�याला जागितक ि�थरतेम�ये अिधक �वार�य आहे आिण बाजार 
अखेरीस काही समतोल राहील क� नाही. �थािनक ि�थरता जागितक ि�थरता सूिचत 
करत नाही परतं,ु जर एकच समतोल असेल तर जागितक ि�थरता �थािनक ि�थरता 
सूिचत करते. जर बाजराम�ये अनेक समतोल असेल तर ते काही समतोला�ंया शेजारी 
�थािनक पातळीवर ि�थर असू शकते आिण इतरा�ंया शेजारी अि�थर असू शकते. 
जागितक ि�थरता नतंर सूिचत करते क� बह�िवध समतोलापैंक� िकमान एक �थािनक 
पातळीवर ि�थर आह,े जरी इतर अि�थर असू शकतात. जरी सव� समतोल �थािनक 
पातळीवर ि�थर असले तरीही याचा अथ� बाजार जागितक �तरावर ि�थर होता असे होत 
नाही. 

औपचा�रकपणे बाजार ि�थर असेल जर 

 

जेथे p* ही समतोल िकंमत आहे, t ≥ 0 ही वेळ आहे, p(t) हा िकमतीचा वेळ माग� आहे 

आिण �ारिंभक िकंमत p(0)≠p* आहे. 

ि�थरतेचे िव�ेषण बाजारा�या असतंलुन वत�नाशी संबंिधत आहे आिण बाजार 
समतोलते�या बाहेर कसे काय� करतात याचा एक िस�ातं आव�यक आह.े असा कोणताही 
िस�ातं तीन मूलभूत ��ा�ंया उ�रावंर अवलंबून असतो: 

1. बाजारभाव िकंवा िकमती या शू�य नसले�या जादा मागणीला कसा �ितसाद देतात? 

2. खरदेीदार आिण िव�ेते बाजारात देऊ के�या जाणा�या आिण िवचार�या जाणा�या 
िकमती िकंवा िकंमत�ची मािहती कशी िमळवतात? 

3. �ेिडंग/ �यापार/ देवाणघेवाण ��य�ात कोण�या ट��यावर होते, �हणजे खरदेीदार आिण 
िव�ेते बंधनकारक करार कधी करतात? 

हे �� मह�वाचे आहेत कारण �याचंी उ�र ेिभ�न असू शकतात आिण उ�रामंधील फरक 
असमतोल समायोजना�या �ितमानामं�ये/ मॉडेलम�ये मह�वपूण� फरक िनमा�ण करतात 
�याम�ये आिण �याला िस�ांत पढेु करतात. �� 1 आिण 2 म�ये आपण 'िकंमत िकंवा 
िकंमती' हा वा�याशं वापरतो कारण या ट��यावर आपण आपले पया�य खलेु ठेव�यास 
�ाधा�य देतो. काही िस�ातं समतोल नसतानाही सपूंण� बाजारपेठेत एकच िकंमत �चिलत 
ठेवू शकतात, तर इतर खरदेीदारा�ंार ेदेऊ केले�या आिण सपूंण� बाजारपेठेत िव�े�या�ंार े
िवचारले�या िकमत�म�ये फरक ठेव�याची परवानगी देतात. अन�य िकंमत नेहमी �चिलत 
राहील क� नाही हे �� 2 आिण 3 �या उ�रावंर अवलंबून आह.े 

स�ुवातीला आपण बाजार समायोजना�या दोन सतत वेळ �ितमानाचंािवचार करतो. 
पिहली, टॅटोनम�ट/ चाचपडणे  �ि�या �हणून ओळखली जाते (टाटोनम�टचा अथ� '�ोिपंग'/ 
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हातपाय मारणे �हणून केला जाऊ शकतो) वॉलरास यानंी ��तािवत केला होता. दसुरा, 
�याचा यिु�वाद केला जाऊ शकतो तो उ�पादनासह बाजारपेठेसाठी अिधक यो�य आहे, 
माश�लने सचुवले होते. 

टॅटोनम�ट �ि�या:The tâtonnement process (TP): 

TP हे बाजार समतोलते�या बाहेर कसे काय� क� शकते याचे एक आदश� �ितमानआहे, या 
अथा�ने ते माक� ट/बाजार कस ंकाय� करते याचे वण�न क� शकत नाही, परतं ुकाही िविश� 
प�रि�थत�म�ये माक� ट जसे क� ितची समायोजन �ि�या TP आहे तसे काय� क� शकते. 
एक म�यवत� �य�� आहे, �याला बाजार ‘पंच’ �हणता येईल आिण �याची भूिमका बाजार 
सम�वयकाची आहे. तो सव� िनण�य घेणा�यानंा एकच बाजारभाव (�� 2 चे उ�र) जाहीर 
करतो, जो ते �या�ंया िनयोिजत परुवठा िकंवा माग�या िनवड�यासाठी मापदडं �हणून 
घेतात. ते ��येक अपंायरला/ पंचाला �या�ंया िनवड�ची मािहती देतात आिण घोिषत 
िकंमतीवर जा�तीची मागणी शोध�यासाठी तो �यांना एकि�त करतो. �यानतंर तो खालील 
िनयमानसुार घोिषत िकंमत सधुारतो (�� 1 चे उ�र): 

       [5.3.1] 

�हणजेच, तो जा�त मागणी�या �माणात दराने िकंमत बदलतो. जोपय�त िव�ेते �याचंा 
िनयोिजत परुवठा करतात आिण खरदेीदार �यांची िनयोिजत मागणी घेतात, तोपय�त (��3 
चे उ�र) समतोल होईपय�त कोणताही �यापार होत नाही. ल�ात �या क� या �ि�येत 
खरदेीदार आिण िव�ेते या�ंयात समतोल नस�यामळेु संपक�  होत नाही – ��येक गो� 
पंचा�ार ेम�य�थी केली जाते. 

 

 

आकृती.5.3.1 
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आकृती 5.3.1 ही तीन सभंा�य बाजार अित�र� मागणी काय� दश�िवते. (a) म�ये, अित�र� 
मागणी व�लानकारा�मक उतार असतो. जर, स�ुवातीला, पंचाने p 0 < p* ची िकंमत 
जाहीर केली, तर जा�तीची मागणी सकारा�मक असेल आिण तो घोिषत िकंमत p* �या 
िदशेने वर�या िदशेने सधुारले; घोिषत िकंमत p* �या वर अस�यास ती खाल�या िदशेने 
सधुारली जाईल. या हालचाली नेहमी समतोल िदशेने अस�याने, �ि�या िजथून स�ु 
होईल ितथून समतोल जागितक �तरावर ि�थर असेल. 

(b) म�ये, अित�र� मागणी व� एक सकारा�मक उतार आहे. जर घोिषत िकंमत 
स�ुवातीला p 0 असेल तर पचं आता िकंमत कमी करले, z< 0 पासून, आिण �हणून TP 
समतोलपणापासून दूर जातो. �ारिंभक िकंमत p* �या वर अस�यास असाच प�रणाम 
होईल. �यामळेु या बाजारातील समतोल जागितक �तरावर अि�थर आह.े 

(c) म�ये आप�याकडे काहीसे गुतंागुतंीचे �करण आहे. अित�र� मागणी व� हा मागास 
वाकलेला असतो, �याचा िकमत��या एका �ेणीवर नकारा�मक उतार असतो आिण दसु�या 

�ेणीवर सकारा�मक उतार असतो. या �करणात, जर �ारिंभक िकंमत म�यातंर 0 ≤p < 

p′ म�ये कुठेही असेल, तर TP समतोल p* म�ये एकि�त होईल. तथािप, �ारिंभक िकंमत 

p″ > p′ अस�यास, बाजार समतोलतेपासून दूर जाईल, कारण जा�त मागणी p > p′ 
साठी सकारा�मक आहे आिण �यामळेु िकंमत वाढेल. �यामळेु, बाजार जागितक �तरावर 
ि�थर नाही, कारण समतोल p* पासून परुसेा दूर असलेला �ारिंभक िबंदू बाजारा�या 
समतोलापासून दूर नेईल. माक� टम�ये/बाजाराम�ये दोन समतोल ि�थती आहेत, एक p* वर 

आिण एक p′ वर; पिहले �थािनक पातळीवर आहे परतं ु जागितक �तरावर ि�थर नाही, 
नतंरचे �थािनक पातळीवर (आिण �हणून जागितक �तरावर) अि�थर आहे. 

या चच�तून आपण खालील ि�थरता ि�थती काढू शकतो, �हणजे TP ि�थर हो�यासाठी 
परुशेी प�रि�थती:  

(a) समतोल जागितक �तरावर ि�थर असतो जे�हा जा�त मागणी सकारा�मक असते 
जे�हा जे�हा िकंमत �या�या समतोल मू�यापे�ा कमी असते आिण जे�हा िकंमत �या�या 
समतोल मू�यापे�ा जा�त असते ते�हा नकारा�मक असते;  

(b) समतोल �थािनक पातळीवर ि�थर असतो जर ि�थती (a) समतोलते�या लहान 
शेजार�या िकमत�साठी धारण करते. 
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ि�थरते�या अिधक औपचा�रक िव�ेषणासाठी आपण अंतर फलनवाप� शकतो, जे दोन 
िबंदूमंधील अंतर मोजते. अशा �कार े�या�या करा 

δ(p(t), p*) = (p(t) - p*)2      [5.3.2] 

जे समतोल िकंमत p* आिण काही इतर िकंमत p(t) मधील अंतर मोजते. (ल�ात �या क� 

δ( p(t), p*) >0 ⇔p(t) ≠p*.) p(t) �या p* म�ये अिभसरण हो�या�या वेळे�या 

मागा�साठी आव�यक अट �हणजे dδ/dt <0 , �हणजे िकंमत माग� आिण p* मधील अंतर 
कालातंराने कमी होत आहे. वेगळे के�यानतंर आप�याला िमळते  

    [5.3.3] 

समीकरण ५.३.१] पासून. नतंर �प�पणे dδ/dt< 0 जर आिण फ� जर ( p(t) −p*) 

आिण z(p(t)) म�ये िव�� िच�हे असतील, जसे क� ि�थरता ि�थती. ल�ात �या क� λ चे 
मू�य काहीही असले तरीही हे खर ेआह:े 'ॲडज�टम�टचा/समयोजनेचावेग' पमापदडंकेवळ 
िकती वेगवान आहे ह े िनधा��रत करते आिण TP समतोलतेम�ये एक� होते क� नाही हे 
ठरवते. 

तथािप, अिभसरणासाठी अट देखील परुशेी आहे का? हे ‘अंत�ा�नाने �प�’ वाटू शकते, 
परतं ुफलन y = a+1/t चे उदाहरण िवचारात �या. येथे आप�याकडे dy/dt< 0 आह,े परतं ु

limt→∞ y=a आहे. �यामळेु टीपी अतंग�त δ( p(t), p*) हे शू�यापासून दूर नाही या 
दा�याचे समथ�न कर�यासाठी आ�हाला आणखी एक यिु�वाद �ावा लागेल. 

आपण एक िवरोधाभास �थािपत क�न हे करतो. समजा, सामा�यता न गमावता, ते p(0) 

p*, आिण समजा ती मया�दा→∞p(t)= p


 जेथे p


>p*. म�यातंर [ p(0), p


] �र� 

नसलेले, बंद आिण ब� केलेले आहे आिण फलन dδ/dt सतत आह,े �हणून काही t वर 

आप�याकडे dδ/dt जा�तीत जा�त घेते, Weierstrass' �मेयानसुार. याला जा�तीत 

जा�त s* सभंोिदत करा. ल�ात �या क�, p(t) ≠p* साठी आप�याकडे dδ/dt< 0, नतंर 
s*< 0 असणे आव�यक आहे. कोण�याही अिनयिं�त t=J साठी, �ा� कर�यासाठी 
समाकिलत करा: 
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  [5.3.4,5,6 and 7] 

J हे परुसेे मोठे िनवडून, आपण [७] चीउजवीकडील बाजू ऋणा�मक बनवू शकतो, याचा 
अथ� आप�या डा�या बाजूस अंतर फं�शनचे ऋण मू�य असणे आव�यक आह,े जे अश�य 
आहे. �यामळेु आम�यात िवरोधाभास आहे.  

हा परुावा ततंोतंत अंत�ा�न बनवतो क�, जर p(t) नेहमी p* �या जवळ जात असेल जे�हाही 

p(t) ≠p*, तो p* �यित�र� कशाकडेही कल क� शकत नाही. 

 

 

माश�लची �ि�या: Marshall’s process: 

माश�लने वॉलरास�या टीपीला पढुील पया�य सचुिवला. समजा क�, िव�ेते �याचें उ�पादन 
बाजारात आणतात ते�हा ते ज ेकाही िमळेल ते िवकतात. Fig.5 पहा. जर परुवठा समतोल 
परुवठा y* पे�ा कमी असेल तर िकंमत खरदेीदार उ�च बोलीदारानंी िललाव के�यास, 
मागणी िकंमत, p 0 D , परुवठा िकंमत, p 0 s पे�ा जा�त असेल तर िकंमत दे�यास तयार 
असेल. याउलट, जर परुवठा समतोल परुवठ्यापे�ा जा�त असेल तर, उपल�ध परुवठा बंद 
के�याने मागणीची िकंमत परुवठा िकमतीपे�ा कमी होते. माश�लने असा यिु�वाद केला क� 
जे�हा मागणी िकंमत pD परुवठा िकमतीपे�ा जा�त असेल ते�हा psिव�ेते परुवठा 
वाढवतील आिण उलट जे�हा pDps पे�ा कमी असेल. याचे कारण असे क� ps ��येक 
िव�े�या�या िकरकोळ खचा��या बरोबरीचे आहे, आिण �हणून pD>ps �हणजे उ�पादन 
िव�तारामळेु नफा वाढतो, तर जे�हा pD<ps नफा उ�पादन आकंुचनाने वाढतो. हे 
समायोजन िनयम सूिचत करते: 

      [5.3.8] 
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आकृती 5.3.1. 

 

जेथे pD(y) हे �य�त मागणी फलनआह,े परुवठा केले�या �माणाचे काय� �हणून मागणी 
िकंमत देत आहे (= कोण�याही t वर �यापार केलेले �माण) आिण �याच�माणे, ps (y) हे 
�य�त परुवठा काय� आहे (फम��या िकरकोळ िकमती�या फलनामधून पूव��माणेच �ा� 
झाले आहे.). ल�ात �या क�, समतोल स�ंया हीy *, pD = ps = p*. 

माश�लची �ि�या कोण�या प�रि�थतीत ि�थर आह?े जर pD>ps आिण pD<ps असताना 
आकंुचन झा�यावर उ�पादन िव�तारत असेल तर आकृती. 5(a) सूिचत करते क�, जे�हा 
परुवठा आिण मागणी व� नेहमी�या उतारावर असतात ते�हा बाजार ि�थर असतो. आकृती 
5.3.2(b) आिण (c) दश�िवते क�, जे�हा परुवठा व�ला ऋण उतार असतो, ते�हा मागणी 
व� व�न परुवठा व� कमी करत अस�यास �ि�या ि�थर असते परतं ु सवंादा�या 
बाबतीत अि�थर असते. हे मनोरजंक आहे, केवळ मागास वाकणे परुवठा व� श�य आहे 
�हणून नाही तर या �करणामं�ये वॉ�ािशयनटीपीचे तंतोतंत िवपरीत प�रणाम आहते. 
आकृती 5.3.2(b), म�ये सबंंिधत अित�र� मागणी काय� z(p) = D(p)− s(p) िकंमतीसह 
वाढते आिण �यामळेु वालरािशयन TP अि�थर असेल. आकृती 5.3.2(c)म�ये, z(p) ला 
ऋण उतार आहे आिण �यामळेु वालरािशयनटीपी ि�थर आहे. अशा�कार,े जरी दोन 
समायोजन �ि�याचें ‘मानक केस’ म�ये समान प�रणाम आहेत, तरीही आपण ‘नॉन-�टँडड� ’ 
(मानक नसलेले) केसम�ये काय �वीकारतो हे मह�वाचे आहे. 

माश�ल�या �ि�येसाठी ि�थरता प�रि�थती अिधक अचूक बनव�यासाठी, आपण प�ुहा 
अंतर फलन (distance function) �ि�कोन �वीकारतो. अंतर फलनप�रभािषत करा 

      [5.3.9] 

नतंर  

    [5.3.10] 
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[५.३.८] वाप�न. मग, dδ/dt<0 साठी, आ�हाला ( y(t) −y*) आिण ( pD(t) − ps (t)) 
िव�� िच�हे असणे आव�यक आहे, जे आकृती िव�ेषणाची प�ुी करते. आपण या 
ि�थतीची पया��ता TP �ि�ये�या बाबतीत वापर�या जाणा�या समान ओळ�वर �थािपत 
क� शकतो. 

आ�ही आधीच नमूद केले आहे क�, 'नॉन-�टँडड�' (मानक नसले�या )�करणामं�ये 
वॉलरािशयनटीपी आिण माश�ल�या �ि�येचा बाजारा�या ि�थरतेवर िवपरीत प�रणाम होतो 
- आ�ही िकंमतीला �माणातील फरकाशी जळुवून घेतो िकंवा मागणी आिण परुवठ्यातील 
फरकाशी जळुवून घेताना �माण मानतो हे मह�वाचे आहे. िकमती या िवभागा�या 
स�ुवातीला िदले�या तीन ��ा�ंया उ�रा�ंया सदंभा�त आ�ही �ि�याचंी तलुना देखील 
क� शकतो: 

1. शू�य नसले�या जादा मागणीसाठी िकमतीचा �ितसाद. नकारा�मक उतार असलेली 
मागणी आिण सकारा�मक उतार असले�या परुवठ्या�या मानक बाबतीत, दो�ही 
�ि�यामंळेु बाजारभाव वाढतो (घसरतो) ज�ेहा सकारा�मक (नकारा�मक) जा�त मागणी 
असते. वालरािशयन �करणात हे थेट टीपी�ार े होते; माश�िलयन �करणात, हे िललाव 
य�ंणे�ार ेहोते जे मागणी िकंमत �थािपत करते. 

2. िकमतीची मािहती. टीपीम�ये, हे पंचा�ार ेसव� खरदेीदार आिण िव�े�यानंा एकाच वेळी 
�सा�रत केले जाते; माश�ल�या �ि�येत, ��येक �णी िललाव य�ंणा उपल�ध उ�पादना 
मधून राशन देते आिण मागणी िकंमत ताबडतोब �ात केली जाते. खरदेीदारानंा परुवठा 
िकंमत जाणून घे�याची गरज नसते - िव�े�यानंा �या�ंया �वतः�या िकरकोळ खचा�ची 
मािहती असते आिण �हणून एकदा मागणी िकंमत कळली क� उ�पादन बदल होऊ शकतो. 

3. �यापार कधी होतो? टीपीम�ये, केवळ समतोल ि�थतीत; माश�ल�या �ि�येनसुार, 
��येक �णी उपल�ध परुवठा िललाव केला जातो. माश�ल�या �ि�येत रशेिनगं�या काय��म 
िनयमासह, समतोलते�या बाहेर �यापार होतो, जेणेक�न उपल�ध परुवठा सवा�िधक बोली 
लावणा�यांना िललाव केला जाईल. वैकि�पक�र�या, माश�ल�या �ि�येचा िवचार करा क� 
यातील ��येक समतोलावर उ�या परुवठा व�सह'अ�यतं अ�प कालीन िकंवा ता�काळ 
समतोलतेचा �म आह ेआिण िव�ेषण नतंर अशा प�रि�थती �थािपत करते �या अंतग�त 
ता�कािलक समतोलतेचा हा �म पूण�त: एकि�त होतो. मागणी आिण परुवठा समतोल. 

कोणते �ितमान/ नमूना  'चागंले' आहे ह ेकोण�या �ि�या बाजारा�या िविश� काय�प�तीवर 
अिधक बारकाईने पकडते (captur) यावर अवलंबून असते. वॉलरासचाटीपी खरदेी आिण 
िव��चा हेतू गोळा करणा�या आिण समतोल िकंमत जाहीर करणा�या म�यवत� 'पंच'वर 
अवलंबून राहणे अवा�तव वाटू शकते, परतं ु काही बाजारपेठा, उदाहरणाथ� �टॉक आिण 
शेअस�मधील बाजार आिण सोने आिण चादंी यासंारखी खिनजे अ�यतं �यवि�थत आहते. 
दलाल जे वॉलरािशयन पंच �हणून काम क� शकतात.  

दो�ही मॉडे�सची दोन वैिश�्ये आहेत जी िकती माक� टम�ये काम करतात या िनरी�णा�या 
�काशात असमाधानकारक आहेत. 
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�थम, दो�ही �ि�या क� �ीकृत आहते: काही उपकरण - पंच िकंवा िललाव य�ंणा - ह े
सिुनि�त करते क� सव� खरदेीदार आिण िव�ेते एकाच वेळी समान िकंमतीला सामोर े
जातात. तथािप, अनेक वा�तिवक बाजारपेठामं�ये, िकंमत िनिम�ती िवक� ि�त आह.े वैयि�क 
खरदेीदार वैयि�क िव�े�यांशी भेटतात, �या�ंयाशी �यवहार करतात आिण �या�ंयाशी 
�यवहार करतात आिण जा�त मागणी िकंवा परुवठ्याचा दबाव िव�ेते आिण खरदेीदारानंा 
िकमती वाढव�यास िकंवा कमी कर�यास �व�ृ क�न �याचंा �भाव पाडतात. देऊ 
केले�या आिण िवचारले�या सव� िकमत�ची मािहती सपूंण� बाजारपेठेत पूण�पणे आिण 
िकमतीत उपल�ध अस�यास, हे क� �ीकृत समायोजन �ि�ये�या समत�ुय असेल. पण 
अनेकदा असे होत नाही. खरदेीदार आिण िव�े�यांना ते �यापार कर�यासाठी तयार 
असले�या िकमती शोध�यासाठी एकमेकाचंा शोध �यावा लागतो आिण ही शोध �ि�या 
महाग आहे. 

दसुर,े कोण�याही मॉडेलम�ये खरदेीदार आिण िव�ेते अपे�ा िनमा�ण करत नाहीत आिण 
�या�ंयावर कृती करत नाहीत. टीपीम�ये ही श�यता फ� वगळ�यात आली आह.े 
माश�ल�या �ि�येत, िव�े�यानंी भिव�यातील परुवठा ठरवणार े िनण�य घे�यासाठी 
भिव�यातील िकमतीचा काही अंदाज लावणे आव�यक आहे, परतं ुह े�प�पणे मॉडेल केलेले 
नाही, समायोजन िनयम [B.8] म�ये समािव� केले आह.े �हणून या उव��रत भागात आ�ही 
बाजार समायोजन �ि�येतील अपे�ा�ंया �प� मॉडेिलंगचा िवचार करतो. 

अपे�ा आिण बाजारातील ि�थरता (Expectations and market stability) 

परुवठ्यातील अंतर ही सकं�पना अनेक बाजारपेठेतील समायोजन �ि�या समजून 
घे�यासाठी मह�वाची आहे आिण �याचे प�रणाम बाहेर आण�यासाठी आ�ही एका 
अखडंतेपासून वेळे�या �वतं� उपचाराकडे जातो. ते अगदी सो�या �व�पात कृषी 
उ�पादनासाठी बाजारात िदसते, उदा. बटाटे.कधीतरी शेतकरी बटाट्याची लागवड 
कर�यासाठी एकरी �े� ठरवतो. क�टक, रोग आिण �ितकूल हवामान यांसार�या 
सम�याकंडे दलु�� क�न, काही काळानतंर ती िकती बटाटे बाजारात आणेल हे ठरवते. 
अशा �कार ेबटाट्याचा परुवठा t, q t s , t-1 वर घेतले�या िनण�यावर अवलंबून असतो, 
िजथे लागवड आिण काढणी दर�यानचा कालावधी हा कालावधी असतो. आ�ही असे गहृीत 
धरतो क� t-1 वर लागवड केलेले एकरी �े� हे शेतक�याला टी वर िवजय िमळ�याची अपे�ा 
असले�या िकमतीवर अवलंबून असते. जर सव� शेतकरी असे वागले तर बाजार परुवठ्याचे 
काय� खालील �माणे िदले जाते 

yt= s(pt
 e )  s′>0         [5.3.11] 

िजथे pt e ही (एकसारखी गहृीत धरलेली) िकंमत आह.े असे गहृीत धरले जाते क� मागणी 
टी वर िकंमतीशी जळुवून घेते, आिण �हणून मागणीचे काय� पूव��माणेच आहे, 

xt= D(pt )          [5.3.12] 

बाजाराचे िव�ेषण कर�यासाठी आप�याला िकंमत अपे�ा कशा तयार के�या जातात हे 
िनिद�� करावे लागतील. सरळ/साधे अपे�ा गिृहतक सागंतात, 
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pt
e= pt─1  all t       [5.3.13] 

�हणजेच, शेतकरी फ� असे गहृीत धरतात क� स�याचा भाव पढुील काळात कायम राहील. 
लागोपाठ�या कालावधीत बाजार समतोल रािह�यास यामळेु कोणतीही अडचण येत नाही: 
स�या�या कालावधीची समतोल िकंमत पढुील कालावधीची समतोल िकंमत देखील आह,े 
�यामळेु शेतक�याचंी भोळी भावाची अपे�ा यो�य आहे आिण परुवठा आिण मागणी ससुगंत 
असेल: 

      [5.3.14] 

जेथे p*t ही समतोल िकंमत आह.े समजा, तथािप, t - 1 आिण t म�ये मागणी बदलली 
आहे, �हणजे p*t-1 ही t वर समतोल िकंमत नाही. बाजारातील �यानतंर�या असतंलुन 
वत�नाचे िव�ेषणआकृती. 5.3.3 म�ये �प� केले आह.े 

आकृती 5.3.3 

 

(a) म�ये, p0 ही जनुी समतोल िकंमत होती परतं ुt = 0 आिण t = 1 मधील मागणी याकडे 
सरकली आहे. D(p). y1 = s( p0 ) हा t = 1 वर उपल�ध परुवठा आह,े आिण �हणून 
जे�हा हे बाजारभावावर ठेवले जाते ते�हा p1 पय�त वाढते, जेथे D( p1 ) = y1. शेतकरी 
नतंर p1 ला बाजारभाव t = 2 असेल अशी अपे�ा करतात, �हणून ते �याचें एकर �े� 
�यानसुार लावतात आिण t=2 वर y2 = s(p1) बाजारात आणतात. यामळेु िकंमत p2 
पय�त घसरते, y3 चाt = 3 परुवठा होतो, आिण असेच. आ�ही पाहतो क� p0 , p1 , 
p2, p3 या �िमक िकमती नवीन समतोलावर एकि�त होत आहेत आिण �हणून आ�ही 
असा िन�कष� काढतो क� बाजार ि�थर आह.े 

 
(b) आकृतीच (b) म�ये आप�याकडे कोबवेब सायकल आह.े �ि�या पूव�सारखीच आह:े 

िकंमत स�ुवातीला p0 आहे, आिण �हणून शेतकरी y1=s(p0 ) चाt=1 वर परुवठा 
करतात, �यामळेु िकंमत p1 पय�त वाढते. प�रणामी शेतकरी मोठ्या एकरात लागवड 
करतात आिण t = 2 वर परुवठा y2 = s(p1 ) बाजारात ठेवतात, �यामळेु िकंमत p2 
पय�त घसरते, आिण असेच. पण आता िकंमत�चा �म p0 , p1 , p2 , p3 , . . . 
समतोलपणापासून दूर जात आहे: बाजार अि�थर आह.े (c) म�ये आ�ही उरलेली 
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श�यता दश�िवतो, ती िकंमत p0 आिण p1 �या दर�यान कायमच िफरते, आिण �हणून, 
ती कधीही समतोल न जळु�याने, बाजार अि�थर आह.े 

 
आकृती .5.3.3 म�ये मागणी आिण परुवठा काय� रखेीय आहेत. ि�थर आिण अि�थर 
�करणामंधील फरक असा आहे क�, ि�थर ि�थतीत (अ), मागणी व� परुवठा व�पे�ा कमी 
(पूण�पणे) आह,े तर अि�थर �करणात (ब) उलटंस�य आह.े (c) म�ये उतार अगदी समान 
आहेत. अिधक ततंोतंत, अन�ुमे परुवठा आिण मागणी काय� असू �ा.  

yt= a = bpt─1, xt = α ─βpt      [5.3.15] 

 

��येक t वर माक� टि�लअर होत अस�याने, xt=yt, आ�ही �थम-�म रखेीय फरक समीकरण 
�ा� कर�यासाठी [५.३.१५] वाप� शकतो. 

      [5.3.16] 

ि�थरतेसाठी, लागोपाठ िकमत�मधला फरक (जे वैकि�पक�र�या सकारा�मक आिण 
नकारा�मक आहेत) िनरपे� मू�याम�ये �मा�माने लहान �हायला हव.े �हणजे 

─ ( pt+1─ pt ) < pt ─ pt─1 ⇒ pt ─ pt+1 < pt ─ pt─1  [5.3.17] 

जेथे, सामा�यता न गमावता, आ�ही pt1 pt आिण �हणून pt1 pt गहृीत धरले आह)े. नतंर 
5.3.16] पासून बदली देते 

   [5.3.18] 

आिण �यामळेु  

       [5.3.19] 

ि�थरता ि�थती दते  

b < β           [5.3.20] 

ल�ात ठेवा क� b आिण β ही िकंमत अ�ा�ंया सदंभा�त परुवठा आिण मागणी 
व�ा�ंयाउताराचंी िनरपे� मू�ये आहेत आिण �हणून [५.३.२०] ही ि�थती आ�ही 
आकृतीमधूनिमळवली आह.े 

सरळ/सा�या अपे�ा गहृीतकानंा समप�क नाव िदले आहे. बाजार समतोल नसताना �याचंा 
िव�ास नेहमी चकु�चा अस�याचे दाखिवले जात असले तरीही पढुील कालावधीची िकंमत 
स�या�या कालावधी�माणेच असेल असा शेतक�यांचा िव�ास आह.े पढेु, ��येक 
कालावधीत, ��येक शेतकरी जे उ�पादन िवकतो ते ��य�ात �चिलत असले�या 
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बाजारभावाशी सबंंिधत नफा वाढवणार े उ�पादन नसते. हे पाह�यासाठी, ल�ात �या क� 
�िमक िकंमत–�माण जोड्या ( p1 , y1 ), ( p2 , y2 ), . . . , Fig.5.3.3 म�ये बाजार 
परुवठा व� वर नाही, याचा अथ� असा आहे क� ��येक िव�े�याची िकरकोळ िकंमत 
सबंंिधत उ�पादन �या बाजारभावावर िवकली जाते �या�या बरोबरीची नाही. बाजारभाव 
जा�त असताना शेतकरी नेहमी खूप कमी उ�पादन करतात आिण बाजारभाव कमी 
असताना खूप जा�त उ�पादन करतात, �या िकमत�वर जा�तीत जा�त नफा 
िमळवूनदेणा�या �माणात. भो�या अपे�ामंळेु शेतक�या�ंया नफा वाढव�या�या उि��ाशी 
िवसगंत वागणूक होते आिण आपण �यानंा तक� हीन �हणू शकतो. 

या तका�मळेु मथु (1962) यांनी तक� श�ु अपे�ांचा िस�ातं माडंला. समजा बाजारातील 
मागणी आिण परुवठा काया�चा अचूक अंदाज लावणे श�य आहे (साधेपणासाठी आ�ही 
अंदाजा�या या�ि�छक �टु�कडे दलु�� करतो). �यानतंर, ��येक कालावधीतील समतोल 
िकंमतीचा अंदाज लावणे श�य होईल. शेतक�यानंा अशा मािहतीसाठी पैसे देणे यो�य वाटेल 
कारण ते अिधक फायदेशीर उ�पादन िनण�य घेऊ शकतात. परतं,ु जर शेतक�या�ंया 
अपे�ामं�ये वा�तिवक बाजार प�रणामाचंा समावेश असेल, तर बाजार नेहमीच समतोल 
राहील. हे पाह�यासाठी, फ� pte=p* t म�ये बाजार परुवठा फलनs(pte) बसवा आिण 
प�रणामी समतोल िकमतीचे िनराकरण करा. 

D( p*t, t) =s( pt
*)        [5.3.21] 

जेथे वेळ िवतक�  वेळोवेळी बदलू शकते हे सूिचत कर�यासाठी मागणी काया�म�ये समािव� 
केले आहे). हे मथु�या ��तावाचे �प�ीकरण देते: एखा�ा�या अपे�े�माणे बाजार 
मॉडेल�या अंदाजानसुार िनकाल घेणे तक� सगंत आहे. येथे ‘तक� सगंत’ �हणजे नफा वाढवणे: 
इतर सव� शेतकरी �या�ंया अपे�ा अशा �कार ेतयार करतात (नॅश समतोल या सकं�पनेशी 
समानता) पाहता, इतर कोणताही शेतकरी इतर कोण�याही �कार े अपे�ा िनमा�ण क�न 
नफा वाढवू शकत नाही. भो�या अपे�ा�ंया गहृीतकाबाबत ह ेन�क�च खर ेन�हते: जर ितचा 
असा िव�ास असेल क� इतर सव� शेतक�यानंी या कालावधीची िकंमत फ� ए�सपोपोलेट 
केली, तर तक� सगंत शेतकरी ित�या बटाट्याचे �े� वाढवेल जे�हा स�याची िकंमत कमी 
असेल आिण �याउलट. 

तक� सगंत अपे�ा गहृीतकेचा िन�कष� - बाजार नेहमी समतोल ि�थतीत असतो - असे सूिचत 
करते क� बाजारातील िकंमतीतील चढउतार अपे�ा�ंया िनिम�ती �ि�येऐवजी अंतिन�िहत 
परुवठा आिण मागणी काया�मधील बदलामंळेु चालतात. ह,े िकमान त�वतः, एक चाचणी 
कर�यायो�य ��ताव आहे. न�क�च तक� सगंत अपे�ा गहृीतक हे भो�या 
गिृहतकापे�ाबौि�क��्या अिधक आकष�क आहे आिण आ�ही हे ल�ात घेतले पािहजे क� 
अंदाज आिण मॉडेिलंग बाजार हे आिथ�क ि�याकलापाचें मह�वाचे �े� आहेत. असे असले 
तरी, गहृीतक एक मजबूत आह ेआिण सव� बाजारासंाठी यो�य असू शकत नाही. 

५.४ �� 

1. बाजारातील मागणी आिण परुवठा व� �करणाची चचा� करा. 
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2. अ�पकालीन बाजार समतोल �प� करा. 

3. ि�थरताप�रभािषत करा. समतोलाचीि�थरता �प� करा. 
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६ 
�पधा��मक बाजार (Competitive Market ) 

�करण रचना :  

६.०   उि�� े

६.१  ��तावना  

६.२  दीघ�कालीन समतोल 

६.३   दीघ�कालीन ि�थरता  

६.४  �� 

६.५   सदंभ� 

६.०  उि�� े

याम�ये आपण खालील गो��चा अ�यास करणार आहोत    

 बाजार समतोल 

 दीघ�कालीन बाजार समतोल 

 ि�थरता आिण अि�त�वाची संक�पना 

 दीघ�कालीन समतोल म�ये ि�थरता. 

६.१. ��तावना 

समतोल �हणजे िव�ातंीची िकंवा समतोलाची ि�थती. येथे दोन िव�� श�� अशा �कार े
सतंिुलत आहेत क� समतोल ि�थतीपासून पढेु कोणतीही हालचाल श�य नाही तसेच 
फायदेशीर देखील नाही. एकदा समतोल ��थािपत झा�यावर ते ि�थरतेची ि�थती पूण� 
करणे आव�यक आहे. 

६.२  दीघ�कालीन समतोल 

याआधी�या भागात आपण पािहले क� फम�चा/उ�ोगस�ंथेचा दीघ�-चािलत परुवठा व� हा 
�या�या दीघ�कालीन सरासरी खचा��या व�पे�ा दीघ�कालीन िकरकोळ खचा�चा भाग आहे. 
या परुवठा व�ाचंी बेरीज क�न बाजार परुवठा व� िमळवता येत नाही याची अनेक कारणे 
आहेत: 

(a) बा� आिथ�क �भाव : सव� उ�ोगस�ंथेचेउ�पादन बदलत अस�याने, साधना�या 
िकमती बदलू शकतात, �यामुळे ��येक उ�ोगस�ंथे�या खचा�चे व� बदलू शकतात.  
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(b) बा� तांि�क �भाव : सव� कंप�या�ंया मोजप�ी�या/मापणी�या प�ती�या िव�ताराचा 
प�रणाम �हणून वैयि�क कंप�याचंी िकंमत व� बदलते �यामळेु वाहतूक िकंवा दळणवळण 
यासार�या सामा�य सिुवधामं�ये गद� िकंवा सधुारणा होते. 

(c) बाजारातील कंप�यां�या सं�येत बदल : िकंमत वाढ�याने �या कंप�यानंा पूव� व�तूचे  
उ�पादन करणे फायदेशीर वाटले नाही �यानंा आता ते फायदेशीर वाटते आिण �यामळेु 
�मतेम�ये गुतंवणूक करा आिण उ�पादनात वाढ करा. �पधा��मक बाजारपेठेत पेटंट, 
कायदेशीर िनब�ध, क��या माला�या �ोतांची मालक� यासारखे कोणतेही अडथळे नसतात 
जे नवीन कंप�या�ंया �वेशास अडथळा आणतात. दीघ�कालीन एकूण खचा��या (�या�या 
मालकाने परुवले�या भाडंवल आिण �य�ना�ंया सधंी खचा�सह) एकूण उ�प�नासह, चालू 
िकंमतीत फ� सम तटुलेलीउ�ोगस�ंथा, �या िकमतीत सीमातं फम� �हणतात. जो 
'अित�र� नफा' (एकूण महसूल>एकूण दीघ�कालीन सधंी खच�) कमावतो �याला 
सीमानतग�तintra -marginal फम� �हणतात, आिण �याला तोटा होतो, परतं ु जा�त 
िकंमतीला तोटा होतो, �याला अित�र�-सीमा�तफम� �हणतात. . िकमतीत वाढ झा�यामळेु, 
सीमातं कंप�या इं�ा-मािज�नल बनतात आिण काही अित�र�-सीमातं कंप�या �वेश 
करतात. 

आकृती 6.2.1 

 

(a) म�ये, p0 ही जनुी समतोल िकंमत होती परतं ुt = 0 आिण t = 1 मधील मागणी D(p) 
म�ये �थलातं�रत झाली आह.े y1 = s( p0 ) हा t 1 वर उपल�ध परुवठा आह,े आिण 
�हणून जे�हा हे बाजारभावावर ठेवले जाते ते�हा p1 वर वाढते, जेथे D( p1 ) =y1. शेतकरी 
नतंर p1 अस�याची अपे�ा करतात 
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आकृती 6.2.1 म�ये मागणी आिण परुवठा काय� रखेीय आहेत. ि�थर आिण अि�थर 
�करणामंधील फरक असा आहे क�, ि�थर ि�थतीत (अ), मागणी व� परुवठा व�पे�ा कमी 
(पूण�पणे) आहे, तर अि�थर �करणात (ब)िव��/उलट  स�य आहे. (c) म�ये उतार अगदी 
समान आहेत. अिधक तंतोततं, अन�ुमे परुवठा आिण मागणी काय� असू �ा.  

 

��येक टी वर माक� टमोकळझा�यावर, xt=yt , आ�ही वरील समीकरण वाप� शकतो 
फ�ट�-ऑड�र/�थम अन�ुम रखेीय फरक समीकरण �ा� कर�यासाठी 

 

ि�थरतेसाठी, लागोपाठ िकमत�मधला फरक (जे वैकि�पक�र�या सकारा�मक आिण 
नकारा�मक आहेत) िनरपे� मू�याम�ये �मा�माने लहान �हायला हव.े �हणजे 

 

आिण �हणून  

 

ल�ात ठेवा क� b आिण β ही िकंमत अ�ा�ंया सदंभा�त परुवठा आिण मागणी 
व�ा�ंयाउताराचंी िनरपे� मू�ये आहेत आिण �हणून वरील समीकरण ही आ�ही 
आकृतीव�न काढलेली ि�थती आहे. 

सा�या अपे�ा गहृीतकांना समप�क नाव िदले आहे. बाजार समतोल नसताना �याचंा िव�ास 
नेहमी चकु�चा अस�याचे दाखिवले जात असले तरीही पढुील कालावधीची िकंमत 
स�या�या कालावधी�माणेच असेल असा शेतक�यांचा िव�ास आहे. पढेु, ��येक 
कालावधीत, ��येक शेतकरी जे उ�पादन िवकतो ते ��य�ात �चिलत असले�या 
बाजारभावाशी सबंंिधत नफा वाढवणार े उ�पादन नसते. हे पाह�यासाठी, ल�ात �या क� 
�िमक िकंमत–�माण जोड्या ( p1 , y1 ), ( p2 , y2 ), . . . , आकृती 6.2.1 म�ये बाजार 
परुवठ्या�या व� वर नाहीत, याचा अथ� असा क� ��येक िव�े�याची िकरकोळ िकंमत 
सबंंिधत आउटपटु �या बाजारभावाने िवकली जाते �या�या बरोबरीची नाही. बाजारभाव 
जा�त असताना शेतकरी नेहमी खूप कमी उ�पादन करतात आिण बाजारभाव कमी 
असताना खूप जा�त उ�पादन करतात, �या िकमत�वर जा�तीत जा�त नफा 
िमळवूनदेणा�या �माणात. भो�या अपे�ामंळेु शेतक�या�ंया नफा वाढव�या�या उि��ाशी 
िवसगंत वागणूक होते आिण आपण �यानंा तक� हीन �हणू शकतो. 
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या तका�मळेु मथु (1962) यांनी तक� श�ु अपे�ांचा िस�ातं माडंला. समजा बाजारातील 
मागणी आिण परुवठा काया�चा अचूक अंदाज लावणे श�य आहे (साधेपणासाठी आ�ही 
अंदाजा�या या�ि�छक �टु�कडे दलु�� करतो). �यानतंर, ��येक कालावधीतील समतोल 
िकंमतीचा अंदाज लावणे श�य होईल. शेतक�यानंा अशा मािहतीसाठी पैसे देणे यो�य वाटेल 
कारण ते अिधक फायदेशीर उ�पादन िनण�य घेऊ शकतात. परतं,ु जर शेतक�या�ंया 
अपे�ामं�ये वा�तिवक बाजार प�रणामाचंा समावेश असेल, तर बाजार नेहमीच समतोल 
राहील. ह ेपाह�यासाठी, फ� बाजार परुवठा फलनs(pt e) म�ये pt e p* िस� करा आिण 
प�रणामी समतोल िकमतीचे िनराकरण करा 

 

कालातंराने). हे मथु�या ��तावाचे �प�ीकरण देते: एखा�ा�या अपे�े�माणे बाजार 
मॉडेल�या अंदाजानसुार िनकाल घेणे तक� सगंत आहे. येथे ‘तक� सगंत’ �हणजे नफा वाढवणे: 
इतर सव� शेतकरी �या�ंया अपे�ा अशा �कार े तयार करतात ह े ल�ात घेऊन इतर 
कोणताही शेतकरी इतर कोण�याही �कार ेअपे�ा िनमा�ण क�न नफा वाढवू शकत नाही 
(नॅश समतोल या सकं�पनेशी सा�य ल�ात �या.सा�या अपे�ा�ंया गहृीतकाबाबत ह े
न�क�च खर े न�हते: जर ितचा असा िव�ास असेल क� इतर सव� शेतक�यानंी या 
कालावधीची िकंमत फ� ए�सपोपोलेट/बिहरवश केली, तर तक� सगंत शेतकरी ित�या 
बटाट्याचे �े� वाढवेल जे�हा स�याची िकंमत कमी असेल आिण �याउलट. तक� सगंत 
अपे�ा गहृीतकेचा िन�कष� - बाजार नेहमी समतोल ि�थतीत असतो - असे सूिचत करते क� 
बाजारातील िकंमतीतील चढउतार अपे�ा�ंया िनिम�ती �ि�येऐवजी अंतिन�िहत परुवठा 
आिण मागणी काया�मधील बदलामंळेु चालतात. ह,े िकमान त�वतः, एक चाचणी 
कर�यायो�य ��ताव आहे. न�क�च तक� सगंत अपे�ा गहृीतक हे भो�या 
गिृहतकापे�ाबौि�क��्या अिधक आकष�क आहे आिण आ�ही हे ल�ात घेतले पािहजे क� 
अंदाज आिण मॉडेिलंग बाजार हे आिथ�क ि�याकलापाचें मह�वाचे �े� आहेत. असे असले 
तरी, गहृीतक एक मजबूत आह ेआिण सव� बाजारासंाठी यो�य असू शकत नाही. 

आकृती 6.2.2 

 

�यामळेु दीघ�काळ चालणारा बाजार परुवठा व� सकारा�मकपणे उतार असेल याची खा�ी 
देता येत नाही. तथािप, आकृती 6.2.2(c) म�ये आपण असे गहृीत धरतो. S(p) �मता 
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समायोिजत के�यावर आिण िव�े�याचंी स�ंया बदलू शकते ते�हा उ�पादनाचा दर 
िकंमतीनसुार कसा बदलतो हे दश�िवते. ह े ल�ात घेतले पािहजे क� या 
व�ाचाअंतिन�िहतसमायोजनांचा एक जिटल सचं आहे आिण व�ावरील एका िबंदूपासून 
दसु�या िबंदूम�ये स�ंमण व� सूिचत करते िततके गळुगळुीत आिण सहज नाही. या सव� 
समायोजनानतंर ��येक िकमतीवर येणार े एकूण उ�पादन दाखवून �याचा अथ� लावला 
पािहजे. िकंवा, वैकि�पक�र�या, ते दश�िवते क� िदले�या स�ंयेत िकती कंप�या उ�ोगात 
राहतील, �याचंी �मता िटकवून ठेवतील आिणउ�पादना�या एकूण दराने परुवठा करतील. 
कोण�याही िबंदू y चाp-सम�वय हा उ�पादना�या�या दराची दीघ�कालीन परुवठा िकंमत 
असतो. 

दीघ�कालीन समतोलआकृती.7(c) म�ये िबंदू (y*, p*) �हणून दश�िवला आह.े या ट��यावर 
कंप�या परुवठ्याचा दर y* राख�यासाठी तयार असतात आिण �ाहक हे उ�पादन p* 
िकमतीवर खरदेी कर�यास तयार असतात. �हणून, जर आकृतीम�ये 
दश�िव�या�माणेअ�पकािलनपुरवठा व� s(p) असेल, तर आपण यापूव� तपासत असलेला 
अ�पकालीनसमतोल देखील दीघ�कालीन समतोल असेल. मागणी,उ�पादन िकंमती िकंवा 
तं��ानाम�ये कोणताही बदल न झा�यास ते अिनि�त काळासाठी राखले जाईल. 

आकृतीचे इतर भाग दोन '�ितिनधी कंप�यासंाठी' दीघ�कालीन समतोलाचे प�रणाम 
दश�वतात. (a) म�ये, उ�ोगस�ंथा1 ही सीमातं उ�ोगसंथाआहे. बाजारभाव p* वर ते 
उ�पादन y1* चे दीघ�काळ नफा वाढवणारपे�रमाण/मोजप�ीिनवडते आिण �या उ�पादनावर 
p* हा �या�या िकमान दीघ�कालीन सरासरी खचा��या बरोबरीचा असतो. उ�ोगस�ंथा2, 
दसुरीकडे, आकृती�या (b) म�ये दश�िवलेले, एक इं�ा-मािज�नलउ�ोगस�ंथाआहे; उ�पादन 
y*2 �या नफा-जा�तीत जा�त �माणात, �याची दीघ�कालीन सरासरी िकंमत c*<p*, आिण 
ते ( p* - c*)y*2 �या बरोबरीने जा�त नफा कमावते. तथािप, असा 'अित�र� नफा', जो 
ता�परुता कमावला जाऊ शकतो, 2 अिनि�त काळासाठी िटकून राहणार नाही, परतं ु
दीघ�काळासाठीफम�साठी/उ�ोगस�ंथेसाठीखरा सधंी खच� मानला पािहज.े 

यिु�वाद खालील�माणे आहे: िकरकोळ फम��या तलुनेत अंतर-सीमा�त उ�ोगस�ंथेची 
सरासरी िकंमत कमी आहे ह े त�य काही िवशेषतः काय��म साधनांचा ताबा �ितिबंिबत 
करणे आव�यक आहे, उदाहरणाथ� िवशेषतः सपुीक माती िकंवा अपवादा�मक कुशल 
�यव�थापन. यातून जा�त नफा िमळत अस�याने, इतर कंप�यानंी �या�ंयासाठी �पधा� 
करावी अशी आमची अपे�ा आहे, जेणेक�न करार सपं�यास बराच कालावधी 
लोट�यानतंर, स�या या अितउ�पादक साधानां�या सेवांचा लाभ घेत असले�या उ�ोग 
स�ंथेला ते मागतील िकंवा गमावतील ते �यानंा �ावे लागेल. �यानंा या साधना मधून िमळू 
शकणारा जा�तीत जा�त हा सपूंण� अित�र� नफा ( p* - c*)y*2 आहे, आिण �हणून जे�हा 
करार लागू होता ते�हा�या कालावधीत नफा िकती होता तो �या कालावधीनतंर फम�साठी 
खरा सधंी खच� बनतो. . अशा अित�र� न�यानंा अध�-भाडे असे �हटले जाते, ते खर े
दीघ�कालीन अित�र� नफा नसून केवळ काही काय��म इनपटु सेवामं�ये करारा�या सपं�ी 
अिधकारासंाठी जमा होणार े भाडे, �याचे �पातंर 'दीघ�काळात' खचा�त होते. एकदा ह े
प�रवत�न झाले क�, 'इं�ा-मािज�नल' फम�चा/अंतर-सीमा�त उ�ोगस�ंथेची दीघ�कालीन 
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सरासरी व� (LAC व�) �याचा िकमान िबंदू p* �या बरोबरीने वाढेल. �यामळेु दीघ�काळात 
बाजारातील सव� कंप�या या अथा�ने िकरकोळ कंप�या असतील क� �या फ� तटुतात. 

आकृती. 6.2.2 तीन अटी �प� करते �या दीघ�काळ समतोल राख�या पािहजेत:  

1. बाजारातील ��येक उ�ोगस�ंथा ित�या दीघ�कालीन िकरकोळ िकमतीला िकंमतीशी 
समत�ुय करते, जेणेक�नउ�पादन नफा वाढवते. 
 

2. ��येक उ�ोगस�ंथेची िकंमत दीघ�कालीन सरासरी खचा��या बरोबरीची असणे 
आव�यक आहे (�वासीरटंचे सधंी खचा�त �पातंर झा�यानंतर आव�यक अस�यास) 
जेणेक�न नफा शू�य असेल आिण �वेश िकंवा िनग�मन होणार नाही.  
 

3. मागणी समान परुवठा असणे आव�यक आहे. 

अटी (1) आिण (2) नतंर सूिचत करतात क� ��येक फम�/उ�ोगस�ंथा�या�या दीघ�कालीन 
सरासरी खचा��या व�ते�या िकमान िबंदूवर उ�पादन करते, जसे आकृती 6.2.2 (a) �प� 
करते. �पधा��मक बाजार समतोला�या काय��मतेवर हा एक मजबूत प�रणाम आह,े कारण हे 
सूिचत करते क� एकूण बाजार उ�पादन सवा�त कमी खचा�त तयार केले जात आह.े 

Aakruti.6.2.2(b) मधील अ�पकालीनपरुवठा व� �माणे, दीघ�कालीन परुवठा 
व�ातीलखिंडतता समतोल अि�त�वात नाही असे सूिचत क� शकते. अस ेसमजा  

(a) सव�उ�ोगस�ंथा, स�या बाजारात असोत िकंवा नसोत, आकृती  6.2.2(a) म�ये 
दाखव�या�माणे U-आकाराचे दीघ�कालीन सरासरी व� (LAC व�) आहेत; 

(b) साधनां�या िकमती उ�ोगा�या उ�पादनानसुार बदलत नाहीत. 

�यानतंर, आकृती 6.2 मधील p* िकंमतीवर दीघ�कालीन बाजार परुवठा व�ता खिंडत होऊ 
शकते. p* �या खाली असले�या कोण�याही िकमतीवर, सव� कंप�या बाजार सोडून जातील 
आिण बाजारातील परुवठा शू�यावर येईल, तर p* िनयोिजत बाजार परुवठा y* 1 ने 
गणुाकार केला असता, �या कंप�याचें उ�पादन चागंले उ�पादन कर�यास स�म आह.े 
LAC व�. सभंा�य परुवठादारांची िनवड करणारी अशी काही य�ंणा अस�यास ही िवसगंती 
टाळता येईल क� p* िकमतीत िदलेली कोणतीही बाजारातील मागणी िकमान दीघ�कालीन 
सरासरी खचा�वर ��येक उ�पादन करणा�या कंप�या�ंया यो�य स�ंयेने पूण� केली जाईल. 
नतंर, दीघ�कालीन बाजार परुवठा व� िकंमत p* वर एक �ैितज रषेा असेल: बाजार 
उ�पादनाचा िव�तार िव�मान कंप�या�ंारउे�पादन िव�ताराऐवजी नवीन �वेशा�ार े केला 
जातो. दीघ�कालीन समतोल िकंमत p* पे�ा वेगळी असू शकत नाही, आिण �यामळेु 
सपूंण�पणे िकंमत िनधा��रत केली जाते. मागणीची पातळी केवळ एकूण उ�पादन आिण 
कंप�याचंी समतोल स�ंया िनधा��रत करते. ल�ात �या क� दीघ�काळ चालणा�या बाजार 
परुवठा व�ासाठी जी सतत �ैितज रषेा असते �यासाठी आ�हाला फम�चे (Fig.6.2.2 (a) 
म�ये y1*) कमीत कमी िकमतीचे उ�पादन बाजारा�या मागणी�या सापे� 'अ�यतं लहान' 
असणे आव�यक आहे, आिण कंप�याचंी स�ंया 'खूप मोठी' आहे.  

अिधक सो�या भाषेत, जर उ�पादनाचे तं��ान असे असेल क� उ�पादनाचंी कोणतीही �ेणी 
नसेल �यावर मोठ्या �माणात परतावा िमळत असेल, तर बाजारातील परुवठ्यात खडं 
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पडत नाही. उदाहरणाथ�, जर सव� कंप�यानंा सव� उ�पादनावर कमी परतावा िमळत असेल 
तर दीघ�कालीन सरासरी आिण िकरकोळ खच� व� सव�� वर�या िदशेने ितरपे असतील 
आिण �याचंी �ैितज बेरीज (कोण�याही साधन िकंमत �भावानंा ल�ात घेऊन) िकंमत 
अ�ावर इंटरसे�ट/अवरोध/अटकाव असेल. 

वैकि�पक�र�या, जर आपण असे गहृीत धरले क� सव� कंप�याचंी उ�पादन काय� समान 
�माणात परतावा देत आहेत आिण समान (ि�थर) साधन िकंमत�ना सामोर ेजावे लागते, 
तर दीघ�कालीन बाजार परुवठा व� प�ुहा एक �ैितज सरळ रषेा आहे. ��येक 
उ�ोगस�ंथेचीदीघ�कालीन सीमातं खच� व� ही �ैितज रषेा असते आिण ती �या�या 
दीघ�कालीन सरासरी िकमती�या व�तेशी एक�प असते आिण ती सव� कंप�यासंाठी समान 
पातळीवर असते. �यानतंर, या सामा�य िकरकोळ सरासरी िकमती�ार े एकमेव सभंा�य 
समतोल िकंमत िदली जाते �यामळेु ती िकंमत प�ुहा पूण�पणे खच�-िनधा��रत केली जाते. 
मागणी प�ुहा फ� एकूण समतोल बाजार उ�पादन ठरवते. ल�ात �या क�, अशा बाजार 
माक� ट�ितमानाम�ये, ��येक उ�ोगस�ंथेचेसमतोल उ�पादन, तसेच बाजारात उ�पादन 
करणा�या कंप�यांची समतोल स�ंया अिनि�त असते. 

६.३  दीघ�कालीन ि�थरता (Stability in the long run) 

�पधा��मक बाजारपेठेतील दीघ�कालीन समतोलते�याि�थरते�या िव�ेषणाम�ये कंप�यांचे 
अ�प आिण दीघ�कालीन िनण�य, नवीन �वेशाचे प�रणाम आिण िकमती�या अपे�ाचंी 
भूिमका या�ंयातीलपर�परसवंाद ल�ात घेणे आव�यक आहे. आ�ही �या �करणासाठी 
िव�ेषण करतो �याम�ये एकूण बाजार उ�पादनसह साधन िकंमती वाढतात आिण सव� 
उ�ोगस�ंथाकंडेU-आकाराचे खच� व� असतात. आकृती .6.3.1 म�ये दश�िव�या�माणे, 
दीघ�काळ चालणारा बाजार परुवठा व� वर�या िदशेने उतार आहे. याचा िवचार िकंमत-
�माण िबंदूचें �थान �हणून केला पािहजे �यावर दीघ�कालीन समतोल ि�थती समाधानी 
आहे: ��येक िबंदूवर, बाजारातील ��येक उ�ोगस�ंथेसाठीिकंमत = दीघ�कालीन िकरकोळ 
िकंमत, आिण पढेु �वेश िकंवा िनग�मन होणार नाही िदले�या िकमतीवर ठेवा कारण कंप�या 
�या िकमतीला अगदी तोडत आहेत (अंतर-मािज�नल कंप�याचें आभासी खडं सधंी खचा�त 
बदलले गेले आहेत). अशा �कार ेव�वरील ��येक िबंदूशी सबंंिधत कंप�यांचा एक िविश� 
सचं आहे, ��येकाची नफा-जा�तीत जा�त �मता आिण उ�पादन पातळी आहे. िकंमत 
वाढत असताना, िव�मान कंप�या�ंार ेउ�पादन िव�तार आिण नवीन कंप�या�ंया �वेशाचा 
प�रणाम �हणून व� बाजूने उ�पादन वाढते. तथािप, िकंमत आिण उ�पादनाचा वा�तिवक 
वेळ माग� परुवठा व� वर असू शकत नाही. तसे हो�यासाठी, आप�याला प�ुहा तक� सगंत 
अपे�ाचें गिृहतक आव�यक आहे, जसे आपण आता पाह�. 
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आकृती.6.3.1 

 

समजा वष� 0 म�ये बाजार स�ुवातीला िकंमत आिण उ�पादन जोडीम�ये दीघ�कालीन 
समतोल आहे.  

( p0,y0 )आकृती.6.3.1 म�ये. वष� 1 म�ये मागणी D1 (p) कडे सरकते. अ�पकाल- वष�      
1 – उ�पादन केवळ अ�प कालीन परुवठा फलनs 1 (पी) सोबतच िव�ता� शकते, जे 
आधीच बाजारात असले�या कंप�या�ंया अ�प-कालीन  िकरकोळ खच� फलना�ारे 
िनधा� �रत केले जाते (वाढ�या इनपटु�या कोण�याही प�रणामासंह अ�पकालीन समतोल 
म�ये िव�ेषण के�यानसुार िकंमती). अशा �कार ेवष� 1 मधील िकंमत p1 �हणून �थािपत 
केली गेली आहे. p0 िव�मान कंप�या�ंया शू�य न�याशी सबंंिधत अस�याने, p1 ने 
सकारा�मक नफा सूिचत करणे आव�यक आहे. बाजार �प�पणे दीघ�कालीन समतोल 
नाही. पढेु काय होते ते आ�ही िकमती�या अपे�ा�ंया िनिम�तीब�ल जे गहृीत धरतो �यावर 
अवलंबून असते. 

�ारभं करा, िवभाग B �या कोबवेब�ितमाना�माणे, सा�या अपे�ा गहृीत ध�न: सव� 
कंप�या, मग ते स�या बाजारात असले िकंवा �वेशाचा िवचार करत आहेत, पढुील वष�, वष� 
2 म�ये p1 िकंमत वाढ�याची अपे�ा करतात. िव�मान कंप�या �मता वाढवतात आिण 
नवीन कंप�या िनयोिजत बाजार उ�पादन पय�त िव�ता�रत होईल �या मया�देपय�त �मता 
�िव� करा आिण �थािपत करा, कारण हे p1 िकंमतीवर दीघ�कालीन नफा वाढिव�याशी 
सबंंिधत एकूण उ�पादन आह.ेपण अथा�तच, जे�हा कालावधी 2 येतो, ( p1 , ) समतोल 
नाही: िकंमत p2 वर घसरावी लागेल, जेथे मागणी अ�पकालीन परुवठा व� s 2 ( p) �ार े
दश�िव�यानसुारअ�पकालीनपुरवठ्या�या बरोबरीची असेल. हे बाजरामधील सव� 
कंप�या�ंया अ�पकालीन िकरकोळ खचा��या व� �ार ेिनधा� �रत केले जाते - वष� 2 मधील 
�ारिंभक पदािधकारी आिण नवीन �वेशकत�. जर सव� कंप�यानंी प�ुहा असे गहृीत धरले क�, 
p2 वष� 3 म�ये �चिलत होईल, तर �मता सकुंिचत होईल आिण काही वष� 3 साठी 



  

 

सू�म अथ�शा� I 
 

130 

िनयोिजत केलेला एकूण बाजार परुवठा होईपय�त कंप�या बाजार सोडतील.सरल/सा�या 
अपे�ेनसुार, समतोल मू�य p* �या आसपास िकमतीत चढ-उतार होतात आिण, आकृती 
6.3.1 म�ये �प� केले�या बाबतीत, अखेरीस (पढुील मागणी बदला�या अनपुि�थतीत) 
�या�याशी एक�प होते. �मता केवळ 'दीघ�काळात' समायोिजत केली जाऊ शकते ही 
व�तिु�थती, आ�ही कृषी बाजारपेठेसाठी गहृीत धरले�या परुवठा अंतराचा तशाच �कारचा 
प�रचय देते. म�ुय फरक असा आहे क� येथे अ�पकालीनपरुवठा व� सकारा�मकपणे 
उतार आहे तर कोबवेब�ितमानाम�ये ते अनलुंब होते. भिव�यातील िनयोिजत उ�पादन 
अपेि�त भावी िकंमतीसह कसे बदलते हे दाखवणे स�या�या िव�ेषणाम�ये दीघ�-चािलत 
परुवठा व�ची भूिमका आहे. मागणीतील बदलाचा अंितम प�रणाम बाजाराला दीघ�कालीन 
परुवठ्या�या वळणावर एका िबंदूपासून दसु�या िबंदूकडे नेणे हा असला तरी, समायोजन 
�ि�ये�ार ेिकंमत आिण उ�पादनाचा वा�तिवक वेळ माग�या व�ा�या बाजूने असतो आिण 
समतोल िबंदू�या एका बाजूपासून दसु�या बाजूलाजाणा�याघट�या �माचे वण�न करतो. 

तथािप, िनरागस/ सरल/ सा�या अपे�ा गहृीत धर�याब�लची आमची पूव�ची टीका येथे 
िततक�च लागू होते. नफा वाढवणा�या कंपनीने अशा �कार ेआप�या अपे�ा िनमा�ण करणे ह े
तक� हीन आहे कारण �यानतंर ती सात�याने संभा�य न�याचा �याग करत असते. �याऐवजी 
समजा क� सव� कंप�या�ंया तक� सगंत अपे�ा आहेत, �हणजेच �यानंा बाजाराचे 
�ितमानमािहत आहे आिण �याचंा अंदाज �या�ंया िकमतीची अपे�ा �हणून वापरतात. नतंर, 
जर 0 आिण 1 कालावधीमधील मागणीतील बदल अनपेि�त असेल, तर वष� 1 शॉट�-रन 
समतोल (p1 , y1 ) पूव��माणेच असेल, परतं ुआता कंप�या नवीन दीघ�कालीन समतोल 
िकंमत p* चा अंदाज लावू शकतात. मालम�ेची ही एकमेव िकंमत आहे क� �या िकमतीत 
जा�तीत जा�त नफा िमळवून देणार े िनयोिजत उ�पादन ��य�ात साकारले जाऊ 
शकतात, �हणजेच पढुील कालावधीत बाजारात िवकले जाऊ शकतात. �यामळेु िव�मान 
कंप�या �मतेचा िव�तार करतील आिण नवीन कंप�या �वेश करतील जेणेक�न बाजार 
उ�पादनाचा y* पय�त िव�तार होईल, आिण वष� 2 म�ये बाजार दीघ�कालीन समतोल 
राखेल. जर मागणीतील बदल वष� 0 म�ये पूण�पणे अपेि�त होता, तर हाच यिु�वाद असा 
िन�कष� काढतो क� वष� 1 म�ये बाजार �या�या नवीन दीघ�कालीन समतोलाकडे जाईल. 
अशा ि�थतीत, मागणीतील बदलाशंी बाजार �या�या दीघ�कालीन परुवठा व�सह सहजतेने 
समायोिजत करतो. 

िन�कष�/Conclusion  

दीघ�कालीन बाजार परुवठा व� एक जिटल रचना आह.े �याचा उतार आिण लविचकता 
यावर अवलंबून आहे: वैयि�क कंप�यामं�ये �केलवर/मोजप�ीवर परतावा दे�याचे �व�प; 
एकूण उ�ोग उ�पादनासह साधन िकंमती िकती �माणात बदलतात; बा� तं��ाना�या 
अथ��यव�थेचे अि�त�व आिण �केल�या िव�कळीत अथ��यव�था; आिण बाजारात नवीन 
�वेश करणा�याचंा �वाह. िशवाय, मागणीतील बदला�ंया �ितसादात, दीघ�कालीन परुवठा 
व�वरील िबंदूमंधील समायोजनाची �ि�या देखील गुतंागुतंीची असू शकते आिण एक�कडे, 
अ�प-कालावधी आिण दीघ�-कालावधी परुवठा या�ंयातील सबंंधावंर आिण िनसगा�वर 
अवलंबून असते. दसुरीकडे अपे�ा. दीघ�कालीन �पधा��मक समतोलाचे िव�ेषण नतंर 
काही काळजीने केले पािहजे. दसुरीकडे, अ�पकालीनसमतोलाचे अि�त�व आिण ि�थरतेचे 
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िव�ेषण तलुनेने सरळ आहे आिण �याने काही क�पना सादर के�या आहेत �या सामा�य 
�पधा��मक समतोलाम�ये मोठ्या �माणात वाढव�या जातील. 
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�करण ४ 

७ 
सव�साधारण समतोल आिण क�याणाचे अथ�शा� 

�करण रचना : 

७.०   उि�� े

७.१   ��तावना  

७.२   �पधा��मक अथ��यव�थेचा वॉलरसचा सव�साधारण समतोल 

७.३   वॉलरसचा समतोल: देवाणघेवाण आिण उ�पादन 

७.४   पॅरटेो पया��ता िनकष 

७.५   �� 

७.६ सदंभ� 

७.०  उि�� े

 समतोलपणाचे अथ� आिण �कार अ�यासणे आिण समजून घेणे 

७.१  ��तावना  

'सतंलुन' िकंवा ‘ Equilibrium ‘हा श�द लॅिटन श�दापंासून आला आहे आिण �याचा अथ� 
समान सतंलुन असा आहे. याचा अथ� ‘िव�ातंीची अव�था’ िकंवा गितहीन ि�थती. 
सव�साधारण समतोल घटना ही पर�परावलंबी आिण पर�परसबंंिधत आहे. सव�साधारण 
समतोल �हणजे मागणी आिण परुवठा या दोन श���ार े बाजारातील �ाहकाचा समतोल 
दश�िवला जातो जेथे व�तूची िकंमत अशा ट��यावर िनधा� �रत होते, या िबंदूला बाजाराचा 
समतोल िबंदू �हणतात. दसु�या श�दातं, सव�साधारण समतोल सकं�पना िविवध श���ार े
बाजारातील िकंमत िनधा�रणाशी सबंंिधत आह.े 

सव�साधारण समतोलाची दोन मह�वाची मते आहेत, ती �हणजे माश�लचा सव�साधारण 
समतोल आिण वालरसचा सव�साधारण समतोल. माश�ल�या समतोल िव�ेषणाम�ये, 
माश�ल िकमती िनधा��रत कर�यासाठी फ� दोन चल घेऊन आंिशक समतोल �प� 
करतात. �याने गहृीत धरले क� इतर घटक ि�थर आहते. वालरसचा दसुरा �ि�कोन हा 
पिहला वै�ािनक �ि�कोन होता, कारण �याने सव� चल िकंवा सबंंिधत चलाचंा िवचार केला 
जे बाजार िकंवा बाजार समतोल मधील िकंमत िनधा��रत कर�यात मह�वाची भूिमका 
बजावतात. �हणूनच वालारािशयन िव�ेषणास सव�साधारण समतोल िव�ेषण �हणतात. 
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७.१.१  आंिशक आिण सव�साधारण समतोल: 

आंिशक समतोल िव�ेषण वैयि�क आिथ�क एकका�ंया अ�यासाशी सबंंिधत आह े िकंवा 
वैयि�क िकंमती, व�तू, िविश� घर,े कंप�या इ. ceteris paribus�हणज ेइतर प�रि�थती 
कायम असताना असेगहृीत ध�न प�रमाणा�ंया अ�यासाशी सबंंिधत आहे. हे या अथा�ने 
आंिशक आहे क� ते आिथ�क �यव�थे�या केवळ एका भागाचे िव�ेषण करते. हे िनण�य 
घेणा�या यिुनट्स (�ाहक आिण उ�पादक) आिण बाजारा�ंया एकमेकापंासून अलग 
ठेव�या�या वत�नाचे िव�ेषण करते. 

आंिशक समतोल तं� अनेक उपय�ु उ�ेशासंाठी काय� करते. हे गुतंागुतंी�या आिथ�क 
जगापासून िविश� आिथ�क घटनेचे पथृ�करण सलुभ करते. माश�ल�या आंिशक समतोल 
�ि�कोनामळेु अथ��यव�थे�या एका भागाकडे ल� वेधून घेणे श�य झाले, एका वेळी, 
�या�या इतर भागाशंी असले�या सबंंधाकंडे दलु�� केले. हे पर�परावलंबन नाकारते. 
आंिशक समतोल ��ीकोन मू�य िकंवा िकंमत िनधा�रण�या माश�ल�या िस�ातंा�या 
क� ��थानी आहे. माश�ल�या मते, �पधा��मक बाजारपेठेतील व�तूची िकंमत मागणी आिण 
परुवठा या श���या पर�परसवंादा�ार े िनधा��रत केली जाते. एका उ�पादना�या िकंवा 
घटका�या िकंमतीतील मागणी आिण परुवठ्यातील बदलाचंा इतर उ�पादना�ंया िकंवा 
घटका�ंया मागणी, परुवठा आिण िकंमतीशी काहीही सबंंध नाही. ��य�ात मा� बाजार 
एकमेकावंर अवलंबून आिण पर�परसबंंिधत आहेत. अथ��यव�थेत सव� काही इतर सव� 
गो��वर अवलंबून असते. हा एक घटक आह ेजो आंिशक समतोल िव�ेषणा�ार ेदलु� ि�त 
केला जातो. आंिशक समतोल िव�ेषण अथ��यव�थेचे आंिशक िच� ��ततु करते आिण ते 
खूप आंिशक िव�ेषण आहे. 

माश�ल मागणी�या िस�ातंा�ार े मागणीचे वत�न शोधतो. इतर गो�ी समान अस�याने 
मागणीचा िनयम तो सागंतो, जे�हा व�तूची िकंमत कमी होते ते�हा मागणी वाढते आिण 
�याउलट व�तूची िकमत वाढते त��हा मागणी कमी होते ,�हणून माश�लने आंिशक समतोल 
�ि�कोन �वीकारला आहे. 

याउलट, आदानआिण �दानबाजारामधील पर�पर सबंंध आिण पर�पर अवलंिब�व 
ओळखून एकाि�मक प�तीने आिथ�क �यव�थेचे िव�ेषण करणे हे सव�साधारण समतोल 
आहे. िकमतीचे पर�परावलंबन ल�ात घेणा�या िव�ेषणाला सव�साधारण समतोल 
�हणतात. उदाहरणाथ� लोकरची िकंमत �वतः�या मागणी आिण परुवठा व�ानसुार 
काटेकोरपणे िनधा��रत केली जात नाही. सूत, कपडे इ�याद�ची मागणी यासार�या 
पर�परसबंंिधत घटका�ंया अफाट समूहाचा �भाव आहे. लोकर�या िकमतीवर तागाचे, 
रशेीम इ�यादीसार�या पया�यां�या िकमतीवरही �भाव पडतो. सव�साधारण समतोलाची 
पिहली वै�ािनक उपचारप�ती लसेुन �कूल�या िलओन वॉलरस (1883-1910) यानंी 
केली होती. वॉलरस�या क�पना नतंर पॅरटेो (1883-1923) यानंी आ�मसात के�या �याने 
सव�साधारण समतोल िव�ेषण िवकिसत केले आिण �यास यो�य गिणतीय सा�यात टाकले. 
सव�साधारण समतोल िव�ेषणाचा मूळ उ�ेश �हणजे िव�ेषणा�मक आराखडा िवकिसत 
करणे आिण अथ��यव�थेतील सव�साधारण समतोलासाठी अटी िनधा��रत करणे हा आहे . 
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७.२  �पधा��मक अथ��यव�थेचा वॉलरसचा सव�साधारण समतोल 

सव�साधारण समतोल ही सकं�पना आहे जी िनसग�ता गुतंागुतंीची आहे, कारण ती िविवध 
चलावंर एकमेकांवर अवलंबून आहे. �यामळेु �पधा��मक बाजारपेठेत सव�साधारण समतोल 
राखणे कठीण काम आहे. िविवध सम�या िनमा�ण होत आहेत. �यापैक� तीन सम�या 
कौटसो�यानीस यानंी माडं�या आहेत �या पढुील�माणे- 

1. समतोल अि�त�व. सव�साधारण समतोल उपाय अि�त�वात आहे का? 

2. समतोलपणाची िविश�ता. समतोल उपाय अि�त�वात अस�यास, ते अि�तीय आहे 
का? 

3. समतोल ि�थरता. समतोल उपाय अि�त�वात अस�यास, ते ि�थर आह ेका? 

थोड�यात, �पधा��मक अथ��यव�थेत समतोलपणाचे अि�त�व ही अशी ि�थती िकंवा 
प�रि�थती आह े िजथे जा�त मागणी िकंवा जा�त परुवठा नसतो. याचा अथ� बाजारपेठेत 
िविश� िकंमतीला जो काही पुरवठा केला जातो �याची मागणी केली जाते आिण अित�र� 
साठ्याची  सम�या नसते. �हणून, या प�रि�थतीला बाजार समतोल �हणतात. 
समतोलपणाचे अि�त�व खालील िच�ात दश�िवले आहे. 

आकृती ७.१ 

 

वरील आकृतीम�ये, Y अ�ावर िकंमत आिण X अ�ावर नगस�ंया दश�िवली आहे. S1S1 
हा परुवठा व� आहे आिण D1D1 हा मागणी व� आहे. D1D1 आिण S1S1 व� E 
िबंदूवर एकमेकानंा छेदतात. E िबंदू हा समतोल िबंदू आहे �यावर िकंमत आिण �माण 
अन�ुमे P1 आिण Q1 िनधा��रत करते. E िबंदूवर समतोल अि�त�वात आह.े 

जर बाजारात समतोल असेल तर तो ि�थर आहे का? याचा अथ� जे�हा बाजारातील िविवध 
श�� समतोल िबघडवतात ते�हा बाजाराचा कल समतोलाकडे असतो का? जर उ�र होय 
असेल, तर आपण असे �हणू शकतो, हा समतोल ि�थर समतोल आहे. 



 

 

सव�साधारण समतोल आिण 
क�याणाचे अथ�शा� 

135 

बाजारातील समतोलाची ि�थरता मागणी आिण परुवठा व� या�ंया आकार आिण उतारावर 
अवलंबून असते. हे दोन घटक ठरवतात क� समतोल ि�थर आहे क� नाही? ि�थर 
समतोलासाठी मागणी व� खाल�या िदशेने आिण परुवठा व� वर�या िदशेने उतार असले 
पािहजे. 

आकृती ७.२ 

 

वरील आकृती ि�थर समतोल दाखवते. या आकृतीम�ये, DD मागणी व�ाला  खालील 
बाजूस  उतार आहे आिण SS परुवठा व�ास वर�या िदशेने उतार आहे जो E िबंदूवर 
एकमेकानंा छेदतो. आिण ई िबंदूवर ि�थर समतोल आह.े कोण�याही प�रि�थतीमळेु 
बाजारातील समतोल िबघडला तर िकंमत य�ंणा प�ुहा ि�थर करले.सव�साधारण समतोल 
अथ��यव�थेची अशी ि�थती �हणून प�रभािषत केले जाऊ शकते �याम�ये सव� आिथ�क 
एकके आिण सव� बाजार समतोल ि�थतीत असतात. सव�साधारण समतोल िव�ेषण �हणजे 
िलओन वॉलरासचा अमर�वाचा दावा आह,े असे बाउमोलने �या�या “इकॉनॉिमक िथअरी 
अडँ ऑपरशेनल ॲनािलिसस” या प�ुतकात �हटले आहे. प�रपूण� �पध��या अंतग�त 
िकंमत��या सदंभा�त दोन �कारचे �ि�कोन आहेत, उदा. वर चचा� केलेले माश�लचा 'आंिशक 
समतोल' आिण वॉलरसचासव�साधारण समतोल. माश�ल�या आंिशक समतोल 
िव�ेषणानसुार, इतर प�रि�थती ि�थर असतानाया  गहृीतकाअंतग�त, व�तूची मागणी केवळ 
�या�या िकंमती�ार ेिनधा� �रत / प�रभािषत केली जाते. 

ला�िणक�र�या Dx हे केवळ िकंमतीचे फलनआह,े इतर गो�ी ि�थर आहते. 

Dx f(P) 

�हणजे व�तूची मागणी x हे x �या िकमतीचे फलन आह े

माश�ल�या ��ीकोनावर 'खूप आंिशक ��ीकोन' �हणून टीका केली गेली. �टोिनयर आिण 
हेग यानंी दश�िव�या�माणे वॉलरसचे सव�साधारण समतोल  िव�ेषण हा ‘बह� -  बाजार 
समतोल’चा अ�यास आहे. बह�-बाजारा समतोल िव�ेषणाम�ये माश�ल�या आंिशक 
समतोल िव�ेषणा�माणे िकंमतीचे �वतं�पणे िनधा�रण केले जात नाही. अशा �कार,े या 
�ा�पाम�ये पर�परावलंबन िवचारात घेतले जाते. 
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७.३  वॉलरसचा समतोल: देवाणघेवाण आिण उ�पादन 

एजवथ� बॉ�स आकृतीचा वापर सव�साधारण समतोलासाठी आव�यक प�रि�थती 
दाखव�यासाठी केला जाऊ शकतो. आिथ�क �यव�थेसाठी सव�साधारण समतोल 
साध�यासाठी, तीन अटी पूण� के�या पािहजेत. या तीन अटी िविनमय, उ�पादन आिण 
िविनमय आिण उ�पादन यां�यातील सव�साधारण समतोल दश�वतात.  आपण एक 
�पधा��मक अथ��यव�था गहृीत धरतो �याम�ये �ाहक जा�तीत जा�त उपयोिगता आिण 
उ�पादक जा�तीत जा�त नफा िमळवतात. खालील िव�ेषण ि�िमतीय आकृतीपरुते 
मया�िदत आहे जेथे दोन �ाहक, 2 उ�पादने आिण 2 आदानवापरले जातील. हे खालील 
गिृहतकावंर आधा�रत आहे: 

गृहीतके 

1. �माणावर ि�थर परतावा आहे. 

2. पूण� रोजगार 

3. प�रपूण� �पधा� 

4. उ�पादक सेवेची एकसधं एकके 

5. �ाहकाचंी चव आिण उ�प�न िदलेले आह े

6. ि�थर उ�पादन तं� 

7. उ�पादना�या घटकांची गितशीलता 

िविनमयातसव�साधारण समतोल 

एजवथ� बॉ�स हे दोन व�तूं�या िनि�त स�ंयेसह दोन �य�� (िकंवा प�) या�ंयातील 
ससंाधनाचें वाटप आिण �यापाराचे िव�ेषण कर�यासाठी सू�म अथ�शा�ात वापरलेले 
�ािफकल �ितिनिध�व आहे. हे पॅरटेो काय��मता आिण अथ��यव�थेचा गाभा यासार�या 
सकं�पना समजून घे�याचा एक ��य माग� �दान करते आिण हे �प� करते क� �य�� 
पर�पर फायदेशीर देवाणघेवाणीपय�त कशी पोहोचू शकतात. 

एजवथ� बॉ�स डाय�ाम 

एजवथ� बॉ�स तयार कर�यासाठी, दोन �य��, A आिण B आिण X आिण Y या दोन 
व�तूंचा िवचार करा. एजवथ� बॉ�स कसा �थािपत  केला जातो ते येथे आह:े 

1. अ� आिण प�रमाण: 

 ि�तीजसमातंर अ� व�तXु चे एकूण �माण दश�वतो आिण उभा अ� व�तYु चे एकूण 
�माण दश�वतो. 

 वैयि�क A साठी मूळ डा�या कोप�यात आह,े तर वैयि�क B साठी मूळ वरील -
उज�या कोप�यात आहे. या सेटअपचा �हणजे रचनेचा  अथ� असा आहे क� उजवीकडे 
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िकंवा वर�या िदशेने हालचाली A चा वापर वाढवतात, तर डावीकडे िकंवा खाल�या 
िदशेने हालचाली के�याने B चा वापर वाढतो. 

 बॉ�सची �ंदी व�तXु �या एकूण परुवठ्या�ार े आिण �याची उंची व�तYु �या एकूण 
परुवठ्या�ार ेिनधा��रत केली जाते. 

2. �ारिंभक देणगी: 

 A आिण B मधील व�तूंचे �ारिंभक वाटप बॉ�स�या आत असले�या एका िबंदू�ार े
दश�िवले जाते, �याला �ारिंभक देणगी �हणून ओळखले जाते. हा म�ुा सूिचत करतो 
क� कोणताही �यापार हो�यापूव� ��येक �य��कडे स�ुवातीला िकती व�तू आहते. 

3. समवृ�ीव�: 

 ��येक �य��ची �ाधा�ये बॉ�समधील समव�ृीव�ा�ार ेदश�िवली जातात. वैयि�क A 
साठी समव�ृीव� सव�साधारणत: बिहव�� असतात आिण A �या आरभं �थानापासून  
उ�वतात, तर वैयि�क B साठी बिहव�� असतात आिण B �या आरभं �थानापासून 
उ�वतात. 

 एक िबंदू जेथे A आिण B चे उदािसनता व� �पश�रषेा आहेत ते पॅरटेो काय��म 
वाटपाचे �ितिनिध�व करतात, जेथे कोण�याही �य��ला दसु�याचे वाईट न करता 
चागंले केले जाऊ शकत नाही. 

4. पॅरटेो काय��म वाटप: 

 सव� पॅरटेो काय��म वाटपाचा सचं करार व� �हणून ओळखला जातो, जो एजवथ� 
बॉ�सम�ये असतो. करार  व� वरील िबंदू वाटपाचे �ितिनिध�व करतात जेथे दोन 
�य��चे समव�ृीव� एकमेकांना �पश� करतात. 

आकृती: ७.३ 
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आकृतीचे �प�ीकरण 

 करार व�: सव� पॅरटेो काय��म िबंदूनंा जोडणारी रषेा िजथे A आिण B चे अ�प� व� 
�पिश�का आहेत. या व�वरील ��येक िबंदू दोन �य��मधील व�तूंचे काय��म वाटप 
आहे. 

 �ारिंभक देणगी: िविनमय �ि�येचा �ारभं िबंदू, व�तूंचे मूळ वाटप दश�िवतो. 

 समवृ�ी व�:  व� व�तूं�या  सयंोजनाचे �ितिनिध�व करतातजे ��येक �य��ला 
समान उपयोिगता �दान करतात . या व�ाचंी �पिश�कता सूिचत करते क� एखा�ाचे 
नकुसान अथवा वाईट के�यािशवाय पर�पर फायदेशीर �यापार श�य होत नाही. 

िव�षेण 

 �यापार आिण देवाणघेवाण: �य�� A आिण B �या�ंया �ारिंभक देणगीतून पॅरटेो 
काय��म वाटपाकडे जा�यासाठी, करारा�या व�ावर एका िबंदूपय�त पोहोच�यासाठी 
व�तूंचा �यापार क� शकतात. 

 उपयोिगता मह�मीकरण: ��येक �य��चे उि�� �या�ंया �ारिंभक देणगी आिण 
�यापाराची संधी िद�याने श�य िततके समव�ृीव� गाठणे श�य आहे. 

िन�कष� 

एजवथ� बॉ�स �यापारामळेु ससंाधनाचें काय��म वाटप कसे होऊ शकते ह े समजून 
घे�यासाठी एक शि�शाली साधन �दान करते. एखा�ा �य��ला देवाणघेवाणीचा कसा 
फायदा होऊ शकतो याचे ते ��यमानपणे �ितिनिध�व करते आिण अथ��यव�थेतील पेरटेो 
काय��मतेसाठी आव�यक असले�या प�रि�थत�वर �काश टाकते. 

७.४  परॅटेो पया��ता िनकष 

इटािलयन अथ�त� िव��ेडो पॅरटेो या�ंया नावाव�न नाव दे�यात आलेली पॅरटेो पया��ता  
ही ससंाधन वाटपाची अशी ि�थती आहे िजथे कमीतकमी एका �य��चे नकुसान अथवा 
वाईट न करता कोण�याही �य��ला चागंले बनवणे अश�य आहे. ही सकं�पना 
क�याणकारी अथ�शा�ा�या क� ��थानी आहे. 

1. पॅरटेो काय��मता: वाटप हे पॅरटेो काय��म असते जर यापढुील कोणतेही पनुवा�टप 
दसु�याचे वाईट न करता एखा�ाला चागंले बनवू शकत नाही. �यामळेु पेरटेोचा काय��म 
प�रणाम हा �या�य िकंवा वाजवी  असेलच असे नाही. हे फ� सूिचत करते क� दसु�याला 
हानी न पोहोचवता एखा�ाची प�रि�थती सधुार�यासाठी ससंाधनाचें पुनिन�योजन केले 
जाऊ शकत नाही. 
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2. पॅरटेो सुधारणा: पॅरटेो सधुारणा �हणजे वाटपातील बदल �यामळेु कोणाचेही वाईट न 
करता िकमान एका �य��ला चागंले बनवते. याचा अथ� असा होतो क� एकूणच क�याण 
वाढव�यासाठी पॅरटेो सधुारणा सा�य कर�याचे अथ��यव�थेचे उि�� आह.े 

3. पेरटेो सीमा: पॅरटेो �ंिटयर (िकंवा पॅरटेो सीमा) हा सव� पॅरटेो काय��म वाटपाचंा सचं 
आहे. हे वेगवेग�या �य���या उपयोिगतेमधील समम�ुयनाचे �ितिनिध�व करते. अ�ावंर 
दोन �य���या उपयोिगता असले�या �ािफकल �ितिनिध�वाम�ये, पॅरटेो �ंिटयर हा व� 
आहे जो दो�ही �य��साठी जा�तीत जा�त सा�य कर�यायो�य उपयोिगतेचे �ितिनिध�व 
करतो. 

पॅरटेो काय��मते�या तीन सीमा�त अटी: 

पॅरटेो काय��मता, �याला पॅरटेो इ�तमता देखील �हटले जाते, ही अथ�शा�ातील एक 
मूलभूत सकं�पना आह ेजी अशा प�रि�थतीचे वण�न करते िजथे ससंाधनाचें िवतरण अशा 
�कार ेवाटप केले जाते क� कोणाचेही  आणखी नकुसान अथवा वाईट न करता कोणाचेही 
अिधक चागंले केले जाऊ शकत नाही. उ�म �कार े�पधा��मक बाजारात, पॅरटेो काय��मता 
सा�य कर�यासाठी तीन म�ुय सीमा�त अटी पूण� करणे आव�यक आह.े �या अट� �हणज े
िविनमय  काय��मता, उ�पादन काय��मता आिण उ�पादन-िम� काय��मता या आहेत . 
चला या अट�चा तपशीलवार िव�तार क�या: 

1. िविनमय काय��मतेसाठी सीमा�त अट (उपभोग काय��मता) 

िविनमय  काय��मता त��हा उ�वते जे�हा �ाहकामं�ये व�तूंचे वाटप एखा�ाचे अिधक 
नकुसान अथवा वाईट न करता एखा�ाला अिधक चागंले बनव�यासाठी प�ुहा �यवि�थत 
केले जाऊ शकत नाही. ही अट सिुनि�त करते क� �ाहका�ंया पसतंीनसुार ससंाधने 
िवत�रत केली जातात. 

कोण�याही दोन व�तूंमधील �ित�थापनाचा सीमा�त दर (MRS) सव� �ाहकासंाठी समान 
असणे आव�यक आहे. 

MRSA
xy     =     MRSB

xy 

जेथे  MRSA
xyआिण    MRSB

xy अन�ुमे A आिण B �ाहकासंाठी व�तू x आिण y दर�यान 
बदल�याचे सीमातं दर आहेत. 

�ित�थापनाचा सीमा�त दर हा असा  दर आह े �यावर �ाहक समान पातळीवर समान 
पातळी राखून दसु� यासाठी व�त ु �यापार कर�यास तयार असतो. जे�हा सव� �ाहकाचें 
MRS समान असतात ते�हा िविनमय  काय��मता �ा� केली जाते, हे दश�िवते क� यापढेु 
पर�पर फायदेशीर �यवहार श�य नाहीत. 
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२. उ�पादन काय��मतेसाठी सीमा�त अट 

उ�पादन काय��मता उ�वते जे�हा व�तू सवा�त कमी िकंमतीत तयार के�या जातात, अशा 
�कार ेससंाधनाचंा उपयोग अशा �कार ेकेला जातो क� एखा�ा व�त�ुया उ�पादनात वाढ 
झा�यास दसु� या व�तचेु  उ�पादन कमी करणे आव�यक आह.े 

कोण�याही दोन आदानामधील तािं�क �ित�थापन (MRT) चा सीमा�त दर िदले�या व�त ु
गो�ी तयार करणा� या सव� कंप�यासंाठी समान असणे आव�यक आहे. 

MRTS1
KL =   MRTS2

KL 

जेथे MRTS1
KLआिण   MRTS2

KLअन�ुमे 1 आिण 2 कंप�यासंाठी भाडंवल (K) आिण 
कामगार (L) या�ंयात तािं�क �ित�थापनाचे सीमातं दर आहते. 

तािं�क �ित�थापनाचा सीमा�त दर हा दर आह े �यावर उ�पादन �ि�येम�ये एका 
आदानाला दसु� यासाठी �थान िदले जाऊ शकते आिण समान पातळीचे उ�पादन राखले 
जाते. जे�हा MRT �हणजे परीवत�नाचा सीमातं दर  सव� कंप�यामं�ये समान असतात ते�हा 
उ�पादन काय��मता �ा� होते, याचा अथ� असा क� कंप�यांमधील आदानाचें यापढेु खच� 
कमी होऊ शकत नाही. 

3. उ�पादन-िम� काय��मतेसाठी सीमा�त अट (�दान काय��मता) 

जे�हा व�तूंचे उ�पादन �ाहकां�या पसतंीशी जळुते ते�हा उ�पादन-िम� काय��मता उ�वते, 
अथ��यव�था व�तूंचे यो�य सयंोजन करीत आहे हे सिुनि�त करते. 

कोण�याही दोन व�तूंमधील �ा�सफॉम�शनचा / �पातंरणाचा/ प�रवत�नाचा सीमा�त दर 
(MRT) �ाहका�ंया �ित�थापना�या सीमातं दराला ( MRS दराला ) समान असणे 
आव�यक आहे. 

                                                         MRTxy    =  MRSxy 

प�रवत�नाचा सीमा�त दर �हणज े उ�पादनातील  ससंाधने बदलून एका व�तचेु दसु� या 
व�तूम�ये �पातंर करता येणारा दर होय . MRT दर हा MRS�या बरोबरीने असतो त��हा 
उ�पादन-िम� काय��मता �ा� केली जाते, हे दश�िवते क� उ�पादनातील �यापार �ाहका�ंया 
�यापारातील समम�ुयनासह सरंिेखत होते, हे सिुनि�त करते क� अथ��यव�था व�तूचें 
इि�छत िम�ण तयार करीत आह.े 

िन�कष� 

पेरटेो काय��मते�या या तीन मह�वा�या अट� �हणजे िविनमय काय��मता, उ�पादन 
काय��मता आिण उ�पादन-िम� काय��मता-अथ��यव�थेत ससंाधने व�त ु�कार ेकसे वाटप 
करता येतील हे समजून घे�यासाठी आव�यक आह.े या अटी सा�य के�याने हे सिुनि�त 
होते क� इतर कोणाला हानी पोहोचव�यािशवाय क�याणाम�ये आणखी काही सधुारणा 
के�या जाऊ शकत नाही,�यामळेु अथ��यव�थेची एकूण काय��मता जा�तीत जा�त होईल. 
�यवहाराम�ये, पॅरटेो काय��मतेपय�त पोहोच�यासाठी प�रपूण� �पधा�, सपूंण� मािहती आिण 
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बा�तेची अनपुि�थती आव�यक असते, जी नेहमीच वा�तिवक जगातील बाजारात 
नसतात. 

टीका�मक परी�ण  

हे प�रपूण� �पध��या अ�यतं अवा�तव गहृीतावर आधा�रत आह.े ह े तं��ान, �ाहका�ंया 
अिभ�ची इ�यादी ि�थरतेसह ि�थर आह.े ह े सव�साधारण समतोल (GE) कशा �कार े
आणले जाते हे समाधानकारकपणे �प� करत नाही. हे रा��ीय उ�प�ना�या िवतरणाम�ये 
समानता सा�य कर�यात अपयशी ठरते. सव�साधारण समतोल िव�ेषण बाजारा�या 
समायोजना�ार ेसव�साधारण समतोल (GE) �या मागा�वर उभे असले�या सरकारी िनयम, 
कामगार सघंटना इ�यादी मह�वपूण� घटकाचंा िवचार करत नाही. श�ुपेटर�या मते 
सव�साधारण समतोल (GE) िव�ेषण �हणजे वालरसचा अमर�वाचा दावा. या �ा�पची 
मूलभूत क�पना �या�या पर�परावलंबात आह.े �याचा �यावहा�रक अन�ुयोग 
िलओि�टफ�या आदान -�दान िव�ेषणाम�ये िदसू शकतो. सव�साधारण समतोल (GE) 
�ा�पाचा शोध लावून ए�रक रोल�या मते, वालरस अथ�शा��ांचे अथ�शा�� बनले. 
माश�ल�या सो�यूशनचे स�दय� �हणजे �याने मागणी आिण परुवठ्याचे पर�परावलंबन 
दश�िवले. तथािप, सपूंण� अथ��यव�थे�या सव�साधारण समतोल (GE) चे वण�न क�न 
वालरसने एक पाऊल पढेु टाकले आिण सव� �चिलत िकंमत��या मह�वावर जोर िदला. 

वालराचा सव�साधारण समतोल काही वैिश�्याचंी न�द घे�यास अपयशी ठरते ज े
सव�साधारण समतोलते�या िदशेने अथ��यव�था घे�यास समायोजन य�ंणेस अडथळा 
आणतात. उदाहरणाथ� सरकार सव�साधारण समतोल (GE) �या �थापनेस �ितबंिधत 
करणारी सवा�त मोठी श�� असू शकते. िकमान वेतनासदंभा�तील सरकारी धोरणे वेतन 
�याचें खर ेमू�य शोध�यापासून रोखू शकतात. जे�हा राहणीमानाचा खच� कमी होतो  ते�हा 
कामगार सघंटना वेतनात यो�य समायोजनास देखील अडथळा आणू शकते. जे. आर. 
िह�स सार�या अथ�शा��ांनी ि�थर ��ीकोन काढून टाक�याचा �य�न केला. िह�सने 
एकमेकाशंी जोडले�या  माग�या, परुवठा आिण िकंमत�म�ये बदल झा�यावर काय होते 
याचा तपास केला. इतरानंी अपूण� �पध�चे काही �कार आणून �ा�पाची पनुर�चना 
कर�याचा �य�न केला. पढुील वा�ेिशयन ��ीकोन हा एक अ�यतं ि�थर ��ीकोन आहे 
कारण तो असे मानतो क� �ाहकाचंी चव आिण �ाहका�ंया उ�पादन गणुाकं िनि�त केले 
आहेत. वालराचे  �ा�प असे मानते क� सव� काही पूव�िनधा��रत प�तीने होते. 
अथ��यव�थे�या सव� बाजारपेठेत प�रपूण� �पध��या आधार ेवालराचे सव�साधारण समतोल 
�ा�प तयार केले गेले आह.े ही एक अ�यतं अवा�तव धारणा आहे कारण बह�तेक 
बाजारपेठामं�ये जे अि�त�वात आहे ते प�रपूण� नाही परतं ुअपूण� �पधा� आह.े 

वर नमूद केले�या मया�दा असूनही, वालरस याचंी  �णाली समतोलतेम�ये भाडंवलशाही 
�णालीचे �ितिनिध�व करते. अशा �णालीतील उ�पादन �ाहका�ंया इ�छेसाठी काय��म 
आिण �ितसाद देणारी दो�ही आहे. तथािप जरी GE�ा�प काय��मता �ा� करते तरीही ते 
रा��ीय उ�प�ना�या िवतरणाम�ये समानता  सा�य कर�यात अपयशी ठरते. यामळेु रा��ीय 
सपं�ीचे अ�यायकारक आिण असमान िवतरण होते. 
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 तथािप या मूलभूत िस�ातंामळेु �यावहा�रक मह�वाचे  अनेक प�रणाम झाले. 
आदान�दान�ा�पसव�साधारण समतोल िव�ेषणाचा एक मह�वपूण� अन�ुयोग आह.े 
िलओि�टफ �या�ंया ‘अमे�रकन इकॉनॉमीची ���चर’ या �िस� प�ुतकात अथ��यव�थे�या 
िविवध �े�ा�ंया पर�परावलंबनाचे �प�ीकरण देते. हे अंदाज लाव�यासाठी उपय�ु साधन 
आहे. याचा उपयोग आिथ�क िनयोजनात केला जातो. आदान�दान िव�ेषण सव�साधारण 
समतोल िव�ेषणास �यावहा�रक आकार देते. सै�ािंतक आिण �यावहा�रक पातळीवर 
वालरा याचें सव�साधारण समतोल िव�ेषण हे सम�ृ अथ�शा� आहे . जर वालरस �या�या 
थड�यातून बाहेर पडला असेल तर �याला िनराश हो�याचे कोणतेही कारण नाही कारण 
�याचे काम िटनबज�न, बग�सन (हॉलंड), स�यअुलसन (यूएस), जे.आर.िह�स (यूके), ग�ुनर 
िमड�ल (�वीडन) यानंी पढेु नेले  आहे. 

७.५  �� 

1. समतोलाचा अथ� आिण �कार �प� करा. 

2. �पधा��मक अथ��यव�थे�या वालरा या�ंया सव�साधारण समतोल �ा�पावर चचा� करा. 

3. बॉ�स डाय�ाम�या मदतीने सव�साधारण समतोल िव�ेषण �प� करा. 

4. सव�साधारण समतोल परटेो इ�तमतेचे िनकष समजावून सागंा. 
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८ 
क�याणकारी अथ�शा�, बा�ता आिण बाजारातील 

अपयशाचे िस�ांत 

�करण रचना :  

८.०   उि�� े

८.१   क�याणकारी अथ�शा�ाची पिहली आिण दसुरी मूलभूत �मेये 

८.२   बा�ता आिण बाजारातील अपयश 

८.३  �� 

८.४ सदंभ� 

८.०  उि�� े

 क�याणकारी अथ�शा�ाची पिहली आिण दसुरी मूलभूत �मेये अ�यासणे आिण 
समजून घेणे  

 अथ�, �कार, प�रणाम आिण अथ��यव�थेतील बा�ता द�ु�त कर�यासाठी�या 
उपायाचंा अ�यास करणे 

 बाजार अपयशाची सकं�पना समजून घेणे 

८.१  क�याणकारी अथ�शा�ाची पिहली आिण दुसरी मूलभूत �मेय े

क�याणकारी अथ�शा�ाची पिहली आिण दसुरी �मेये ही क�याणकारी अथ�शा�ा�या 
�े�ातील मूलभूत त�वे आहेत, जी आिथ�क धोरणे आिण ससंाधनाचें वाटप सामािजक 
क�याणावर कसा प�रणाम करतात याचा अ�यास करतात. ही �मेये सामा�य समतोल 
िस�ातंा�या चौकटीत िवकिसत केली गेली. 

८.१.१ क�याणकारी अथ�शा�ाचे पिहले मूलभूत �मेय हे सू�म अथ�शा�ीय 
िस�ातंामधील एक �मखु त�व आहे, जे �पधा��मक बाजारा�ंया काय��मतेब�ल एक 
शि�शाली अंत���ी �दान करते. 

�मयेाचे िवधान 

क�याणकारी अथ�शा�ाचे पिहले मूलभूत �मेय अस े सागंते क�, काही िविश� 
प�रि�थत�म�ये, कोण�याही �पधा��मक समतोलामळेु ससंाधनाचें पेरटेो काय��म वाटप होते. 
याचा अथ� असा होतो क� जर बाजारपेठा  पूण�पणे �पधा��मक असतील तर, व�तू आिण 
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सेवाचें प�रणामी वाटप दसु�याचे वाईट न करता एखा�ाला चागंले बनव�यासाठी प�ुहा 
वाटप केले जाऊ शकत नाही. दसु�या श�दातं, क�याणकारी अथ�शा�ाचे पिहले मूलभूत 
�मेय असे गहृीत धरते क� सामा�य �पधा��मक समतोल पॅरटेो इ�तम आह.े 

हे �मेय काही गिृहतकावंर आधा�रत आहे: 

1. पूण� �पधा�: बाजार मोठ्या स�ंयेने खरदेीदार आिण िव�ेते �ार े वैिश�्यीकृत 
अस�याने, �यापैक� कोणीही िकंमत�वर �भाव टाकू शकत नाही. व�तू आिण सेवा 
एकसधं आहेत आिण बाजारात �वेश िकंवा बाहेर पड�यासाठी कोणतेही अडथळे 
नाहीत. 

2. संपूण� बाजारपेठा: सव� व�तू आिण सेवाचंा �यापार बाजारात केला जातो आिण 
कोण�याही व�तूंसाठी कोणतीही गहाळ बाजारपेठ नसते. 

3. प�रपूण� मािहती: सव� बाजारातील सहभाग�ना िकंमती आिण व�तूं�या गणुव�ेब�ल 
सपूंण� मािहती असते,याची खा�ी क�न. 

सव� िनण�य पूण� �ानाने घेतले जातात . 

4. कोणतेही बा��व नाही: उ�पादन िकंवा उपभोगाचे कोणतेही बा� �भाव 
(सकारा�मक िकंवा नकारा�मक) नाहीत जे �यवहारात सहभागी नसले�या ततृीय 
प�ानंा �भािवत करतात. 

हे �मेय �थािपत करते क� �पधा��मक बाजार नैसिग�क�र�या क� �ीकृत िनयोजन िकंवा 
ह�त�ेपािशवाय काय��म प�रणामानंा कारणीभूत ठरतात. समतोल ि�थतीत, ससंाधनांचे 
वाटप केले जाते जेथे ते अिधक मू�यवान असतात आिण यापढेु पर�पर फायदेशीर �यवहार 
श�य नाहीत. वैयि�क �ाहक आिण उ�पादक, �या�ंया �वाथा�साठी काय� करत, 
अथ��यव�थे�या एकूण काय��मतेत योगदान देतात. 

टीका: क�याणकारी अथ�शा�ा�या पिह�या मूलभूत �मेयावर खालील कारणावं�न टीका 
केली जाते. 

1. हे �मेय केवळ Pareto काय��मता आिण सामािजक �यायाची खा�ी देते. 

2. बा��वाची धारणा बरोबर नाही कारण उपभोग आिण उ�पादनाम�ये बा��वे 
आढळतात. 

3. आिथ�क काय��मता खूप �ितबधंा�मक आहेत. 

4. प�रपूण� �पध�ची सकं�पना का�पिनक आहे �यावहा�रक जीवनात अपूण� पूण�ता �चिलत 
आहे. 

८.१.२  क�याणकारी अथ�शा�ाचे दसुर े मूलभूत �मेय ससंाधना�ंया वाटपातील 
काय��मता आिण समानता यां�यातील सबंंधांना सबंोिधत करते. पिहली �मेय �पधा��मक 
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बाजारपेठा�ंया काय��मतेवर �काश टाकते, तर दसुर े �मेय समानतेपासून काय��मतेचे 
पथृ�करण आिण �या�य प�रणाम सा�य कर�या�या सभंा�यतेब�ल अंत���ी �दान करते. 

 क�याणकारी अथ�शा�ाचे  दसुर े मूलभूत �मेय अस ेसागंते क� कोणतेही पेरटेो काय��म 
वाटप �पधा��मक समतोल �हणून सा�य केले जाऊ शकते, �ारिंभक देणगीचे यो�य 
पनुिव�तरण िदले. मूलत:, �मेय असे सचुिवतो क� �थम ससंाधनांचे पनुिव�तरण क�न आिण 
नतंर �पधा��मक बाजार चालव�यास परवानगी देऊन काय��मता आिण समानता दो�ही 
�ा� करणे श�य आहे. 

�मये खालील गृिहतकांवर आधा�रत आह:े 

1. पूण� �पधा�: बाजार पूण�पणे �पधा��मक असणे आव�यक आह,े कोण�याही वैयि�क 
खरदेीदार िकंवा िव�े�याकडे िकमत�वर �भाव टाक�याची श�� नाही. 

2. पूण� बाजारपेठा: सव� व�तू आिण सेवांचा �यापार बाजारांम�ये केला जाणे आव�यक 
आह,े कोण�याही बाजारपेठेत गहाळ नाही. 

3. प�रपूण� मािहती: सव� सहभाग�ना िकंमती आिण व�तूं�या गणुव�ेब�ल सपूंण� मािहती 
असते. 

4. कोणतेही बा��व नाही: �यवहाराबंाहेरील ततृीय प�ानंा �भािवत करणार ेकोणतेही 
बा� �भाव नाहीत. 

5. एकरकमी ह�तांतरण: ससंाधनांचे पनुिव�तरण एकरकमी ह�तातंरणा�ार े केले जाणे 
आव�यक आहे, जे बाजारातील �ो�साहने िवकृत करत नाहीत िकंवा �य��चे वत�न 
बदलत नाहीत.समानतेब�ल�या, काय��मतेब�ल�या िचतंानंा वेगळे कर�यासाठी �मेय 
एक सै�ािंतक आराखडा  �दान करते. ह े सूिचत करते क� समाज �थम इि�छत  
समानता �ा� कर�यासाठी ससंाधनाचें पनुिव�तरण क� शकतो आिण नतंर काय��मता 
सिुनि�त कर�यासाठी बाजारपेठावंर अवलंबून राह� शकतो. �मेय हे देखील सूिचत 
करते क� �ारिंभक देण�या�या यो�य पनुिव�तरणाने कोणताही काय��म प�रणाम गाठला 
जाऊ शकतो. �मेय पनुिव�तरणा�ार े  समानता सम�याचें िनराकरण कर�यासाठी 
सरकारची �प� भूिमका सचुवते. 

क�याणकारी अथ�शा�ा�या दुस�या �मयेावर खालील�माण ेटीका केली आह:े 

1. बह�तेक वा�तिवक-जागितक ह�तातंरणे एकरकमी नसतात आिण अनेकदा �ो�साहन 
िवकृत करतात, �यामळेु अकाय��मता िनमा�ण होते. 

2. ससंाधनाचें पनुिव�तरण करणे राजक�य आिण सामािजक��्या गुतंागुतंीचे आहे. "यो�य" 
पनुिव�तरण िनि�त करणे जे वाजवी िकंवा �या�य मानले जाते ते �यि�िन� आहे आिण 
िविवध समाजामं�ये बदलू शकते. 

3. प�रपूण� �पधा�, पूण� बाजारपेठा, आिण कोणतेही बा��व यासंार�या गिृहतके �विचतच 
वा�तिवक-जागितक बाजारपेठामं�ये असतात. बाजारातील अपूण�ता जसे क� म�ेदारी, 
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बा�ता आिण असमिमत मािहती पनुिव�तरणानतंरही पॅरटेो काय��म प�रणामांची �ा�ी 
टाळू शकते. 

4. पनुिव�तरण धोरणांची अंमलबजावणी के�यास �ितकाराचा सामना करावा लागू शकतो 
आिण �याचे अनपेि�त आिथ�क आिण सामािजक प�रणाम होऊ शकतात. 

िन�कष� 

तथािप, क�याणकारी अथ�शा�ाचे दसुर े मूलभूत �मेय समाज काय��मता आिण समानता 
दो�ही कसे सा�य क� शकतो याब�ल मौ�यवान सै�ािंतक अतं���ी �दान करते. ह े
काय��मतेची खा�ी कर�यासाठी बाजारपेठेवर अवलंबून असताना  समानता सम�यांचे 
िनराकरण कर�यासाठी पनुिव�तरण वापर�याची श�यता अधोरिेखत  करते. परतं,ु �मेय 
धारण कर�यासाठी आव�यक असले�या गिृहतकाचें वा�तिवक जगात अनेकदा उ�लंघन 
केले जाते, �यामळेु �मेयाचा �यावहा�रक उपयोग आ�हाना�मक होतो. पनुिव�तरणाचे 
सभंा�य फायदे आिण अकाय��मता िनमा�ण न करता ते सा�य कर�यात �यावहा�रक 
अडचणी या दो�ही गो�ी ल�ात घेऊन धोरणिनमा��यानंी या गुतंागुतंीकडे िदशादश�न  करणे 
आव�यक आहे. 

८.२  बा�ता आिण बाजारातील अपयश 

८.२.१  बा��व ही क�याणकारी अथ�शा�ातील एक �मखु सकं�पना आहे, जी 
क�याणकारी अथ�शा�ा�या पिह�या आिण ि�तीय मूलभूत �मेयामं�ये गहृीत धरले�या 
आदश� प�रि�थतीपासून मह�वपूण� ��थान दश�वते. जे�हा एखा�ा �य���या िकंवा 
उ�पादनस�ंथे�या  कृत�चा इतरा�ंया क�याणावर प�रणाम होतो ते�हा हा प�रणाम 
बाजारा�या िकमत�म�ये परावित�त न होता बा� गो�ी घडतात. यामळेु खाजगी आिण 
सामािजक खच� िकंवा फाय�ांम�ये फरक पडतो, �याचा प�रणाम होऊन  अनेकदा बाजार 
अपयशी ठरतो.बा��वे आिथ�क ि�याकलापा�ंया िकंमती िकंवा फाय�ांचा सदंभ� घेतात 
�याचा बाजार िकंमतीम�ये लेखाजोखा नसतो आिण ततृीय प�ा�ार े खच� केला जातो 
�याने ते खच� िकंवा फायदे घेणे िनवडले नाही. बा��वाचे दोन �कार आहते: 

1. नकारा�मक बा��वे: 

जे�हा आिथ�क ि�याकलाप तृतीय प�ावंर खच� लादतो ते�हा हे घडतात. बाजार या खचा�चा 
िहशोब कर�यात अयश�वी ठरतो, �यामळेुव�तू िकंवा सेवेचे अितउ�पादन िकंवा जा�त 
उपभोग होतो �यामळेु बा�तेला कारणीभूत ठरते. 

�दूषण: औ�ोिगक उ�पादनामळेु हवेत िकंवा पा�यात �दूषक सोडले जाऊ शकतात, 
�यामळेु जवळपास�या रिहवाशा�ंया आरो�यावर आिण मालम�ेवर प�रणाम होतो. 

आवाज: मोठ्या आवाजातील सगंीत िकंवा औ�ोिगक आवाज आजूबाजू�या प�रसराची 
शातंता भगं क� शकतात. 

2. सकारा�मक बा��व:े 
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जे�हा एखादा आिथ�क ि�याकलाप �यवहारात सहभागी नसले�या ततृीय प�ानंा फायदे 
�दान करते ते�हा हे घडते. बाजार हे फायदे िमळव�यात अयश�वी ठरते, �यामळेु बा�ता 
�दान करणा�या व�तू िकंवा सेवाचें कमी उ�पादन िकंवा कमी उपभोग होतो. काही उदाहरण े
पढुील�माणे आहेत: 

िश�ण: िशि�त लोकस�ंयेमुळे अिधक मािहतीपूण� आिण उ�पादक समाज होऊ शकतो, 
�यानंी िश�णात थेट गुतंवणूक केली नाही अशा �य��ना फायदा होतो. 

लसीकरण: �य��ना लसीकरण के�याने संसग�ज�य रोगांचा �सार कमी होऊ शकतो, 
�यामळेु �यापक समदुायाला फायदा होतो. 

बा�तेचे प�रणाम: 

a) बाजारातील अपयश: बा� गो��मळेु बाजारपेठेत अपयश येते कारण बाजारातील 
िकंमत व�तू िकंवा सेवेची खरी िकंमत िकंवा मू�य दश�वत नाही. यामळेु ससंाधनाचें 
अकाय��म वाटप होते. 

b) नकारा�मक बा�ता: बाजार सामािजक��्या इ�तम �माणापे�ा जा�त उ�पादन करतो 
कारण बा� खच� िकंमतीम�ये परावित�त होत नाहीत. 

c) सकारा�मक बा�ता: बाजार सामािजक��्या इ�तम �माणापे�ा कमी उ�पादन करतो 
कारण बा� फायदे िकंमतीम�ये अिध�िहत केले जात नाहीत. 

d) क�याणकारी नुकसान: बा� गो�ी खाजगी आिण सामािजक खच� िकंवा फाय�ामं�ये 
एक पाचर / अडचण िनमा�ण करतात, �यामळेु आिथ�क काय��मतेचे नकुसान होते. 
क�याणकारी नकुसान हे डेडवेट लॉस ( Deadweight Loss �हणजे एकअशी आिथ�क 
अकाय��मता जी पुरवठा आिण मागणी समतोल नसतानाउ�वते , �यामळेु समाजाचे 
नुकसान होते. )�ार ेदश�िवले जाते, जे एकूण (�ाहक आिण उ�पादक) अिधशेषाचे िन�वळ 
नकुसान आहे. 

बा�तेसाठी खालील सुधारा�मक उपायांचा अवलंब केला जाऊ शकतो: 

1. सरकार आिण धोरणकत� अनेक साधनाचंा वापर क�न बाजारातील अपयश द�ु�त क� 
शकतात जसे क� बा� गो��मळेु 

i) कर आिण सबिसडी: िपगौि�हयन कर: बा� खचा�चे अंतग�तीकरण कर�यासाठी, 
सामािजक खचा�सह खाजगी खच� सरंिेखत कर�यासाठी नकारा�मक बा�ता िनमा�ण 
करणा�या ि�याकलापांवर लादले जातात (उदा. काब�न कर). 

ii) सबिसडी: उ�पादन िकंवा वापरास �ो�साहन दे�यासाठी, सामािजक फाय�ांसह 
खाजगी फाय�ांचे सरंिेखत कर�यासाठी (उदा. िश�ण िकंवा अ�य ऊज�साठी सबिसडी) 
सकारा�मक बा�ता िनमा�ण करणा�या ि�याकलापांसाठी �दान केले जाते. 

iii) िनयमन: सरकार �विन�दूषण कमी कर�यासाठी उ�सज�न मानके िकंवा झोिनगं कायदे 
यासारखे बा� �तर मया�िदत करणार ेिनयम लागू क� शकतात. 
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iv) �यापार कर�यायो�य परवान�या:मया�दा -आिण-�ेड िस�ट�स: बा�ते�या एकूण 
�तरावर (उदा. उ�सज�न) मया�दा िन�ीत करा आिण कंप�यांना उ�सज�नासाठी परवान�या 
खरदेी आिण िव�� कर�यास परवानगी �ा, बा�ता कमी कर�यासाठी बाजारपेठ तयार 
करा. 

v) मालम�ा अिधकार: �प�पणे प�रभािषत मालम�ा अिधकार मालक� आिण जबाबदारी 
िनय�ु क�न, वाटाघाटी आिण नकुसानभरपाई स�म क�न (कोस �मेयाने वण�न 
के�या�माणे) बा� गो��ना सबंोिधत कर�यात मदत क� शकतात. 

बाजारातील क�याणकारी इ�तमता सा�य कर�यासाठी बा��वे एक मह�वपूण� आ�हान 
दश�वतात. �याचंा प�रणाम बाजारातील अपयशामं�ये होतो �यात ससंाधनांचे चकु�चे वाटप 
द�ु�त कर�यासाठी ह�त�ेप आव�यक असतो. सामािजक क�याणकारी वाढिव�यासाठी 
आिण काय��म आिण �या�य आिथ�क प�रणामानंा �ो�साहन दे�यासाठी धोरणक�या�साठी 
बा� गो�ी समजून घेणे आिण सबंोिधत करणे मह�वाचे आहे. कर, सबिसडी, िनयमन आिण 
इतर साधने वाप�न, सरकार ेसामािजक क�याणासाठी खाजगी �ो�साहने अिधक चागं�या 
�कार ेसरंिेखत क� शकतात, बा��वामळेु होणारी अकाय��मता कमी क� शकतात. 

८.२.२  बाजार अपयश  

बाजारातील अपयश ही क�याणकारी अथ�शा�ातील एक म�यवत� सकं�पना आह,े �या 
प�रि�थतीत म�ु बाजारा�ार े व�तू आिण सेवाचें वाटप काय��म नसते, �यामळेु 
समाजक�याणात िन�वळ तोटा होतो. अशा �करणामं�ये, बाजार प�रणाम पॅरटेो काय��मता 
सा�य कर�यात अयश�वी ठरतात, जेथे एखा�ाला वाईट न करता एखा�ाला चागंले 
बनवणे अश�य आहे. बाजार अयश�वी सकं�पनेचे तपशीलवार अ�वेषण येथे आहे: 

बाजारातील अपयश ते�हा उ�वते जे�हा बाजार, �वतः चालत असतो, ससंाधनांचे 
काय��मतेने िवतरण करत नाही, प�रणामी आिथ�क आिण सामािजक क�याणाचे नकुसान 
होते. या अपयशाचा अथ� असा आहे क� बाजार पेरटेो इ�तमते�या िनकषांनसुार प�रभािषत 
केले�या ससंाधनांचे सवा�त काय��म वाटप सा�य करत नाही. 

बाजारातील अपयशाची कारणे 

(अ) बा��वे: 

जे�हा ततृीय प� आिथ�क �यवहारात थेट सहभागी न होता �भािवत होतो ते�हा बा� गो�ी 
उ�वतात. हे एकतर सकारा�मक (फायदे) िकंवा नकारा�मक (खच�) असू शकतात. 

उदाहरणाथ�: �दूषण ही एक नकारा�मक बा�ता आह े िजथे पया�वरणा�या हानीची िकंमत 
उ�पादना�या िकंमतीत िदसून येत नाही. लसीकरण �य���या पलीकडे साव�जिनक आरो�य 
सधुा�न सकारा�मक बा�ता �दान करते. 
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(ब) साव�जिनक व�तू: 

बाजारातील अपयशाचा आणखी एक �ोत साव�जिनक िहतातून उ�वतो जी व�तू आहे जी 
अनेक �ाहकांना �व�तात उपल�ध क�न िदले जाऊ शकते. पण एकदा का ते काही 
�ाहकानंा परुवले क�, इतरानंा ते वापर�यापासून रोखणे फार कठीण असते. साव�जिनक 
व�तू ह े उपभोगातील सयं�ुतेने वैिश�्यीकृत आहेत आिण 'वगळ�याचे त�व लागू होत 
नाही. साव�जिनक िहताचे प�रभािषत वैिश�्य �हणजे ते गैर-�ित�पध� आिण अन�य असते: 
एका �य��ने �याचा वापर के�याने दसु�या �य���ार े वापर�यासाठी उपल�ध असलेली 
व�तूंची स�ंया  ��य�ात िकंवा सभंा�यपणे कमी होत नाही. उदाहरणामं�ये रिेडओ आिण 
टेिलि�हजन �सारण आिण रा��ीय सरं�ण याचंा समावेश आहे. रिेडओ िकंवा टेिलि�हजन 
�रसी�हर असले�या इतर कोण�याही �य��ला रडेीओ िकंवा टेिलि�हजन याचें समान 
�सारण वापर�यापासून न रोखता  कोणतीही �य�� �सारण �टेशनचे �दान / �सारण ऐकू 
िकंवा पाह� शकते.कोणतीही �य�� इतर कोण�याही �य��चा वा�तिवक िकंवा सभंा�य वापर 
कमी न करता �या�या �सारणा�या एकूण तासापंय�त टेिलि�हजन �सारणाचा वापर 
वाढवते. सरं�ण हे एक गैर-पया�यी साव�जिनक िहत आह े�याम�ये देशातील सव� रिहवासी 
�दान केले�या एकूण �माणात वापरतात आिण जर एका रिहवाशाचा बचाव करायचा 
असेल तर ते सव� असेल. याउलट, खाजगी व�तू ही अशी व�तू आहते �याचें वैिश�्य आह े
क� िदले�या उ�पादनासह, एखा�ा �य���या खाजगी व�तूं�या वापराम�ये वाढ झा�यामुळे 
इतर �य���या वापरासाठी उपल�ध व�तूंची स�ंया  कमी होते. अनेक साव�जिनक व�तू 
वगळ�यायो�य नसतात. उदाहरणाथ� सरं�ण आिण पोलीस सेवा. साव�जिनक व�तूं�या 
वापरापासून �याची िकमत न देणा�याला वगळणे अश�य अस�यास साव�जिनक व�तूं�या 
उ�पादनाची िकंमत भ�न काढ�यासाठी महसूल गोळा क� शकणार नाहीत. साव�जिनक 
व�तूं या वगळ�यायो�य अस�या तरीही साव�जिनक व�तूंचा  काय��म वाटा �दान कर�यात 
बाजार अयश�वी होऊ शकतो. साव�जिनक व�तूंना “ �ित�पध� नसणे “ या आणखी एका 
वैिश�्यामंळेुहे िनमा�ण होते. व�तू िह  साव�जिनक व�तू  अस�याने एका �य���ार े
वापर�यात येणार े अित�र� यिुनट/ नगस�ंया  इतर कोण�याही �य���ार े उपभोगासाठी 
उपल�ध यिुनट/ नगस�ंया  कमी करत नाही. याचा अथ� असा क� कोणताही �ाहक िविश� 
यिुनटसाठी / नगस�ंयेसाठी  इतर कोण�याही �ाहकाशी �पधा� करत नाही. �ाहक, अशा 
�कार,े मोठ्या स�ंयेने खरदेीदार आिण िव�ेते असूनही बाजार �पधा��मक नाही.  

(C) म�ेदारी श��: 

म�ेदारी श�� अि�त�वात असते जे�हा एकच उ�पादन स�ंथा  िकंवा कंप�यांचा समूह 
एखा�ा बाजारावर िनय�ंण ठेवतो, �यामळेु िकंमती �पधा��मक पातळी�या वर जातात 
आिण उ�पादन कमी होते. 

उदाहरणाथ�: वीज परुवठ्यावर िवशेष िनय�ंण असलेली उपयोिगता  कंपनी �पधा��मक 
समतोलापे�ा जा�त िकंमती िन�ीत  क� शकते, �यामळेु वाटपाची अकाय��मता आिण 
�ाहक क�याण कमी होते. 
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(D) गहाळ बाजार: 

बाजार काही व�तू िकंवा सेवासंाठी अयश�वी होऊ शकतात, �यामळेु अकाय��मता िनमा�ण 
होते.उदाहरणाथ�: अिनि�तता आिण अंमलबजावणी कर�यायो�य मालम�ा अिधकारा�ंया 
अभावामळेु भिव�यातील पया�वरणीय गणुव�ेची बाजारपेठ गहाळ होऊ शकते, �यामळेु 
पया�वरण संवध�नाम�ये कमी गुतंवणूक होऊ शकते. 

बाजारातील अपयशाचा प�रणाम 

1. वाटपाची अकाय��मता : एकूण क�याणकारी जा�तीत जा�त होईल अशा �कार े
ससंाधनाचें वाटप केले जात नाही. यामळेु �यापार आिण उ�पादनातील सभंा�य 
न�याचे नकुसान होते. 

2. क�याणकारी हानी : बाजारातील अपयशाचा प�रणाम डेडवेट लॉसम�ये( 
Deadweight Loss �हणजे एकअशी आिथ�क अकाय��मता जी पुरवठा आिण 
मागणी समतोल नसतानाउ�वते , �यामळेु समाजाचे नुकसान होते. ) होतो, जो 
बाजार काय��मतेने चालवला असता तर गमावले�या क�याणाचे �ितिनिध�व करतो. 

3. समानता िचंता / सम�या :बाजारातील अपयशामळेु असमानता वाढू शकते, कारण 
��येकाला व�तू आिण सेवामं�ये समान �वेश असू शकत नाही िकंवा काह�ना बा� 
गो��कडून असमान खच� सहन करावा लागतो. 

बाजारातील िबघाड / अपयश दु��त कर�यासाठी उपाय 

सरकार आिण धोरणकत� िविवध उपाया�ंार े बाजारातील अपयश सधुार�यासाठी आिण 
सामािजक क�याणकारी सधुार�यासाठी ह�त�ेप क� शकतात: 

1. कर आिण सबिसडी: 

i) िपगौि�हयन कर: सामािजक खचा�सह खाजगी खच� सरंिेखत क�न नकारा�मक 
बा�ता सधुार�यासाठी लादले जातात (उदा. काब�न कर). 

ii) सबिसडी: सकारा�मक बा�तेसह ि�याकलापानंा �ो�साहन दे�यासाठी �दान केले 
जाते (उदा. िश�णासाठी अनदुाने िकंवा अ�य ऊजा�). 

iii) िनयमन आिण कायदे: सरकार नकारा�मक बा�तेवर मया�दा घाल�यासाठी िकंवा 
बाजारपेठामं�ये िन�प� �पधा� सिुनि�त कर�यासाठी िनयम सेट क� शकतात (उदा. 
अिव�ास ु कायदे, पया�वरणीय िनयम). 

iv) साव�जिनक व�तंूची तरतूद: साव�जिनक व�तूं�या थेट सरकारी तरतदुीमळेु म�ु 
बाजारपेठेतील तरतदुी�या सम�येवर मात क�न सवा�साठी �यांची उपल�धता 
सिुनि�त होते. 

v) मािहती सुधारण:े मािहतीचा �सार सधुार�यासाठी धोरणे, जसे क� लेबिलंग 
आव�यकता आिण �ाहक सरं�ण कायदे, मािहतीची िवषमता कमी क� शकतात. 



 

 

क�याणकारी अथ�शा�, 
बा�ता आिण बाजारातील 
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vi) बाजार-आधा�रत उपाय: बा�ता कमी कर�यासाठी �ो�साहने िनमा�ण कर�यासाठी 
�दूषण िनय�ंणासाठी (उदा. मया�दा -आिण-�यापार) �यापार कर�यायो�य 
परवान�यासंार�या �णालीची अंमलबजावणी करणे. 

िन�कष� 

बाजारातील अपयश ही क�याणकारी अथ�शा�ातील एक गभंीर सकं�पना आहे, �या 
प�रि�थतीवर �काश टाकते जेथे बाजारपेठ सामािजक��्या इ�तम प�रणाम �दान 
कर�यात अयश�वी ठरते. आिथ�क काय��मता आिण समता वाढिव�यासाठी बाजारातील 
अपयश ओळखणे आिण �याचें िनराकरण करणे आव�यक आहे. यो�य ह�त�ेपा�ंार,े 
धोरणकत� बाजारातील अपयशाशी सबंंिधत अकाय��मता आिण क�याणकारी नकुसान 
कमी क� शकतात, समाजात ससंाधनांचे अिधक काय��म आिण �या�य वाटप कर�यास 
�ो�साहन देऊ शकतात. 

८.३ �� 

1. क�याणकारी अथ�शा�ाची मूलभूत �मेये सागंा आिण �प� करा. 

2. खालील गो��वर टीप िलहा: 

अ) बा�ता 

ब) बाजारातील अपयश 

क) साव�जिनक व�तू 

८.४  सदंभ�  

1. Hal R. Varian: Intermediate Microeconomics A Modern Approach 
Eighth Edition 

2. HUGH GRAVELLE & RAY REES:Microeconomics,3rd Edition, 
Pearson Edition Limited New Delhi 

3. Satya P. Das: Microeconomics for Business, Sage Publication 
4. Tandon p.: (2015) A Textbook of Microeconomic Theory, Sage, New 

Delhi 
5. Varian H.B.: Microeconomic Analysis, 3rd edition, W.W. Nortan and 

Company 
6. Jehle, G. A and P. J. Reny, (2006) : Advanced Microeconomic 

Theory, 2nd Edition, Pearson Education, New Delhi 






 


